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'CELSI AC PR^POTENTtS 

DOMINI. DOMINI 

ORDINES GENERALES 

FOEDERATI BELGII- 

,, IRABVNTVR 

rl fanepleriquequodin- 

\ \ ter armorum firepi~ 

V) tm , quihm Rempu- 

\ blicam vefiram pra- 

-; liis , atque triumphii jamdudum af- 

<^ fuetam iterum Bellona exercet , ego 

novum aliquod ex officina 'Miner- 

va Pacis Alumna profeBum opm 

Celsitvdinibvs Vestris 

imempijhve , fic iUi putabunt , ofi^,, 
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episto;la. 

ram. Verum difcant mores vejlros , 
fciantque apudvos inter arma non ji- 
lere leges^ fed eodem temporefcientia- 
rum^ armorumque Jludiafiorere yat" 
que ejfe loca ubi femper iuventm 
veflra omnis generis doSirina pr^ce- 
ptis imbuitur ^ & militia fcholam ,in 
qua Tyrones afjidue ad beUa eru- 
diuntur Et fane Ejempublicam ve- 
fhram^ qu^efibi Marte peperit quie^ 
tem , partamque tam acri legum cu-^ 
Jlodiajervat , armis non folum deco- 
ratam ^ ut lujhnianus de Imperato- 
ria Majejlatedixitjjedetiam legibus 
oportet ejfe armatam y ut utrumque 
tempm & belli^ & pacu reSteguber- 
naripojjit, His optimis artibm injlru" 
£ti nullo non tempore fetices efiis ^ & 
itafapienter omnia adminijlratis ^ut 
amorem ergapopulos vefiroSyfamam 
erga omnes mereammi. Haud ignota 



epistoia; 

loquor yfed qm pafsim apud omnes 
qentes de Regimine Be^i multa cum 
admiratione memorantur, Narratur 
ab una parte magnos Duces , quo- 
rum fama tetum terrarum orbemimr 
pleruit yprimd militia fuarudimenta 
in Belgio feciffe , ab akera innume- 
ros viros dolirina claritate injignes , 
quorum ep^egia apud nos extant inr 
genii monumenta , in ejufdem Belgii 
eeleberrimis Academiis vel docenao , 
vel difcendo literis operam dediffe, 
Cum igitur in vobis potifsimum 

CEI.SI5AC PRw^POTENTES 

DoMiNi Ordines d' j^<?J 
tSr ratio fhidiorum pofita fit ^ quis 
confilii mei rationes non approbet , fi 
labores j & conatus ^ quos in re Ma- 
thematica ^ omnium jcientiarum uti- 
lifsima , non folum exomanda ^ ver 
rum etiam ampHficanda adhibui^ glo- 
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EPISTOLA, 

riofifsimo vefiro nomini dicare volue^ 
rim , optaverim , amhiverim. De 
Mathefeos utilitate plura hic dicere 
nihil attinet , pofiquam unus ex vo- 
his, cufus Japientiam j atqueprudenr 
tiam in confiliis^&Jummaminrehus 
agendis peritiam , ac vigilantiamnon 
femelexperti efiis , ingeniofifsimis in- 
ventis Qeometriam locupletare non 
efi dedignatus / qui j antequam pur 
hlica munia obiret , ad exercitia 
Mathematica ^ vulp captum fuper 
rantia j & mentu fuhlimitatem in- 
dicantia hene temperatum animum 
applicuit j & hac arduarum rerum 
tra£tatione ingentes Jpiritus adfor- 
tifsima quaqueprima in adqlefcentia 
firmavit. Hoc tantum in Mathemar 
ticarum fdentiarum commendatio^ 
nem vobis afferre fufiiciat. JH^unc 
quod in hoc opere prafiiterim hrevi^ 
ter exponam. 



EPISTOLA, 

Pripio ex jfb/d quantitatu confide* 
ratione princtpia quadam deduxij 
numeropauca^ &valde fimplida^ex 
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quorum nwiiominus cognmone , at- 
que comprebenfione omnium , qua 
tam in Arithmetica ^qu^m in Oeo- 
metria docentur y generalis fcientia 
comparatur i'' ^Proportionum natu^ 
ram explicui, & quofilam inventio* 
nisfontes aperui y ex quibm propo- 
fitiones omnes ad Proportionum mar 
teriam fpeStantes ^ quovis faciUime 
deduci pofiunt, 3°^ nova quadam 
Elementa Geometrica confiitui ^ ad 
quatuor propofitiones commodiffime 
reda£ta , & ita univerfalia, utinde 
geometricum robur accipiat quidquid 
tn Mathematicis geometricam defide^ 
rat folutionem, His peraShs ad ana^ 
lyfimtranfivi^ & ante omnia Compo- 
fitionis y atque Refolutionis metho- 
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EPISTOLA, 

dum itd perfpicue tradidi , & analy- 
ticum artificium tam clare ofiendiut 
eruditionis amantes , & adbuc in 
primo Mathefeos limine barentes ne- 
mine aliodocente bts vera Pbilofophia 
clavibus uti, & apertis fcientiarum 
thefattris amplifsimas animi divitias 
fibi comparare queant. Vltimo novis 
repertis quamplurimis ^ qua hic rer 
cenfere nimis longum ejfet , fuhtilif 
fimam anafyfeos artem promovi, 

Hac quofnvk mintme levia majo^ 
ris operistantum praludia funt ^aut 
fpecimina ^ de quo ut hic aliquiddi- 
cam , partem iliam artis anafytica 
abfolvo , qua nofcenda per aquatio- 
nis medium veritati infumitur ^nam 
aquationum naturam , atquegenera-^ 
tiones nova pervefHgatione profi" 
quor, deinde certas Mathematicorum 
^rgumentorumfedes affero , & topica 

quadam 



E P I S T O L A . 

quadam aliadetego , unde magna 
aquationum ad unicum problema 
fohendum copiaparari pofsit^ quod 
adhuc i nemine fadium di ^ & de 
quaJHonum natura atque differentiis 
fusedijfero ^ quemlocumpra cunSils 
necejfarium ab omnibus pratermijfum 
effe miror ; pofiea methodum trado 
quk cunSta per analyfim inventu pof 
fibiliareperiri poffunt _, hanc metho- 
dum fequitur alia multo admirabi- 
liorj per quam cujufiibet aquationh 
terminos omnes intermedios aufferre 
licet j & quidem duos , aut tresperea 
quA huc ufque repertafunt , veriim 
adplures quam tres aufferendos ne- 
ceffe efiut nova reperta dentur, qua 
generalis hujus methodi ufum latius 
extendant, Scio hoc paradoxummuU 
tls vifum iri j qui fibi perfuadent 
omnia qua humani ingenii viribus 



BPISTOLA. 

acquiri poffunt jam ab tis , qui de 
analyfi mper fcripfirum inventa ejje, 
autfacile ex eorum principiis dedu^ 
d poffe y Ideb plura fuo tempore 
dicenda hic non addam , qua illorum 
hominum qui hujufmodi erroru ajffines 
funt^fidem magis adhuc fuperarent , 
ne ipfos in limine qffendam ; Hac 
tamen apud me parata habeo ^ 
{noUem enim vanUpromiffis Cjbl- 

SITVDINVM VeS TRARVM 

aures replere ^ ) fed quoniam unir 
verfalia ^ quaprimum inventudi^- 
cilia funt j pofiea particularibus 
exemplls y tam ex Arihtmeticorum 
quam Geometricorum fonte petitis 
oflendere y res efl pkna laboris , id-- 
circo ultimam manum tanto operi 
imponere nondum licuit, 

Reflat Anafyfeospars altera^qua 
nonnuUas quafliones fpeStat , pro 



EPIStOLA. 

quibus fohendu impoJTtHle , aut 
admodum di^cile ejt ad aliquam 
aquationem pervenire , quales funt 
fere omnes ^ qu^e planorum , velfoli' 
dorum curvilineorum quadratura$, 
aut cubationes invefiigare propo- 
nunt , nam in hufufcemodi qud^ 
fiionibus media defunt y aut fakem 
difficiUime apparent ad infiituen- 
dam curvi cum re5to comparatio- 
nem , & quamvU , verbi ^atia y pro 
circuli quadratione lineam qnamdam 
curvam imaginati fint Veteres^ quam 
ab ojfficio quadratricem dixere , ve- 
rumtamen ex huius linea generatio- 
ne , atque confiitutione nuUa aqua- 
tio elici potefi ad propofitam circuli 
quadrationem arguendam ; adeo ut 
invenienda fint methodi valde par- 
ttcuUrespro confimilium quafiionum 
foluiione , ut paucis abhinc annis 
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IPlSTOtA. 

apud ^Vds fecit Huraetm^ HoUan- 
do'Batavus, qui primus omnium cur- 
varum linearum in reBoi tranfinu- 
tationem edocuit / fid Dominus 
Huddenim idem HoUando-Batavmt 
acerrimi viringeniiy & Anafyfla pe^ 
ritiffimus hanc nodofam de curvili- 
neis materiam ita explanavity quam^ 
quam illa quafiiperea re acutiffime 
fcripfit adhuc ^ ni fallor^ in fcriniis^ 
lateant ^ ut nihil fit ab ifta parte^ 
quod pofl do£tos tanti viri labores 
amplius defiderari videatur : Etfic 
abfolutls duabus quas nominavi Ana- 
lyfeos partibus nulla fupererit qua- 
flio qua perhanc artem via omnium 
fimplicifiima^ficut Deojuvante oflenr 
dam y refolvi nequeat, 

Interim Specimina hac ^ G e r s i , 
Ac Pr^potentes Domi- 
Ni Ordines , qualiatumque 



E P I S T O L A. 

fint eo quo folem animo henigniac- 
cipere , & quaji in votiva tabella 
perpetuam Authoru erga Vos oh/er- 
vantiam y & aternum ohfequium 
intueri dignemini ohnixe rogat 

CELSITUDINUM VESTRARUM 



MumiHimus Servus 

FkANCISCUS DULAUKBNSy GaLLUS. 
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Quihm in fecjfienHbus utor^ 

n a^quale utalibyiAtfia asquatur^* 

F majus uc^F b^ iddkamz]ot i. 

n minus ut ^ 1 b^idcfka minor h* 

H- plus ut a -f ^ ^ id eft ^ plus h^ 

tCa^ 6y ideft a plus velminus h. 

— minus uc ^-— ^.^ ideft^mipus h. 

X mulciplicaciopis noca uc^ in h^ idefl lieera a mvHtU 

plicaca , vei muIcipUcanda in L 

: : proportio 3 five ratio a^qoaUs ^nta.h i:e. d. Id eft ut 

^ ad ^ , fic r ad ^. 

^ concinub proporcionales XLta.h. c^^ id eft uc a ad 

^ , fic ^ ad r/ 

^, radix , i^ radix 1* poceftacis , ii radix 3* poteftatis jj 

6c cxtera. 

X perpendiculum. 

::=: parallelje uc ^ =;: ^ , id eft ^ parallela eft ad L 

A criangnlum. 

L angultts. 

D asquibimenfum five quadratum; 

o bimenfum five re(2angulum« 

GK «quicrimenfiim , five cubus , |23| cqulqaadrimeii-^ 

ium,&c. 

jT;|do cubando > vel cer mulcipUcando , \T\^o quacer 

mulcipUcai\do^.&c. 
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S P E C I M I N V,M 
MATHEMATICORVM 

LIBER PRIMVS. 

CAPVt PR.IMVM. 
jDe quantitateejufquefpmehusj.^diverjisfrefrjetatilius.. 

IUantum vocamus id omne , quod ex- 
tenfioDem, vel difliadiooem in fe leci- 
ptc , eadem videlicet quanticacis deno- 
minatione duabus his. rerum affedioni- 
bus figniHcandis accommodaca. 
Ma^m^ver6 difFercextennimdreidi. 
excenfio enimrem ianuic undique fibi coh^- 
rencem,8cun^velucconcinuicaceprodudam,qualiseftli.. 
nea,planumq;Sc omnia hujus mundi.corpora,qu£e proprib 
magnicudines appeUantur: qualis eftetiam locus,tempus, 
mocus , pondus , pocencia > Sc quidquid adunacum quo- 
dammodo corporibus invenicur ^ concrd Ter6 difUndio 
rem coropoficaffl arguic, vel potiiisplurium rerum aggre- 
gatumdisjun&isincerfepartibuscompoficum ,.ut eupo- 
pulus,acervus,ficquidquiaeorum , quorum parres pro-> 
priisexcremicatibusterminantur, fic ab alcerius fine dif- 
crecx funt , atque hujufinodi rerum congeries peculiari 
nomine multitudo dicicur. Hinc duasquanticacisrpecies 
mtei & valdb diffiiniles incueri licet , quarum prima nacu- 

A 
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ft SpECIMINUM MATHEMATlCO&ttM 

ram exteofioms rdpiciens commtta vocacttr ; akera y era 
diftmdionis eHentiam d^larans , ideo difcreca^ , ilveie* 
pararac nomen obrinuic. 
1 1 u Prde:rer innatum, ai&gnatumque harum quanticatam 

di(crimen ^ magnametiam inter earumfubjecta difparita- 
tem naturapropofait *y concinuanamque qoantitas ad res 
extenfascancummodopercinec, eafque folas afEcic, nec 
in ullisaliisuttquam reperiturj feparata ver^ pra^cer ex« 
fenfbrumgenuSyquodtotumeifubjicitur, etiam inrebus 
omni quantjfate deftitutis locum habet , dkimus enim 
duo ponda, cria momenca^decem fpiricus , &c« Quamob^ 
rem difcreca quantica^on ob fubjedumfuum , quod atir 
quando quantitatis expers efl talis denominatur , fed boc 
ide6 nomine gaudec quod plura fubjeda iimul refpiciat , 
iD qua pluralitatefemper inefl diflindio , quamvis in uno- 
quoquefubjedorumneculla diftindio fit , nec extAifio. 
Ineoitaquediffimilitudoi&raefl quoddilcreta quantitas 
omnia rerum genera pervadit , eifque fe accomnu>dat j 
continua vero contradiore fignificatu extenfl limires non 
egredicur. 
17. Hic obiter notandum occurrit aequivocam effe magni» 

tudinis appeUatk)nem ^ & utrique quant itatis fpecieixon- * 
venire^ul efk tam ccAcimiani, quam difcretamquaQtita- 
tem magmcudincs appelkri pofle. Dum emm magnum 
qmdnominamus ad nocninatas reimolem y fire quantita. 
cem cantummodo refpicimtts , ade^ uc magnitudinis fl- 
gnificatio , nibil aliud quam rei molem y decerminatamve 
magnitttdinem involvat : quare cum numef i fiias etiam 
determtnatas habeant quanticates magni. pcopterea di. 
cendi erunt. Ufus tamen obtinuit ut niagnitud^idQJis nomen 
praccipuiquadamrationequantitaticootinaac tribuere. 
cur^ nec iosmerica quidem jureyquoniam magnitudo, qua: 
quantitatenirebus inexiitentem fignificac^ illam pocius 
coDtiBitam,fibtquecofaa?cenoem denocac. , quam parci. 
busdi^unftisincec&Gopulacam } quicqaid cmm fimplex 
etk quovis cocnpofico , vet parrium aggregato facibus 
appcefaendicur ^ unde ciim quanticacis concinuat nacura 'uL 
^ifamhaixaiLunisamqueiid^flantiam, acqutusilk proi. 
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LiBEii*!. Capht ^L j 

pter fimplicicatem fuam:) &cilemqQe comprehsn/ionem 
magQitudovocabicur^quamcompofitaataue diviia nu- 
merorum natiira , qax non fimplicem , fcd ageregacam 
cx pluribus quantitacibus magnitudinem rq^rseientat. 

Quantitaci vero difcreta: , nimirum multitudini pra^ci^ 
pu^convenitdivifio^dividienimniliiialiudel): quam Cc^ 
parari , five diftingui 3 multitudinisautem naturam in fo^ 
fa diftindionepohcam elfe fiipril vidimnis; Quoniam ver6 
magnitudo partium fiiarum (^ftindionemfiminere valer^ 
ficut & multitudo , propterea divifibilem illam etiam 
agnofcere j ubemur. 

Diftindio vero i di vifione in eo di ScTty quod diftsndio v r. 
quamcumque pluralicatem exprimit y divifio vero eam 
foiam defignat , quse a rerum , ut ita dicam , feparabilita- 
te exoricur. Unde fi diftindio pro quodam genere acci-* 
piatur , erit divifio pro ejus {pecie confequenter afiu- 
menda. 

Neque vtero adhiaiis tantummod^ divifio multitudini vifl* 
concedenda , verumetiam potentialis tribuenda videtur ) 
non enim unquam ita dtvifa eft , ut pluribus aliis modis fe» 
can non poflit 3 velutinumeros duo.denarius non ita divi^ 
fus eft in partes fuas duodecimas y ut in tertias , quartas^. 
iextas , & adhuc alias quafdam fine nomine dividi ne^ 
queat. Sic igitur divifibiiitas communis utrique quaotita. 
tis fpeciei proprietas eft ,tcum hac nihilominus difFeren- 
cia , ut quam adoalem , virtualemque divifionem multi«» 
tudo fibi primripaliter aflumit , eandem potentialem tan^ 
tiim , derivatamque magnitudo participet. 

Esrhoc difcrimine conie^uitur cundam vim multitodi- y j ^ r;. 
nis 9 qujt certo , determinatoque pardum numero con- 
flaturmodumindivifionerecipere) fivedivifionis termi^ 
noshabere, ttltraquosfedio ampliib procedere nequit} 
magnitudinem ver6 ^quacnuUis inter fe diftindis parti* 
bu5 coagmentatur divifionem in infinitum admittere , in^ 
finitifiimas foi corporisfufcipiendo feftiones. Nam quan-- 
do multitttdodividitur. quia in illa partium numenis de* 
terminatur ^ necefie eff etiam divifionis modos in eadem 
dnerminari} 8c confequenterpotentisedivifivse vim, quai 
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4 SpECIMINUM MAl^IEMAriCORUM 

tuDC ad certos illos modos concrahitur , ailigarurque, 
aliquando exhauriri , & tandem omnino fifti ^ quando vi*. 
deUcetaduitimamurquedivifionem perventum erit. AiT 
inmagnitudinisdivifione idemaccidere nequaquam po*. 
teft y potentiaenimdivifiya numero partium , qux nulke 
bic adfimt determioatx non limitatur ^ nec uUi alia ratio. 
neirapeditur^unde cum iibera maneat fiibjedum fiium 
in quotcumque partes refbivendi virtutem fiiam in infini- 
tumexte()dic, potentiaenim quas non reftringitur vaga 
eft. Itaque manifeftum eft multitudinis divifibiiitatem 
long^aliam efle abea divifibilitate qux in magnicudine. 
reperitur: haec enim infinitac cum fit virtutis nuilumun* 
quamrecandiscorporibusfinemimponit|aIcera ver6 li*. 
mitacam habens potentiam circa prasfinitas quafdam divi-* 
iionis radones fi>iummodo verfatur , & determinatis cer- 
tarum partium fpatiis inclufa coercetur. 

IX. Parces aucem in continuo , ficut fiiperi^is afrumptutn 
^ eft» nullas a^^u reperiri ipfamec excenfionis vox facis aper* 

t^ declarac , illaecim ubique cootinuatam ^ hoc eft nuilis 
locis interruptam fhbftanciasunicacem &meram ad quafl 
libec divifiones capacicacem fij?nificac 3 quam concinui flc 
unicam , cohasrencemque fiibftanciam parcium pra^fencia 
profe&o corrumperec 3 & puram illam adquaflibecdivi* 
fiones capacicacem omnino deftruerer. 

X. Omnis prascerca finica acquf decerminaca quancicas, 
( de qua roia,non de infinica , qux fiib fcienciam non cadic 
fermonem infticuimuS) ) five concinuafic,fuie difcrecam 
habeacnacuram, per infinicos incremencorum gradus au- 
geri , novifi][ue femper acceftonibus major fieri poceft, 
icautnullusaugmentationi finismodufveexiftat. Illimita^ 
tahasc quanticatis ( fi dicere licet ) augmentabilitasinfini- 
tam continui , five extenfi divifibilitatem exadverfo ref« 
picit y ficut entQ) extenfa^ quantitatis continuitas difl 
fblvi , Scin partes fecaripoteft 3 ita etiameandemcon. 
tinuitatem per oppoficam pocenciam ad nacura^ fua^ ince«- 
gricacem refticui pofle convenit. Quare ciim infinitos 
diflblutionum gradus di videns potentia pertcanfirat , ica« 
in&iico$ coojuniftionum nexus componens potentiader 



LiBBiL L Caput. L ^ 

bet ordiri, ut cuilibet fed^ioniruajundurarefpoQdente 

quoddi£R>lutionefblutumfueratper compofitionis opus 

ad coIxa»:endam revocecur, & in priftinam compagem 

redeat. £ft igicur conjundivas cujufdam pocencias vis infi. 

niu ficuc & disjun^iv^^ &ficui continuumininfinicum 

dividi ppcefl , ica per concrari^e pocencia: vircucem in 

infinicum augeri valec Quoniam ver6 continui divifi* 

bilicas infinicam parcium mulcicudinem involvit y ccnh 

numerus ouiad quamcumquepluralicacemexprimendam 

nacura fua idoneus efl illa dividencis potencia^ iofinicace 

afEciecur, unde numerus quoquebacracioneininfini-. 

tum augmencabilis evadit. Nuncfimagnicudioemprouc 

dividipocefl confideres 3 numerum ver6 quacenus femper 

augeri valet fpe^Stes pof&bilia magnicudinis decremenca 

poifibilibus numerorum augmencis ex oppofico fibi refl 

pondere invenies. Sicut enim determinaca magnicudo 

afinica , dc unicacis locum cenence inchoaos quancicate 

per innumeras , ac nufquam propcer infinicam divifibili* 

tatis fax potenciam deffcuras corporisfui fediones grada- 

tim decrefcit^ ica etiam mulcicudoab unicaceexordium 

fumens per concinuas unicacis appoficiones , veluci pet . 

aliqubs gradus in immenfam, indennicamque molem pau- 

latim affurgit. Per has itacue didarum quantitatisfpecie* 

rum oppofitas afFediones latican tem in earum nacuriscon- 

trarietatqm quandam agnofcere licet ^ numerorum enim 

crementum ab unitace incipiens ex diminucione magnicu- 

dinisperunicatemfignificacasprofidfcicur ^ concra ver6 

roagnicudinisaugmencacio^fivecontinui reflitucio decref^ 

cence parcium mulcicudine paulacim refurgic , donec can« 

dem reibluti numerorumcompageunicasoccurrar^quas 

& prifHnam dida^ magnicudinis concinuicatem redituit^ 

& quod iili per «umerorum generationes ademptum 

erat reponit. 

A divifione porr6 rerumque dfftindione plus , minus » ^ ^, 
a;qualitas, inasqualitas, atque fimilia primumortafunt» 
Propofitis enimpluribus inter fe diftindis ^ atquedivifis 

3ua|ititatibus fadum efl ut una alten coUau fit fecun- 
um molem , fummamque fui corporis , & quac reperta 

Aiij 
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eftalkm ruperare^ vel nxedere yilveqaodidein eft ptos 
ZDoIisiiabere^eaiiiajoreftdida, quas ver^ ^ atia fupe- 
rari^ vel deficexte, (ive quod idem eft mimisliabeFe molis 
ioventaeft, earainoris oomen obtinuic : atcjuando per 
varias comparaDonescandcmacgditutquasdara quand- 
tates oblatse fberint ^^we tales erant inter k ut (ibicom* 
paratas necexcedereiait , «lec viciflim a:b eis excedeientur 
nuj^iimodi qttantitates aE^qualesappellare placuit. 

Satisjpatet ^lias quandtaftispsropriecates eo quo didum 
eft modo generari deboiCe^nihilenima^quate , majus^ 
minufve fijimct ipfius refp66lu<ii€icur ^fedtancumalio* 
rum coliatione cale detiominatur. Uade fequitur nullam 
quantitatem (biitaric fumptam talium cara^erum pro*- 
prietate efle aiSedxim ,fed tantummodo plures (imul af- 
.fidpoflej&quontampluralitas diftinAionem fuppofi- 
toram involvit iKmeftasqaalitatis & ina^qualitatis prin« 
cipium aliunde quamabip&metdivifionepetendum. 

Ziii» ^^ ^^^ ^^ eKpIicata a^qualitatis ina^qualitatifque gene- 
ratione , earum natura rit^ cognofci poteft. Quoniam 
enim ad asqualitatis , ina^quaiitatifque conftitutionem 
talis conditio requiritor u t ptures qaantitates inter fe con« 
ferantur ^ manireftom eft aDqualicatem ^ ina^qualitatem- 
que certas efle quantitatum inter (e reldtiones , atque ha- 
bicudines. Deindequia fola quantitatum inter fe com« 
paratio non fiifficit at a^quales^ inarqualefve dicantur^ 
ied inter fe fecundiim corporis fui molem conferri de- 
bent, fequitur illas quancicatum habitudines naturam ha^ 
bere in quandtatis asftimatione fundatam. Quapropter 
arqualitatem ^ inatqualitatemque certas efle quantttatum 
inter fejuxta corporis molem , amplitudinemve compa- 
xatarum habituaines coUigere licet. 

XIV. Perfpicuum eft fopradioas quanti ^ffiones inter folas 

ejufdem generis quantitates reperin pofTe^ veluti inter 
duos numeros, duafve lineas , non ver6internumerum 
acque Uneam} fola enim quacfunt unius generisinterfe 
comparabilia flinc ^ a^qualitatem autem , & ina^qualita* 
tem certas efle quanticatum interfe comparationes fu- 
prividiinus. 
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i£qualii3smediuminterimjoritacem,acm xy. 

locnm obdnens immutabiLem eapropter elTemiam vim- 
aue forcita eft , acqoe m alias naQira|^ter manet indiyifa 
iDecies ^ medium emm ftabilitatb, atque coniUjitia^ ie^ 
aes unocahcuiikmodofehabet^nec uilipoteftobnoxium 
efTe mticatiQni Contia veco quac fupc^ ^ infraque pofita 
imt ttt ma)orius ,. ac minobcas perpetab mucantur, & in 
vertibileminconifcantiamtcanfeunc. Proptechanc acqua-* 
licatis uniformitatem , propriamque moderatiofiem ea 
pro regutaiitatis fundamencioradhibecur , ad cu)us menfu* 
ram oiimes majoricacis , ac minoricacis i^pecies ab ea de- 
fledences , 6c modo propius , modd remocitis od eam ac- 
cedences examinancuc*. In quoris enim rerum genere 
quod ordinacum eft , tanquam fixum quid fupponi debec^ 
cujus comparacione aliarum irregukrica^p dignofci 
queanc , & ad arttm revocarL Id eciam caufse efl cur maw 
joritas ^acminoritas fitb communi ina^qualitatis nomine 
comprehendantur , fic entm omnis earum anomalia ad 
unam eandemque methodum per communem illam de^ 
nominationem redada flmplicius aliquo modo tradatur , 
ac fadlius jpoflea ad xqualicacis namiam legefque quoad , 
fieri poteft ordiciacur. 

Infuper asqualicas nec a^qualium additione y decra£Uo« x v i • 
neve ulio pado alteratur ^ nec commani per ^qualia muL 
tipIicationeveLdivifionemutaturjihujusrei caufaefl: ia* 
variabilisipfius natura ^ & confbms uoiformicasi quidquid 
enim drca quantitates acquales acquahxer operaberis nul^ 
kra ex hujuunodi operacionediverficacem ^& deformica* 
tem arquaiicas rec^ic , manence femper eadem , immuca- 
bili nimirum exifbence in omnibus acquatttate^ adde quod 
apquahtas quasdam identitatis fpeciesefl, undea^quales 
quautitates acquahum , five earumdem quantitatum , & 
fimiUum operacionum idemitaterei:epta a^auales poflea 
manerenece^ efl^ a^qualitas aucem per fu>i contrariac 
inacqualitatis accefiKmem omnino defmiitur. 

Inarquahtatis vero duo , ut jam vidimus ^ genera repe^ x v ii« 
riufttur , majoritas nimiruifi atque minoricas. Ucrumque 
€x utraque mcdii , viddicet aequalitatis parte^. primum 
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exccdendo , fecuDdum deficiendo profluens ab ea perin- 
definica fpaciarecedic. Facil^ tamen ad xqualitatem am* 
borevocantur, dusd^usenim propofitis inasqualibus quan^ 
titatibus ipfas ^quales inter fe efficies fi earum differen- 
tiam acceperis , 6c hanc minori quantiuti addideris , vel 
eandem a majore fuftuleris , per hanc enim diflerentias ad* 
ditionem y detradionemque quantitatum inacquaUum ex^ 
cefTus , atque defedus corrigitur , 6c insequalitas ad sequa* 
litatem revocatur. 
^vii z« Tanca eft aequaiitacis moderacio , uc eas non folvLm 
quas afficit quantitates augeat > minuat , multiplicet, at^ 
que dividat nulla fad^ in ipfis quoad a^qualitatem muta- 
tione, fedetiamut quantitates ab ina^qualiute afFedas 
per fimiles operationes tiradando inradam in ipfis ina:* 
qualitatis n^tam relinquat. Hoc facil^ coiligitur ex fupe^ 
rius explicata in^qualitatisad a^qualitatem revocandi ra* 
tione^ ut enim inasquales quanticates ad a^qualitacem per- 
veniantnecefieefladdiminori, vel a majore detrabi ip^ 
farum quancicatum di£Ferenciam , fed per communenr 
a^qualium addicionem , vei fubdudionem neque minor 
quancicas majoris differencia augecur^ neque major ea* 
dem diflerencia concrahicur , cum idem utriqueina^quali^ 
tatis parti adjiciatur 3 autdematur: ergo five xqualium 
addicione , auc mulciplicacione , fivea^qualium decradio» 
ne j vel divifione ina^quales quancicaces augeantur , mi^ 
nuanturve , nunquam hSc ratione in acquaiitatem inci- 
dent^hoceflmanebicfemperinipfts inasqualicas: Sicer- 
go asquaiicas feipfam primo ^ deinde inasqualicacem per 
qua^lioecaugmenca^vel decremenca modo a:qualta de- 
ducere valec , nullo auc asqualiucis , auc ina^quaiicacis de- 
trimenco. 
X I X» Quando inasquaiicas uc i perfedione declinans pro- 

priecas confideracur , a^qualicacem femper in concepcu 
luoinvolvic^ & tunc ina^qualium quantitatum una ma- 
jor,fiveexcedens jalterarainor, fivedeficiens fimplici- 
ter dicitur : hae: deficientis & excedentis denominationes 
fatisfuperqueoflendunta:quaiitatemhk necefiiario ftip. 
poxu i exceffds enimatque defedusnQminaaberrationes 

d medio 



j^fmdiotermino^hoc eftab xquali Agnificdnt. Atqnehoc' 
fenfa utrumq^ina^qualitatisgenus i fixa aE:qualitatis mar- 
gine,tanquS i radice quadam pronafcens vagis erroribus- 
binc inde digrediour ,. in varias ie fe di#4indendo (pecies, . 
quar^m una quxque infinitis modis variari- poteft nullo- 
kregularitatif fineexiftente. Nam quoniam in^qualitatis* 
voM nikil alf udquimcer tas ab ^ualitatetleflexiones^fwe 
diftantiasbocin loco fi€;nifrcat,confequensomtiin6eft uf 
tot div^erfitates inasqualitas induat quot modi reperientur 
variaodas iftius difbnda: ^ illa autem difkntia , ntltem in^ 
quantitate continua, infinitarum ca^pa» eft mutationum^. 
namin infinitumaugeri^atque minui^ideft alia f^mper,at* 
que alia valet evadererreflat ergo ut innunoeras ina^quali- 
tatum diverfitate^magnitudinis natura fuftineat.Quanda> 
▼ero inatqualitas in fe cofkieratup^hoc eft quandojn^qua*- 
Utatis terminiinterfe fecundumquantitatismoiem atque- 
eapicitatem comparantur , nullo habito ad imperfeaam: 
ki^qualitatis naturam refpeAu,aIia tunc iili termini nomi^ 
na fortiuntur^ nam qui> major efl^ five qut alium continer 
minoris refpe^hi totum dicitur ; qui ver^ minor exiftitj^. 
iive quiabaiip continetur majoris compacatione pars no» 
minatur , unde licet hk definire cocum dicen(fc> id efle 
q[uantitatem majoremadminorem , &homogeneam col-. 
ktam 5 partem vero minorem efIequantitatemadmajo«.. 
rem , & homogeneam comparatam. Atqueexhisdefi^ 
mtionibusmanifeftum fittotummajusefleftiaparte^ yij^, 

Quantitas aliqua fblitarib^ fumpta ficut neque major;.* 
neque minor eft v ita neque totum ^ neque pars dicitur y, 
ied ut minor eft cujufdam majoris comparatione mtnor^. 
Hc pars^ eft cujufdam tottus comparatione pars< Itaque- 
totum & pars relatione quadam interfe affeda funt. 

Quando pars ahquodes fumpta totum^fiium praxise XrXri. 
conftltuit 9 ideft qqando aliquotres ftimpta: toti fuo ffcr 
a:quali9> tunc aliquotadidtur^quaficerta^atquedeter^ 
minata^notabili nimirumab^mnibus ali)s'difarimine evi» 
dens, &naturas fusclarittte fe feinteUeAmpleniffim^;, ^ 
ac fine ambage manifeflans , ob- eam caufam perfpicuft 

iadle comprelifinditur.) ac voce nvudmS pro^ 
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priiV^ abfdiuca pcr fe Qomtnaciir : AcqoehaBC pars cetl 
iuQ eommeofitrahilis cft, i^^emitt efl vciut meiiriifa ^ quas 
feip^m priniQ ^ deifide aUtquodcs fepctua ^ yd: fibi ipli 
addita totum fitiim menrorat^qiixcttmiprttiBmetetiacift 
boic ratioftc adaeqiiet,i»cefieeft&mefduracii^&ccHiw 
meDrucabiHtaicm ici arquaticace fiandari* 

xxiu Pars autei» fibi ipfi addiaa quoties opis eftadrcotimi 
futtncoarquaodam^ tuoci fuo toeo oofi differc^ acfi qiiod. 
totum prtmacri^ acccpettm tattquam ittdi vifimi qoid poni* 
tur 9 tlterum ver^ huic asquale, quod aggregacis parcibu^ 
compooicur ^ ut dtrifum ii» fc confideracur« 

M^or quancicasr mulctplex vocacur alcerius mtnoris 
quaodo mitwrem tliaaii altquottcs praeci6^concinec ^five 
quaodo ab ilia mtnorx qnancicatepnects^ menfiiracur Jca^ 
que imilciplex cocum: quodd^ cftaliquocis>& jtquali- 
busr inter fe parcibcis compofinim ^ ic ad ip^ rcku 
civora. 

XXIV. Quando ver^ pars , aot quanramlibec extgoa hujua 
partis porcio aliquocies fuii^^ toti fiio ae^ialis ficri 
ncquic^ ied vcl ipfiim femper excedit, velabeo (em^ 
dencity Cimc aliq»anta vocacur ^ hoc cft qoaAdcacis majo^ 
ris porciattcm referenB , cercam illant ouiocm ^ fitd qiue 
paxnm apcrcoiab aiiis dticgimtnc iiefeiiofcendam poagber^ 
ideoqoe nacucac: fitOL obfcuncate dtffieilemrhabec , oc icai 
dicam , comprefacn fibi ligatc m ::: Hinc cksa mt &inex* 
piicab^eftroffafiione y £edpevtrapi»rMtaniimfetoitis vo« 
ceni confusb caiiciiini^aibibs^acquelbbscpais^te^ 
CQMtfnenfiicaibilia eft y iikt. erant veliif: menfofa fimujimt 
poceft^c^fibi ififi ymcmnque modo aKMiia coci fbor 
coaDqoari niMniyiam inadeac Icaqofr cotaiinco mm cnfi u ab. 
bilicas inacquaucarefundacor. 

xxw Omois^attadeiaconicnenfurabilicas.poffi^^ 

menfitrabiticas ver^ impofiiy cm. arqnaiicatems, veHpo^ 
ciosasqmaionem ut oppofitis; fiwulcacibua, icaiconccaffiia 
▼ocibas.cxprimimt ; imdehas aoancicacis atfbftiojicsiKU 
toras: habece dixBnmiinia:qoaucacts^8cininatqoaIitada 
bifi fundata&^ verJlmtiUizrum tScaaat ab diis quam^ ab 
aMuafifiacis^tc i^?r*T*'^I wffltiii fiit c ibff.f iffoflmm r. HQ*i«w>^ 
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tesiinTeftigafe ^ & ab eis coiaipetafurabilicatts ^ & iaeDm^ 
«nenfurabilicfttis cauias osmies deducef e .faciUimudi) efb 
siain quii numerorum uacunm atcenoe confiderabit ( dc 
Aumeris proprie di&is^ vel effabilibus abiblucifveJsilc can* 
xummodo loqnor ) is.inlymmetnig) five cosnmeiiiucabilii^ 
•taccscognidonem) atque compceiien£onemsttiUoaego«^ 
sio ikveniet y qui vec^ naagattodtnis cflcwciam , acqiie 
propriecates fcrutabtcur , iUut& incommediirabilitati» 
origo non lacebit : Sicut enim ez natuiaU n\ 
:ftruiftura commenfurabilicas exfucgit^ ita ex 
magnicudinis coofticutiDnc incommenfiirabiiitas eKoci^ 
xur> qnod manifeftnm fic liac tacione» Omnis numeros 
jusca pO(ffibiles quK funti» eoie&Kmesdiviftt&caBdeii^ 
jsetinquiK uniutem ^ £^c paccfootam iui mmimam ^ ^qa^ 
:ieAioaem non admictic^ , docuimus eixim onmem^iunEie-k 
mm divifibilintis fuat oemiinosiiabere ,. ultra quosifeiflia» 
sion pcooedit $ unitates aoiem omnes idei» fimtinierife 
ifltqu«eft>qaod mmfieraaimmfnaaQi^linc Danicolac.^^ ttnii^ 
jnaeoimnonuncsiea GbidiblnnKquBdmanrma.fim3me^^ 
ie;xqBari'nece& eft^utraitiQnis Inmen oflendiC})ditadicmr 
crgD^pjfUfaetnttorieittseffiibiiisin^p^ 
%oiti^ailiqm>cieftinnipc^ diviibm ^emiibec numerum 
Mfticuunt.y five adaDqoam : lAiitas igicQrconnoiuns ^eU: 
iminium iiumeMrani^menfiira } verbaainmagnitudinihus» 
comnlmus menfiira fic iov)entriBeqttitymenfiifaenim.'Ut: 
«jttsnann deckratdebec e^e cerca ^quedecerminatat 
JUquiQBaiBsmagniCttdo io infinicmn divila non jeiimqnic 
fiasctcotam ^qua?^ropcerca[qQodnarva.fit(iecaniioif po£r 

St^ qoinillaininmtttQm ieiSbiinnnicas efiSck panacukf^ 

2uaium &ig^I^ ininfinicas maqoDes ie££iies.mnr,.ntm» 
nem habicuranon fic^fi qotsmiimcias omnes conie&ara 
mUt«. Nimquamiginirexinfinicainagnitndims dinfinnr 
Ad aUqnam^mticnlam dewnietury qu^minimadici ^ 
i>eat^ nec {«opceMacera iktecxnmataqar dabknr nfc 
magntudioeptcticQia ^ qne pno communi omniutn fttasi- 
gnitudimmLmenfQra fiimi qneat ^.nam £ calis dareauccana 
romimasm efieneoefle fiprec^qiiBnctoqmdem inminimoK^ 
iinadwi^.fiititnrj^queifccecmimB»r. .Ifijdesjergo mici- 
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moch^ lifniuca humeronimeflEabilioinxiiviiio ryminetnani 
l^roducat^&xnirininfinitu cominiiacaroagiucudiiBS fedio 
aflymmecri^e:, ilveincommenfurabilicaciscaoia dicacur. 

Acqoe hinc primo colligere licec nomeros ooines iovi» 
^em efle commenfurabiles,cum eos menfuret^ & adsequec 
aliquocies repecica unicas ^ magnicudines ver^ quarumli* 
tbec divifionuoix^accs cilm finc, bic decaulaquaBdoque 
inceriiecommenlurabilesjexiftere, quando vidielicec nu* 
mericas divifionum.rpeciesairumunc,five c jun aliquocies 
icerata unius' per alceram^ five <dividui per diviforem ^ lc 
xiiviforis per reliquum iedione candem oricur pncicula^ 
/quac ambabiB quancitacibus aiiquoca eft^velqux^ficoc 
jam vidimus , aliquocies fimipca ambas quancicaces reftau* 
j:ac 3 aliquando vero incommenfiirabiles efie, quando Id^ 
licec numericas divifionom fpecies non admittunt ^ five 

3oum in infiniium coatinuata onios per alceram , five 
ividoi per xiiviforem , &dfvirojrisperreliqoomfedione 
produda parcicola femper anbabus -qoanatacibas , vel 
^iakem alcerittri ex illis , aliqoanca masiet, boc eft ficue 
oftendimus qua: aliquMies fiimpca ambas quancicaces 
ounim^ reponic., red.eas^^elalcenitramralcemfemper 
excedit, Tel ab eis, five ab alcenxtraifidiem femper tteficie. 
S1C V 1 1* Praccerea quoniam doas quaicomqoepropoficas quan«^ 
ticaces , fi jua:u menfuram inter (e comparentuC) vel conu 
menfurabiles, vel incommenfiirabiles^eziftere oecefle ef^ 
cociofque commenfiirationis naturam in fola quandtatum 
2equife&ione ab ^odem diviibre h&SL confiftae docoi* 
mus.} evddensprofeA^ eft parcesillas, in^quas tunc diviias 
quandtaces propter earum fy mmetriam difpeicuncur^uni-. 
«atom ntturam induece^ £ve per unicaces^aucperidera 
imicacumaggregacum repnefentari debere^fola enim ba^c 
numerorum nomina atquifedienum parcibus exprimen* 
dis ddonea funt^ quod cjlmipfiim numericiim fit^ide^ 
f ymmetrarum quanducttmiiaoitudines omnes numericas 
ofie diferc^ pronuimamus. Sunt igicor comnoieofiirabiles 

2uantttates qualefciimqoeilla^^fint m nomerus efiabiUr 
ve abfblutus ad numerum eftabilem , five abfi>lutum 1 8C 
£ qua:libec quandcates eam inter fe ^reladonem liabeac 
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qaam namerus abfolucus ad numerum abfblurum, ipfac 
crunc invicem commenfurabiles. 

. Ampliiis manifeflum eft nullam incer commeufurabi- zxvxzi* 
les magnicudines proporcionem exiftere pofIe,quam non 
eandem in numeris quoque reperire licear, neque vififlim 
ia diicrecis ullam dari quam non in ^oncinuis exhibere 
vaieas^infinitosenimdrviiiontimmodos^ Tiedum decer^ 
minacos omiies ^ qui in numerorum ordine reperiuncur 
magnicudims nacuracomplexa eft. Nihii igicur de nume-* 
rorum fymmecria demcmftrari poceft quin idem,&per eaf^ 
dem racioncs in quotibec magnicudinum genere oixenda* 
tur. Quodaucemeoruraqust ad incommenfurabilicaiem 
jfeedanc nihii quicqu»n numeris conveniac^am eft anc^ 
iancicum , quando numeres omnesinvicem commenfura* 
biles efte conclufum efl. Icaque concepca de commeti-» 
fiirabihcace problemaca vel cheoremaca , &; ad numeros 
abfblucos 8c ad raagnicudines ordinata dfc cenfeancur^ 
ver^ ad aflymmecriam percinentes propoficiones fblis 
magnkudinibus , dc fardis eas exprimencibus congrux 
func. 

> Ucrum autem fbnuic6 oblaca '£ve problemata 3 five xxix^ 
cbeoremaca in quibus commenfurabiHcas , vei inconvi 
menfurabiHcas^x ipfis terminis titfn ftactm apparec geo«» 
mecrica foliim , an ver6 numerica fimul fiot , ideft ucrum 
iblis magnicudinibus , an vero magnic4idinibus j & nu« 
meris eciam accomodari ppffinc bilc racione dignofces ^ 
nam fl ad illorum conftrudionemarbicrariacaatilim re- 
quiracur quancicacum divifio , vel mulciplicacio y indubi^ 
tabile fignum eft ipfa de ucraque quanticacum fjpecie fi- 
mul exponi , quandoquidem quanticates ompes nacur^ 
fai divifibiles lunc , & ex appofica conditione libcrum 
manec iHas quocumque tnodo dividere. Unde fequicur 
huiufmodiprobleraaca quanricaceSiiigenere fumpcas ref- 
piciencia generalicer enuncianda effe:: Siver6per appo- 
ficam in quseftione condidonem decerminacx vel mulci- 
plicaciones , vel divifiones neceflariac finc ad quacficum 
efficiendum ^ cunc generales commenfurabilicacis , vel 
incommenfurabiUcads regula^ ^ five canones docebunc 

B iij 
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frtrum nomerorum eSentix. talibus muldplkaiiMubiis y, 
aut divifIonib«is ferendis idonea: finc. Acqiie £c agnica 
ejiis quod proponitur uoiver&litate ^ vel particularitate„ 
viniveriaUs etiam ^ aut parcicularis efiTormafida conclu** 
fio eft. 

Optimam ver^ tum comraenfurabilitatis , tiira incomw 
menlurabilitatis anveftigandx methoditm aobis oadit aU 
tema quantitatum divifio , quxil diviibffe «lindttttia 
fuum exad^numqmamdividente, vel numqMara itafe-^ 
cante quin aliquid reiidui pro uheriori diviiiooe fixperfic 
perpetua &ic^ certiflimumerit latentisincer diriiaS' qnann 
latessncommenfucabilitatisfndiciunu Si ver^ adperfe- 
ftam > exadamqoe dividui arquifediooempa-venire^ac- 
^ue fic deficiente tefiduo divifioaem fiiH contra^^, 
evideoserttconMnenfusabtlicacis inter divifas quantiface& 
cxiftencis argumencom. Quapropter ad evincendam dua^ 
rom ouancttacura incominenftiratk>neni nihil aliud oftea« 
di deoec qu^ eas iic ad iovtcemtef&comparatas^uc ex 
infinitis parncolis^ ab inmumris ipfuum leferecjproce 
dividentiura fedkionibus oriundis ne minima quidem^ 
•Biosiporcioalcerius: quamumlibet exiguaei portioni acqoa^ 
lis occOTfeffe poffic^ fiaicad argoendam aliansm commen^ 
ioracionem probavdfil! fuffi^ciet tateo» iBcer eas reperirt 
iiecefncadinem oc illantm reoproca diyifio paiiliiUkin 
]^rogrefIa propcer exiurgentem^ dividoi acqutiedionem 
aeiioerecog^or , quadibet enim opetatioiad acqualita* 
tem perdo^a in unicacem y atsqtie idencitatem iiicidic,, 
itaiitifiam^ukerios provelii repugnec. 

Acque batc paoca dc fymmetha^aiy tnmetcia praeiibftfl 
le fuffictat^nunc ca^terasquadtadsin genefefnmptas pnm 
f^rietates proiequamur.QpaiidoigiC9rbd»ts tfitarq^ 
tatesexiflensasqcialitas^aocinacqittlitaB laaiimeTiumpttt 
vocabulorg £gnificari%ne con&xcatiiryfivie qoando^oooi 
decerminatiir quamamy& quatita Gtiiiz vel aBquatioas» ve& 
inaequatitas ^ ied vaga tant^ ,. & iUimttacacQOciptrar ^ 
wmc^ut {uf^ coxKh^um eft^^ttrpoop^dsqnaocititfes^ 
&cundimi qoafHcitac» mofem cimftpatatas fimmex sqiuk. 
IkacLs vel ina»q[oaUtacisemergc faabizsnio-sj, verakit£.;h^» 
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^bitiidiiiis figoificatjo rcfljJngMur ^ ic ar<|wilitatis «w 
inacqaaiicatis genus ad parcicularein aliquam ifeciem re« 
yocenir , acqueiietenaiiieBur , quamTisa:qwU»i6 mtllam 
propri^ loquendo admittat varietatem ^ tunc determina^ 
i:us iile binarum c[uantitacum reipe<^us non jam fimplex 
«qualitaas^aftt inacquaUtacisliabitudo, iedmio, didtur{ 
iindehic ffacionem^velproportionem deflBeliicet dicca» 
doe^ eflfedecefmkiatam quandaroarqualicacis » injcqu** 
Jitacifve ipeciem. 

. Quoniam autem duarom quantitatumdifiefencia nof* xxxiu 
citur per minoris i majore abkiionem, ac minor 4 majore 
veKemel , vel quocics id fieri poceft aufferri valec, ez his 
duobus diverfis quaamatem i quanticate detrabendi 
modis, dm diverioK oafcuntur racionum vel propordo^ 
cnira^ecie& Prima videlieec qwe ex fimplici iiibcriHftione^ 
hoc eft quaoQtatem i quaBtitate femei aufferendogene^ 
muir, nuaieraiis Hvc anthmeuca vado , pnopoetio ve dici* 
f.ur t Secunda ver6 ^ qwe i dtvifionCj hoc eft qnanticatem 
^ quanticace qiiocies idfieri poteftaufl^rendooricitr^r^ 
tio five proportio geometrica nominatttr,& oiita ex untut 
4i]uaxiticat]s per aliMii divifione quanticas ^ rationis qaotua^ 
vci qiianciias , five et i^ quia quotus ille quantif ates , eai 
4|uaffum divifione proveoit in certa acqualicacis ^ aut inai:« 
ou^cattsfpecieconftituic^rationisdenominacor , atque 
ipecies vocari con&evit. 

Jam vct6 ciim duplex fit inas(^litas, excetfiis nisiit* xxxuti 
f ttoa j atque defeAus 5 idcirci^ dtiaruminacqualium quan« 
ticasttm comparatio duplicicer iofttcui: poceft* Qoando 
n^ot <}aaacu»6 mdneri compai»cur ipC^amtxctC 
fiva dicacur ^ qwmiam tunc coaiparatio acieciindum ez« 
cefittok Quaado ver<k miiMr majori confmnr , ipfii« 
rum saeio defeifUva vocetur propter faAam fircundan» 
defedura compararionem. Qt^ntitates autem ficcom- 
pacataesaiaoiits^ierminivocamttr^.quoirmnpriiiitts^i quo 
nempe rario mcipii , ancecedens^Jecnndus ves6 , in quo 
definic. , confirquens nomtnatuf . 

Maxtma aiuem dsftindio fitcienda eft imer rarionia xxxivJ 
ttimittosy. & tpiam rarioncsK Nam racioniB cermini ift 
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kifiaicum augeri po(runc> manence femper eadtoi racione;, 
uc fuo Toco proba birun 

XXXVi Tam quandodua^ fimiles , Circ aequales raciones incer fe 
comparancur, hsec fimilium racionum comparacio, ana* 
logifmus^ fiveadhuc proporcio dicicur , ubi videreeft 
Machemacic^proporcionis nomine vulg6 abuci folicos 
dumperilluimcionemeriam fignificarevolunt) quando 
ftucem dua^fimiles raciones inter fi^comparaca^numera- 
lesfimc^five arichmecica^^tunc arichmecica proporrio num 

.. : cupacur , gormecrica ver6* dicitur dum comparat^e racio^ 
nes geomecric^ fiinc. Remilluftremus exempli^r 
Soncodua^quantitaces,verbi graci^,duo fequentes nume- 
ri u^&yJquos incer fe confere velimus.PrimjjHfemel detra^ 
hamusminorem 3; ex majore ir. dicorefiduum numerum 
9. aui poftfiibdudienis opus remanet , efle excefiumi fi^ 
ve differentiam majoris numeri u. ^ numero 3. acque ex^ 
cefium illum ^ five.decerminacam propoficorum numero* 
tom dif&renciam generare , ac confliruere arithmecicam< 
nmonemi Amplius fiduas quafcumque arichmecicas ra*- 
tionesmodo incer fe fimiles conferam^verbi graciS^racio-» 
9em 11. ad 3^ cum rationei^*. ad 6* nam^lecrahendo 6, eyt 
15« cancumdemrehnquicur quim fi^, txn^ demerecur, ni^ 
mirum 9 » aflero hanc arichmeticarum atque fimihum ra^ 
tionum comparationem , qua^ per differentiarum ^quali^ 
tacem progredicur, generareac conflicuere proporcio^- 
• ' nemarichmeiicam^hvenumeralem; 

XKXVih ^ lam ver6 propoficisiifdem numerisia;&3i minorem 
5; ex maiore xij nonfemel ut ante , fed quocies id fieri po- 
tefl aufteramus,five quod idem eft majorem i±. per mino^ 
^em 3. dividamus ) quotus ex hac divifione provenien5 
•fl niunerus 4^ qui fuis unicacibus indicat numerum 
5. in Qumero lu quater contineri , vel numerum ni 
quadruplum cfTe numeri j-. Dico igicurexceffiim nu^ 
mcri II. fupranumerum 34 eo quo diflumefl: modo , vide-^ 
licct divifionis.ope decerminatum^/acque limitatum.ge- 
nerare ac conflicucrc proporcionem geomecricam , & fi 
. diias rationes q uafcumque geomecricas ^ dummodo incer 
fc.fimiics fincinyJccmxoofejwim,verbi gratid,rauoDem iti 

ad3i. 
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ad5.Cttmntione8. adx^eceiiiinii«per3« ttttS.per t.di« 
ndendo remper cMritttr numeros 4^ haec rationttm geome« 
tricarum, fimiiiumque compar|tio generat^acqueconfti- 
tuit analogifmum, uve proportionem geomecricam. mvx u 

£x liis quas de quanticatis nacuri huc ufque did^ (unr^ 
facilc coiligitur ad theoriam ^ fiveipeculacioQem mache^* 
feos univerialis animo rit^ percij^ndam nihii aliudre- 
quiri quabn uc perfedbam ambarum quantitatis (pecie. 
rum^videiicec numeri^acque magnicudinis nodtiam nobis 
comparemus : Deinde uc quancicacks in genere fumptae * 
proprietates mente compledamur^ qiue quidem proprie- 
cates ad Cex reduci fuprd vidimusgnimirum ad fquaticatem^ 
&ina:quaiiutem } commenfurabilicaccm^&incommen* 
fiirabiliutem-^proportionem^ac difproporaonemjfic hinc 
axiomata deducamus , quas poftea nro fiindamentoar* 
gumentorum ad veritacem his in rebus indagandam ne* 
ceflariorum adhibere poflimus* zzxvi i v 

Nunc oftenfis iis qux fpedantjidipecttlacionem ttni- 
ver£tlis ttiachefeos , acriogamus ea quas ad ejus praxim 
requiruncur. Paucinumero func, & valde fimpUces modi^ 
quibus in machefi analyucum ^ acquefynchecicum opus 
omne peiagicttr , quos rariocinio exquirere » acqueenii^ 
merare faciUimum eft. Quicquid enim circa quanricaces 
ojperaberis neceflari6 fiecaliquid eis addendo^ aucaliqeid 
ab ds decrahendo y quoniam quanri nacura non finic, 
neque (iib imaginarionem cadic aliud quid per quaA 
cumque operaciones huic fubjedo advenire pofle quam 
augmeocum , auc decremencum. Jan^ vero in arichmeri- 
cis pro diverla quanricacum oblacarum mole , acque ha* 
bicudine » ac voluncace unam ab aUa iemel ^ vel mulcories 
auferendi } in geomecricis ancem pro mecamorphofi , per 
quam magnicudines mulripticarionis j acque divi(ioni$ 
ope h genere ad genus afcendences ^ defcendenceivey ideft 
mod^ piures, mod6 (Ntuciores dimenfiones pofiidences 
varias (pedes ioduunc > ipfasr operariones , quamvisomnef 
augmenri , veldecrementi oacttri fu4parricipes ^ocabi^ 
km in fbrma variecacem fufi:tpiunt. V erbi grarilypropofi* 
tispiuribusnttmeris incerfe ioieqoalibus » qoosin unum 

C 
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co lljgere^fivetingulos •fingolomm iticremeads augereeft 
^imus, operatio^ iiveregula, per qtiam omnium fimul 
iumptoram valor habetu^Additioiimpiiciter dicitw^ve^ 
r^m quSdo asquaies exiftunt iilinumeri qui proponuntur^ 
iive qttando4tnicus,red4ibquoties repetitus numerus obji<« 
citiir, qui piurium. vice confideratur ^ oportetque ut prius 
eorum (ummam qua^re^ pOjStoroiirm unico ex datis illis 
numens , tnvicem a^quaiibus , atque alioquotiesprima 
poiltus accipi debeat indicante , poflea certs regula; ope, 
*apriori diverfas y quas muitipiicatio vocatur , totum cx 
datorum .nttmerorum ut partium coiiedione genitum 
elicitur , quas regula niliil aliud eft quam additionis 
compendium y idem enim per additionem lieri pc^t^ 
quod expeditius fit permultiplicationem. Pariter fi pro- 
pafitis auobus ina^qualibus numeris minorem i ma- 
}ori femei auferre veiimus , reg^ila p^ quam earumdif- 
ferentia^ five refiduam ma^ifeilratur fiiDtradionis , five 
fubdo^Sfaionisnomeiiobtinet. At^uandominoremnume^ 
xum i maJQpenon jamfemel utant^ ^ fed quoties poffi* 
bile efl; detrafaere jubemur^quamvis illum numerum ^ qui 
unitatibusfutsdenotatquoties minorinmajore contine;' 
tur, ficqui proptei^ea quotusnominatur) per cMbasfub-^ 
dudiones tandem reperire poilemus, verumcamenfaci* 
k^s eadem operatio perficitur peralteram r-egulam,quam 
diviflonem appellamus« Similiter propofids aliquot ma- 
gnitudinibus, ipfk per additionem, atque fubduAionem 
mole crefcent) aut minuentur , at earum dimenfionum 
numerum augebit , vel contrafaet multiplicatio , atque 
divifio. £A adJiuc peculiaris qua^dam divifionis fpecies, 
i« qua unica quanticas datur ^ nimirum quando quotus 
divifbri acqualis eife debet. Atque ^ic dividendi modus 
tictaAio radicum dicitur, &in eogeneraliterconflilit 
utpropoficaqualibet quantitatetalisalia quantitas inre- 
niatur^quse aiiquoties in fe du<^a quandtatem primo po^' 
iitamreftituat , vel mult6 explicatius ut propouta quxli-; 
bet quandtas in totdimenfionesasrquaies ,quodquisjuf^ 
lerit refblvacur^ arque una ex illis exhibeatur : Spedaliter 
ver^ in aritbmeticis ^ ut «x^ aliqua quandtate data lalis 
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pftTsextrahatur^.qux in fealiquoties^ multiplicata iUam 
quantitatem i qua eduda eft producat* Sic in univer^ 
^m £[yeArithmetica,,five GeametncaQ>edes quiaque 
numerari poflunt operandi formse, fiveregula^ , per quas 
omnis computandi ratio perficitur^ iive logiftice gene. 
ralis abfolvitur 3 Additio ntmirum^Subdudio^Multi- 
plicatio*^ Divifio ^ atqtie Radicumr Extradio /quas om^ 
nes,(i jfem.rummo}uf eexpendere" velis^d Subdudionem^ 
atque Additionem , tamquam ad duo ^eDeca^.qiidrum 
alias regulas fpecies funt, reducere pofli$« 

Quamobrem five praxim , iWe theoriam fpe^es^gene- ^xxix^ 
f alismathematicarum difciplinarum rcieocia p^ucisabfc^-: 
vitnr; natura enim atque generatione quantiurts^ejiiMr^ 
que fpecierum , videlicet » multitudtnis ^ ac magnitudtnis 
rit^ explicatis ^ in efTentiam a^qualitatis^ 8ciQsqualitati& 
diligenter inquiri debet; poftea commenfurabilitatis^ &: 
sncommenfurabilitatis tontes iodagare ^ oflendere ^ de- 
mum i quibus pitnQpiis proportionatitas improportio^ 
nalitafveoriatur confiderarej ae deniqne omnium opera. 
tionum, quas circa quantitatem fi^ri pofTfint, videlicet 
AdditioniS)Sttl>daAioni$ , MultiplicationiSyDiviftonis , & 
Kadicum Extraftionis artificium , ufum, ac pr«rietates 
exponeie|& generales Ganones efformare^iquibus velut 
ab uberrimis demonftrationum^ fonttbus exp.ofitarura 
rerum dodrina derivetur. Hic verus , & naturalis or. 
do ad perfedam harum fcientiarum flrufturam omnino 
neceflarius efl y quem tamen adhuc , ni £iUor , obferva- 
vit nemo , fed quem fequentes ^ ea qua^ confus^ tantiim 
alii docuerunty nos perfpicua methodo trademus. Quun^ 
igicurhocin capite di^larum quantitatiS'afFedion\im,nec^ 
non omnium operationum qua^ circa quantitatem fieri 
pofliint ortus atque generationes fatisfuperquei^ftende*- 
rimus ,confequens efTet^ ut fufcepta feorfim de fipgulis 
inftitutione, neceflaria de omnibus prxcepta unde argu^ 
menta , conckfionefque ad.hanc materiam.-fpedantes^ 
deduci pofTent , traderemus j. verum quia jamafiqua tan. 
tum artis reflauratas fpecimina dare volumus , ide^^re-^ 
liqua^.quxtamenhicquafl digito monftravimus,inalio> 

Cii; 



■ 

tO SPECIMtNUM MATHBlif JkTlCO&aM 

operedidim,<blnaionidoproporaonain fiiBclainenca, 8e 

' pnedpoa mulcipficacionis , atque dirifionis quanticacum 

tympcomata » quae maxim^ in luum reniunc, aidjungemtts. 

CAPUT StCUNDUM. 
D9 Pnfortimuins. Fons iNvrBNTioms. 

QVoNiAM racioqa^Iibeeantecedencisperconieqtten. 
c«imdivifionerepericur , patet cas racicJnes invicem 
«quales eflc , ac dici debere , quaefaorum ancecedencium 
per proprios confequentesxiiTifione quocos , fiyedeno. 
minacores aequales lorciuncuri illas ver6 insequales , qua- 
rum ancecedences per proprios confequences figillatim 
divifi diverfos quotos, fivedenomtoacores relinqnunc:Ec 
majorem quidem illam quac permajorem quocam,mi- 
norem ver6 eam quas oer minorem quocom exbibecur. 
Deinde eciam manifeftum eft ancecedencem cenninum 
pro dividtto quodam haberi , cuiconfequens canquam 
divifor fiipponicar. Unde fit juxca divifioois legcsuccu* 
luaibecradonisquocus confequencem cermlnum mulri- 
plicans,aacecedencem quem divificrefticuac.Quapropccr 
fi propa^acur aoologifmus quicnmque , five teries daa. 
rumaBqualiDmraoonum geomecricarum , verbigrarii^, 
A. B: :<t.^^fitidefflacqttaliumradonumqoocusq,nimi! 

rum^ ( q, &--(qjproduaisfttbcommuniquoco,& 

ucrifqueconrequentibusinancecedenrium loca fiibfticu- 
ns , hoc cft muwds eancum ancccedcnrium nominibus 
pocent idem analogifinus novi fiib /pccie fic exhiberi 
qB. B : : q0. g. Deiode ver6 ad invcniendas cam m- 
oonis quim analogifini prooriccaccs omncs , & cccera 
ad proporaonum maccriam rpcaanria , nihil aliud accn- 
dum eft qudm novos illosrarionisfivcanalogifmicermi, 
nos modis omnibus tranfponcrc , acquc cran^rmarc pcr 
addidoncm , fubduaioncm , nralriplicacftncm , divifio- 

nem , radicum cxeraaioncm, ac pcr varias novicer reper- 
torum «qutpollcntiis ac inccrpretationcsi afciris eaam 
quandoque ad id efficicndum cxecmis qaancicaribusi nam 
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fi poft has operationes eadem , quamantefuerat , ratio 
remaneat : vel fi termini tranfpofitionem vel mutatiooem 
aliquam paffi proportionales femper exiftant ( qobd fta- 
tim antecedendsperconfequentemdivifionenotumfiet)^ 
moduseritinventus rationem^vel analogifinum oonier* 
vandi) fin min^ , ^leftrueodi. . 

DE MODIS ANALOGISMVM CONSERVANDI. 

Invbstigatio i. 

Exponantur dust tationes A. B* U C. D, eidem 

rationi cc« jg. figiIiatimxquales:ficA.B.:: a.(i:i CJy. 

Quoniam cx hypothefi A. B ;: «•)£• ergo pera:qua- 

liumrationum notionematquedefinitionem(ficutin in^ 

venti&nisfbntedidumeft) etit~^q.& --- ( q. Atqui 

D P 

4 c 

5er eandem rationem fit ~ ( q. & -« ( q. Quare ciim fic 
^ ' fi D • • ' 

iKrEVTaM I. 
A.B::C. D. 

QuOD SIC SNHNCliLTIIll. 

4 

Rathus adm ratim aqnaki inter fe^^uantftr. 

Ikvesticatio IL 

A. • 
B,C, D 
Exponantuf quotcumque quantitatfs B,C, D. invicem 
*acquales, & fit alia quacvis quantitas A. 

Vnaqutque datarum quantitatum B, C^ D per eundem 
di viforem A divisl : vei eSdem quantitate A, per fingulos 
divifores B^C^D (eAS^quales quotosfemperprodirene* 
cefie eft^propter pofitam repetiti divifbris A identitatem^ 
& dividuorum B, C, D sequalitatem : vel propter pofitam 
repetiti dividui A identitatem » &; diviforum B, C. D 
«quaiitatem, Quare per rationum arquafium denm- 
tionem. Invei9TUM If. 

A« Br: A. C:: A.DatqueetiamB.A:: C.A:: D*A« 

Ciij 
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QVOD SIC. EN.UNC1ATUR. 

Eadem quantiias ad flures aquahs c^Uata y ficut plu^ 
rcs quantitates a^uales ad eandem cmfarata quantitatemy. 
rationem habent ^qualemi. 

I.NVESTIQATrO. 1 1 L 
Pbr PKOPORTIOKAlEM ADDITIONSM^ 

Exponaturanaloeifmus quicumque A. B : : «• iS, quL 
{ ut in inventionis ronte didum eft )nov^fdbipecieiic 
exhibeatur qB; B : : q^ . jS. 

Quoniam^ ( q^ vel y <q,atque etiam ^ ^^ (q,nam 
q X B. -^./8nqR-Hqj8;& qx Bnq^B, vcLq xj? Hq.i3*. 

Ergo Inv.intum Iv 

qB -^qiS. B -+^ : : q B, B : : q i8. ^. Ideft A.-<-ct. B -+^8 : :: : 
A.B::ct.A 

QUOD- Src ENUN€1ATUIU 

i%Si quantitates A & B rationem quamltbet geometrt^ 
camcontinentesaugeantur; quantitatibus (t Sc /s ( ante-^ 
cedens quidem. antecedente , confequens verQconie- 
^quente ) inter quas a & iS eadem ratio cadat quam qux^^ 
inter A & B reperitur j jtaut au&ie fiant A ^ « & B -^ i^. . 
f rit ut fimpiex A ad fitnpHcem B» Hc auda A -4* « ad au- 
dam B -+ i3, quare:^ 

Afrofortionali terminorum augmento yjfatio ^ atque aded 
froportio non mutatur.. 

2% Si fint- quotlibet rationes aquales A. B : : «./s. (nam 
quando flufes effent eodemmodo procederet argumentatio y, 
utunus terminus antecedens ad.fuumconfequentem^ficfumma 
omniumaMtecedentiumadfsmmamom^fiiumconfequentium. . 

CbAOLLARlUM; . 

. Quare G. in una quantitatis (pecie , videhcetin nutneris . 
abfolutis , minimi cujuflibetxatidnis termini exiftant).quL 
itnt AicB^y quoniam A.B.-: A. B.ergo per probata. 



Li^tKl. Capvlt. H. ij 

( A -+ A n ) lA. ( B-+ B n ) 2 B : : A. B. & enmt termini 
2 A &c iB proxime majores , eandem quam minimi A & B 
radonem continences , quoniam minimo proportionali 
augmento crev^re. Deinde quia zA. iB : : A. B. ergo 
eciam perprobaca 3A. 3B : : A.3, cruntque termini^A» 
^ 3B. proxime majores ^ eandem quam ipfi lA. &iB| 
vel ipfi A.-& B. rationem continenttt , qiioniam minimo 
propercionali augmento rurAis crev^re ^ atque eo dein-. 
ceps progre^u. Igitur : 

Innumerisduo CMJuJlibetratunttStermini aut minimi fimt 
hujus rationis termini , aut horum minimorum afuinmU 
ti^lices. ' ' \ * 

Investigatio IV,. 

PER rROPORTXONAl.£M SUBDUCTXONM^ 

lifdem ut priiispolitisnimirum A. B- : <3U ^» ideft 

qB. B : : qg. /g. 

(^omam 3^=31 ^ q^ &^^ 2£ ( q. Nam uc 

|)riusidemquotus q^ divifores B— iS&Byd: fi multiplir 
cans dividua qB --q^ & qB. vel q/s reilicuic Ergo z 

Inventum II. 

qB— qi3. B— i8:: qB. B:: qi?. fi. ideft A— a.B— ^ :: Ai 

QUOD SIC INTERPRETAIII LICET, 

:{''; Si quantitates A.& B. rationem quamlibet geometri. 
cam cotinentesminuantur quancitatibus ct .& iS^inter quas 
ablaticiaseademratio cadatquamquxintertotalesA. & 
B.reperitur j itaut refidua^ fiant A— a & B— ^j erit ut tota 
A.ad totam B fic refidua A— a adrefiduam B^-iS. Quare: 
Afrofortionali^erminorum decremento ratio , atqueadeo 
froportio non mutatur^ 

Etfito torum & allatorum una eademque ratiofuerit , ea^^ 
4lem ent ^ relifuontm^ 

Velaliis verbisj Xtotafartihusfihi frofortionalibusmul^^ 
ientur^ refidua totis , vel ahlatisfrofortionaliafunt. 

' a''^ ^ifint quotlibtt rationei ^equalef A. B. : : a. fi^ ( nam 



«^ 



^ SfBCIMIVUM M4Tli»MATtC0ILUM 

^mk^MWffim e$dmmoi0fr9€9itrit4^mnilUdti0)Mt 
, mnm teminm Mtecidemddfimu Cinfeqnetttim ^fk differen- 
. tia emnimn muecedemitm dd di^erentiam enininm een^ 
fiquentimn. 

1nve«tigatio V. 

P£IL COMMUMEM MUtTXPLIOATOMIC 

Bxponapir latio quatlibec ( geometricam femper in- 
telligo) terminis A. &B. exprella , quorum ucerqae per 
eandem , C. mulciplicecur , ica ut produfta fianc AC. 
&BC 

Quoniam --^ ( — & ^ ( — oam uc prius idem quocus 

4 BC \ B B \ B 

~di vifores B C & B mulcipicans dividua A C & A re- 
fticuic Ergo per invencionis foncem. 

Invbntum IIL 
AC. BC :: l^.B^ 

QUOD SrC INTEILPJLETAllI LICET. 

f A cemmnninuUiipUcatere ratievelprefeftie non mntntnr. 
Vel ; Si esdem qnantitm dnas aUas mnltifUcet frodnBa 
qnamitahs mnltifUcatis frofertionales erom. 

Investigatio. VI. 

PfiB COMMUNBM JHVISOHBM 

Ezponacur uc priurracio quaclibec temiinis A. & B. 
CBprefla ^ quorum ucerque per eandem, d^dividamr^ 

icauc quori fianc — ( x & — ( y. 

QQoniamqaodx& y enmdeni<Iivi(breai d, malripli- 
caiues dividua A. & B. refticnant. Ergo: 

Inventum. IV. 
A. B. (nxd.yd) e:X. y. 

QUOD SIC INTE&PaETAHI LICET. 

A cemmnnieUvififreratie^afqneadenfrefortio mn mn^ 

tatnr 



LfBEft. I. Cami^: II. if. 

idHri TelaliisTerbis } SiiBafmmitatesper eandem divU 
dantur^ ratie quHmm eademeji qnam qnantitatem divi^ 
farum. 

i**, Quia A. B : : X- y. I<1 cft rario A. d. ad rationcm B.di 
^uo&tam bina: illac: racioncs pcr qviotos 3c & y earam in-^ 
^ces figillacim fxgWificantar* Bi^go.^ 

Bina ratienes ( A. d& B^ d ) eundem confeqnentem Cd)} 
baBentesfmt interfe mt direih erdine fumfti anieeedentes 
(A.B. ) 

Hinc facile demonftracur Rceula addicionis , & fub-^ 
dudionis fraftionttm dhrerfii^^^cKnominacioncs habcn- 
fium. 

Sunta cnim dux divcrfx denominarionis firadiones 

n N 

^SiC — y quas. in unam coIIigcrCyy^I unamabalia fubda^ 

ccrc velimus^. 
Regula docet harum fra£Honum fummam^y el difFe- 

j^cntiamcllc — — — 

dD. 

Quoniam vera n D. d D : : n. d, atqtie ctiam: 
Nd. dD ^: N J>. Ergo — n -^& pcr eandem ratio- 

nem ^ Tl £ confcqucnterigitur ^lL^I^jjjL^ii 

dD D ^ ^ dD d D: 

nc erae oftendendum. 

CoRattARfnM. 11. 
Ninc ctiam dcmonftrantur Rcgulx multiplicationis^^ 
Atque divifionis fra^idnum. 

Nam 1% Sunto duo^ fra(3iiones iL&^ quas inter &: 

d D ^ 

mukipltcare velimus« 

R egula dbcet harum fradtonum produ^um ei& *~-^. 

. ' ■ • • * 

Jsun fi Kegnla bona eft fieri debet ex mttldplicationis 

naturi i. ~ ;• — • — , & utriufque propofitac fradio?^ 

D 



t6 SPECIMtK^lM M&THEMATldOKUM 

nis tam denominatohbos ^ qudm numeratoribus in<de«: 
nominatorem produdi , videlicet dO dudis , pofitoque 

-— prounitate^ fuperior quantitatum feries mutatistan« 

tum propoittarum fradionum , 8c unltatis nominibus no^ 
vifubfpecieficexhibebitur^-^i^^.T ^. ^l^. Et qui* 

^ dD dO dD dD ^ 

« 

per pro/bata zE!. ^ :: dlX nD , atqoe «tiam 

dD dD / 

^. 1!^ :: Nd. nN, eftiiue ~ unitas^erit igitur 

dD dD -dD ^ 

dD. nD :: Nd, nN^ & produdum iub extremis 
dDnNnnDN dprodudo fub mediis. Quodc^m ve- 

rum fit fequitur i. — :; — . ~ verum efle analogid 
^ -d D dD ^ 

K.'T %kT 

mum , & — produdum eiTe fradionpm — ic — invi* 
' dD ^ d D 

cem multiplicatarum^atque^deo traditam Hegulambo- 
nam effe. 

Simili prorfus argumentatione demonftrabitur legiti-^ 
mam ejflTe traditam de fradionum divifione Regulam. 

InvestigatioV* ♦ 

PeH OMNIMODAM C^UpYLIBET C^UANTITATUM INTIR $E 

■MULTIPtlCATlONEM. 

• 

i^, Sunto dujc quiclibet quantitatcs A& B,qiiae feiii-' 
vicem modis onxnibusaiuldplicent^icautprodudafianc 
AB, & BA. 

Si A n B manifcftum eft A B n B A ob invariabilem 
xqualiiSitis naturam 5 fed fi alrerutra puta B f iV , itauc 
earum difFerentta fit E , erit B — E nA,&A-+EnB. 

Jam quia A -+ E n B , igitur utrdque icqualitatis par. 
te pcr eandem A multiplicata,produdum ( A x A -*• E 11) 
-+AA-4-AEnAB.: 

Scd ctiam B - E n A , igitur utr5quea:qualitatis parte 
per eandem B multiplicata , fadum ( B x B - £ n ) 
--»-BB-BEnJ3A, 



•« 






m IrBm L Caput 1F. rj 

Produ&umamem (A-4-ExA-»-En)-4-A* H-i AE 
•+E*n -*-BB , & produaum CA-+E x— En — AE 
«~ £ E n } — BE. Atque horimi produ&orum fuinroa 
AA-4- AEn (-*-BB — BE n )fH- B A, confequenter. 
igitur A B n B A« 

OPERATIO, TALIS EST. 

MULXIPHCAXIONES. 



AH-En-fB I H-B— En.A. 
kA I XB 



1 



.H-A^H-ABlt-fABLBB-^BEn-fBA'— AE-E»n-BE 



'' I *' 

.— E l-fAH-.ElTH-B. 

XAH-EnH-B XH-AH-EnxB 



H. A*-f 1 AE -f E»TrH-B* I , , . . 

>Adaiti04 

— AE— E*n— BB 1 



Summa -4,A^-+AE n( H,B*~BEn) -*-B An 

2**, Tres quantitates A^B, C, modis omnibus fe invi» 
cemmultiplicandoproducant A B C^€L CB^ B C A^^ 
BAC,CAB,CBA. 

Ex dcmonftratis B C n C B'. 

Ergo AxBCn AxCBnBCxA. 

Parrratione C A n A C. 

Ergo BxACnCAxB* 
^ Sed etiam A B n B A. ^ 

Igitur CxAB n CxB A. Ompia igitor enata pro^ 
du&a xquantur incer fe.. 

Simiii pror(us argumentatione probabitur quatuorv 
vel plurium quantitatumquocumque ordine fumptarum 
producla incer fe asquari ^ nam femperinaliquotearum 
produdis tres termini ( {i quatuoradfintquantitates, vel 
quatuor termini, fi propoiit^uantitates quinque nume- 
roexiftant,.& iicininnnitum )iiinilesfe invicem muiti^ 
plicabunt , quorum faAa inter fe asquabuntur, ut jam 
conclufum eft ^ ||)eoque licetquarta, vel ulterior quan- 
ticasrcfidua talia hcksL multipiicet , five^ eis multiplice^ 
tur, genita ab bis multiplicationibus produ&a inter fe: 
ae^quari necefle eft. Quarc 

D ijj 



iS SfEClUtKtlM M)1TK1MAT1C4>ILUM 

Invenjum* V. 

5/ fkrtres ^antitates f^ iwicm fnultifUtent frodnSta 
fant jt^uaUa q§QCumqui fuamitatwm ordine 

muhiflicatio fiat. 

DSMONSTHATIO P A RTI CUX AKI S 

IN NtiM€B.I5« 

Ex numero A in numerum B fiat A B , & eYnamero 
B in nomerum A fiat B A. Dico A B n B A. 

£x multiplicationis , & numerorum natura produdus 
numerus AB conflat ex multiplicato numero B toties 
pofito , quoc funt in mulciplicante A unitates. Unde fi ex 
£n^ulis numerisB^ in produdo AB contentis fiimatur 
unitas , fiimptarumunitatum multitudo asquabitur unita^ 
tuminnumero A contentirdm rftultitudim ^ hoceft fiim* 
^tarum unitatnm a^regatum aDquabitur numero A.To- 
ties autem fimn^ teric iUud aggregatum quot fimt ia nu- 
mero B unitates. SedinprodudooQinero BA mulcipU- 
•catus numerus A toties condnetor ^ quot fiint in mulci« 
plicaote B unitates , ex multiplicatioois natursl, ergo pro* 
<ludus numerus BA a^quaturproduiSkonumero AB| ficuc 
^at oftendeodum. 

• Investigatio VL* • 

Per mutuam terminorum analogifinum efficientiaQi 
moItiplicatiQtiera* 

Po£cout:pri4s qfi. B xic^.^. exxnemos tenniQos in- 
ricem , ilSflrtGdios etiam iaoor (e nuihiplcaQdo , fit 

Invbntum VL 
c^^n BqjS^ per mox iprobaau 
QuoD Sic enunciatu|^ 

Si quatmf quatttvtates fpofmimoflei fueriftt , froduSum 
fal ^xtremH ^quotur ftiduUo fub mediis. 



LiBBn L Ca^ut. IL 2f 

AliA BJUSDEM' HEI IDeMONSTILATIO. 



-A «e 

Efto A. B : : rt. jS. crgo -g H ^& utramque xqualitatis 

partemper BjS multiplicando fit — ^^1— idcftA^n«B. 
utcratoftendendiim; / > , 

COROLLARI UM L 

Itaqne cognitis anaUgifmi trHm terminis qmiufcmnque 
qnartMS invenietur. - . • 

i<>, Siduomcdiidenturcum uno extremorum , invenie- 
tur alcer extremus multiplicando duos mcdio^ioter fe^ &: 
produdum dividendo per datum excremum ^ quotus 
cnim ex hac divifione provcnicns arquabitur alccri cx*, 
tremo, 

Vcrbigratia,detur A.B : : C.O,fitque O, ignotus termi- 

nusjfict — n O. fic.^-it A. B ;: C. — .Namprodudum 

A A 

BCA 

fub cxtremis — — n B C prcdudo fiib mediis. Etcnim 

A 

— riBC. Atque h«c i*. corollarij pars fundamen- 

A -* 

tum eft Regulac trium dircds. 

lo, Si dencur duo extremi cum unomediorum , alcer 
mcdius invenietur produ^m ex multiplicationeextre- 
morum dividendoper datum medium. Namquotuscx 
Jiacdivifionc proveniens xquabitcrr akeri medio. 

Verbi gratia 5 Dewr Affi : : O. D. erit o ignotus ter- 

ad 

minusa^qualis-r — ^unde Dafcetur integcr analQgifmus 
A. B : : — * D. Nam ADH — ~ Atquc bcc i*. coDollarii 

B B 

pars fundameritum eft Regulx trium cvciIjc. 

* • 

5^, Vel fi dacis duabus quantitadbus tertiampropor- 
iionakai.ad}UDgereyclimus^ multiplicabimus t^n^ infe, 

D iij 
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ic produdfcumdividemusper i^"") acquotus ex.hacdivU 
iione proveniens eric 3^. proporcionalis quxfica. 

Veluci fi dencur dux qaaucicates A ^ B. fiat BB, U 

Ar% BB •• BBA «i. n «% A 

.B. nam — riBB. ^ 

A •• A 

40. Vel candemfi datis duobus extremis quasratur me- 
dius proporcionaiis. Mulciplicaridehent ipter fe datiex«- 
tremi , 2c produ6U radix rubarquibimenfa erit medius 
qua^fitus. 

Nam radix fubasquibimenra feipfitm multiplicans dac 

fiium rquibimenfiim , five prbdudum fiib esctremis. 

« 
App£ndix L 

Ex continuaca mechodo cerciam proporcionalem ad' 
duas dacas quancicacesadjungendipacec invenuo Mefola^ 
biijfive invencioquoclibct mediarum concinufepropor- 
tionalium incer duas dacas quancicaces , putaincer A &C.B. 

. Nam quia_A. B. — * -fr & e|tiem metfaoda 

A.B. — — — Acque eciam A. B. -r :- 7- — » 

A A» " ^ A A> A> '■' 

• 

fic in infinicum ; omnibufque i* qu^nticacum feriei cei> 
mihis per ^. i" per A*. 3' perA) multiplicatis fic 
A*.AB.B*4i-,& Aj. A?B. AB».B>~, Atqueetiam 
A4.AJB.A*B^ABJ.B+-4f Itaque. 

R £ Q U L A^ 

' " Si incer du^s qua(pumque quancicdces puca A & B 
unum medium proporcion^ reperire velim^.unam-' 
quamque accollam ad i^"^ poceftacem , uc fiat A^ &c B^ 
inter quas cadet unum medium proporcionale AB; 
Si vero duo media proporcionalia reperire v^lim , ip. 
farum A & B. cercias poceftates fiimam ,, nimirum 
A' & B3 , inter quas cadenc duo media proporcionalia 
A^B &A B^&c:uno verbo uc habeScur coc mediapropor- 
«tioaalia ^ quot quis voluerit incer duits datas quantitates , 
. debent ip(k ad eos gradus actolli ^ .quoriim : index. unicate 
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LtBftit I. CJapu^ IL ^ ^* ; 3t 
excedit oiuneram quarficonun medioram, Nam ex £fta 
methodo plures quantitates continubproportioiulesiiw 
veniendi manifeftum fit inter duo acquibimenia cadere 
unum medium proportionale,ac inter duo xquitrimenfit 
duo media proportionalia reperiri 3 & fic in infiniram. 
Jam ver6 quohiam quas funt proportionalia poteftate ^ 
funt etiam oroportionalia radice } ftimptis igitur tamip- 
farum poteuatum,quikm mediorum proportionalium ra^ 
dicibus , ab ipfarum poteftatum gradu denominatis 
optatum habeoitur. Nam qifia eft A*. AB. B*^ -^ 

crgo A, 4ab\. B ~ vel quia A^. A^B. AB*. Bj -r- erga 

A. n/A*B|. 4/AB^Kb-^, , '&eodeincepsprDgreflu. 

A P P £ K D I X 1 1. 

Hinc (^ ex quatuor frimif inventis meihodus elidtur 
datam quamlibet rationemmajoribus , velminoribus termim 
niSy quam ii , quibus ipfa continetur ad^ libitum exfrimendi, 
idqueduobusmodis, « , 

DecureniinquasUbetratio A. B. 
x^^ Sumpt^ qualibet quancitate «, fiat A.B : : «. /3. 
five tribus A ^ B, <t inveniatur 4^. proportionalis jS. & 
erit per i^^. ipventumA. B :: A "3 «; B ^I; 18. 

i^/PoficAeademratiooe A. B. ducacur ucerque ter- 
mrnus A & B in eandem quantitatem D. fiecqiie AD« 
BD : : A.B.perinventum 3»»". 
* Vel dividacur ucerque cerminus A & Bpereandeijti 

A B 

.Ct&h9b.^nir— • — :: A. B permoxprobaca.; 

A P P BN D I X. III. 

Jam facil^ eft efGcere ut dtiarum magnitudinum 
cujuicumque generis illas fint , modo in unst cocidem di- 
menfionesfintquim in alcera , proporcio in redis iineis 
confpidatur. • t 

Sunco enim duas plurifnenfas magnicudines AQQ 

H DEF. 

Incer A & B reperiacur media proportionalis , quae 

Tocecur M> unde erit A. M.. B -rr, & cohrequenter 



! 
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MM*n ^B 4 Acq»e fic M^C n A.fiiC Poftca fiat 
Jif .D:7E.G. ergp MGn l>£. uoile cric MGFH DEF. 
vitQxaoiM M. G*.: F.K.crgo^MKnGPyaccoiifeqasiicrt 
MMKnl>EF. Qoavc MMG. MMK.:: C.K. £4deni 
pvorfiis metfaodGt4ttocitfo qnoromhbet pbMrmiciifonun 
iimilium ratiatitiie&ie Ltnets exhibebimc«Qu^ df replura 
.wrbftfeonrvis initialibfi^undi^c^m.dc C0m>po{kionis^. 
&.re{blutxou&me&l^odo dii&rtiimtts; 

COIIOLLARIUM IL 



: EftaApriB€..e}C:ia;ivepw>40 fic A. B::AC.(BCn> 
AD :. : C. b. ergo A . B : : C;D. Quare 

Si quatuor quantitates fuerint ( A^ B, C,.D) & frodu-^ 
lium extremarum A D nBC froAuBo^mediarum y ilLe qua-^ 
tffor quantitdtes ertmtprofortionales^ 

• COHOLL ARIUM. in. 

Efto ^(x,&-.(y.crgoBXn(A n) cy, &haiK: 

B C , 

xqualicaccin pxodudi fub extremis c y cum prod^^o 
fub mediis BX^in proporcionem. refolvendo habecur 

C. B: :X.y.Ergp V. . .' j 

Si^eadem q^antitas kyferd^ataliai B &cGdividatur\c^ 
i^ontim auotiJittt^UYi Vt quoti dd imvieem nempe 
Y Jfc (e haS^entinverfo ordine fumfti divifores C. B. 
, Vel brevius) Ejufdem ^uantitatis ferduas divffe quM 
Jfcfe kaBent ad invicem ut inverfoordinefitmftidivifores. * 
2«, Si (ki* duac racfdnes A.B& A. G.cuiidtmahtece»* 
dentem A habences ^ eric uc racio A. B ad racionem A. C 
( hoc eft uc quociis X ad^quocutn^ Y } fic inyerfb ordine 
imnpct conieffueMcs C. B« 

Qubb SIC. BNUNCIATUIU 

JBin/e raiiones eundem antece^ntem habeniVs Jbnr inter 
Jcktr^ifrochjkmfticonfequenfet. \ 

\ COROLLAHIUM: IV^ 

Jiim^y (^ txfrahatis^ a& hitio Uquet' iwuemid fkmm^ 

omniuM 



LlBStL I. CapUT. II. )} 

rnpmm» ttfnUnonm ctntinM froponicms gemetricM, . 
. KiiAcfto^ueUbetimeSyO^mdoo primiterminifmt 
«^^uldiiMis Kirminus mfixtxtMi. vet^ omiiittm termioorum 
quxfita z , fumma omnium aotecedentium erit z — « 
^ E.-.^r ftniiiifi omoMuncoDlcscjDestium* 

Qvore per i*" iQvenaun fic «• j3: : z— «. z^< ^ P^^ 
ultm^ repertum «z^m n^sH&w, ac per ancithefim 
»t.ftz— .<i2n-*-| B <i . ' '■•*, & utnque aequalitatts parte per 



fi— « divila oritur H-z n-*-"-^ — ^unde elicitar 

^ HuEC Rbquia. SifrodMSwmfeatndi, ^ nltmi termini 
^^Miiimenfi frimi mnltatmn dividatnrferdtferentiamfri- 
mi , & ficmuU ^ fnmt endi freveniens aqnabitnr famma 
«mninm terminemm vminmefmfnrtimisgemetrica. 

COROXLAILIUM V. 

Exponantur qiiotlibet quantitates A,B, C. 

Fiati. ( E &i.(Hatque^(K.Er59BEn(An)CKp 

^^..^^^^«^^^ 

turB.C::K.E. Ergo^(H&|.(H.EisoKnEH. 

Qjttbb SIC BNUHClATUR. 

Sifiurins qmetUtet atumtitatesAy^BtCy ratioaxtfemantm 
K,CvideUcetquotnsli^tamJig^canSyaqmaturintermediis 
leofiftnHms A. B& 6. C. ivvkem mnltifUcatis » nimimm 
fnetornm ftmdnffo EH, iasmodias rationes exbiientinm» 

A» » eK i^tx. 

QnareJ^fiterintdno qmiUhetfrofortionahmntqtunttitatnm 
'^0rdinos yMkn$e4n tAdmnationefimumtmry *k ofnofro' 

fortionales entnt 
Mamfemperinutrtque^portidiiaiiam ieiie , xqua- 

Ies,8Efiiknerotc«idemiBCenaedi« miooes eziOeiK, ergo 

eztremarum rationesj, quac rationibus intermediis, quo- 

vis ordineinter fe mnhiplicatis «quales feat , five ordina-- 

ta, five ftmibm tetc peopotcio , .iater & zquari 

noccuocft* ■ ^ 

E 
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.. Cl. OrdodirjB(ausA.B..C.C&fitA.B::D.F, 
verbi gr«« , ^j OrdodiredusD.F.G. ilccia B.C :: F.G. 

Pmn^ fn^ rvl J*™ ^ demonftratis produdum qX 
irgo ^l q — lA I inde^^ft t^nj ^atioois A. C. «julm 

D p Cratioiiis D. G. 
p-( q ^CXS Ergo A. C : : D. G. 

~ . j f I. Ordo diroSbus B.C. D. ? & fit B. C : : fl. y. 
^ * ^ II. Ordo turbatus ^. 0, y.i Item C. D : : J^. /S. 

c L./ £. r y"1 QH** produAum qX iodexeft ta- 

S G ' ^ D i tionis B. D produ&um yer6 Xq. in- 

n / Qdexeft rationis A y. &exdemon«. 

. ^^|g-/^Sft'arisqXnXqi iddrco B.D : : /. >. 



• CO&OLLAIIIUM VL 

k 

Hinc gener^lis nuthqdns eliaiur.^mtiiht Miipnn inte^, 
fe c^mponendi , vel unam adi^Ukfubincendi > i^f «# dmebus 
modts, 

Etenim dentur du« quaslibet rationes A.B, &C. D. 
quas in unam coliigere velimus. 

i<> Fiat C. D : : 6. £. & ratio A. B aequabitur rationibos 
intermediis A. B-^ ( B. En ) C. D. 

Velfiat H. A: : C.D : & ratio H. B. «quabitur nu- 
tionibus intermediis ( H. A n ) C. D -f A. B. 

i"* Ii(dempofitis ratioMbus A. B, & C. D. Fiat 
avJ)BC)BD. 

£rgo AC. BC:: A.B.necnonBC. BD:: CD.per 
inventum 4"™. 

ErgoTanoextremarum AC. BD.asqHaturratiombus 
intermediis ( AC. BC. h- BCBDn ) A.B -¥ C. D. 

Q3OD SIC ENUNCIATUB. 

t^ Sifiat Ut antecedem terminus unius rati^ad Jimm 
0nfequentem^ ita alterius ratienis cenfequens. ad aliam 



• 4 



^.« t^ 
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qMdlttitdttfk^vtlriM ^Ua qpant^as ad aUerims ratienis 
ajstecedentem i ^ultimd fmmpt^t rationis antecedens ad 
htuentdm qudntitatem , vel' inventa ad ultimi fumft^e 
ratienis cenfequentem , ratienem habebit ex fropcfiiis fa^ 
tionihus comfofitam. 

i^ Ratiofroduffi antecedentium adfroduSum confequen^ 
tium comfoniturexddtisratiomius. 

lam vero fi proponantur duae qua:Iibet rationes 
A.B &C D/fitqQe rado C Dfubducenda ex ratio- 
ncAB. 
1«^ Fiat A, Ei : : C. p, &liabebitur A. E. B. Ergoratio 
extremariim A.B acquaiur rationibus intermediis( A.E ::) 
C.D ^E.B, Quare ratio E.B» eft propofitarumrationttm 
difierentia* 

t%: PoHtis iifdem ratibnibus A/ B. & C. D. Fiat 
AC. AD. BC. 

. Jam AC. BC : : A. B,& AC. AD: : C.D. Ergoextre- 
marum ratio ( AC. BC : : ) A. B : : ( A C. A D : :> 
C. D H-AD. BC. Quare ratio AD. BC eft datarum ra- 
donum di£Ferentia. 

QUOD SIC ENUNCIATUR. 

i^) Sifiat antecedens ieminus iBius rationis ^ jt^ua altera 
'iataratio fubduci deiet ; ad afcititiam quantitatem^ ut efi 
antecedens fubducenda rathnis adfuum confequentem , m- 
tio afcititia quantitatis ad i^ fumfta rationis eonfequentem 
erit qu/efita datarum rationum dijfferentia. 

2^9 5/ dentur duaquacumque rationes^ ratiofrodmEHfuh 
extremis terminis adfrodUlHim fitt mediisefi aatarumta^ 
tionm^differemia. 

Appendix. L 
Quare fi duo diTerfi dentur Analogifmi: ^ verbi graiiS^ 

A. B : : «. iS. 

& 

P. E : : J^* t. 

£rit per mox probata ( A fi H^D.En ) AD. BE : : 

Eij 
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l^ SPBCfMIMaaiC HATHiKiT|90ILaiC 
QjtOD StC IKttHCCATttt* ' 

Sitr0f9rti9ndUdfnfnf»rHMMUs wmbiflUtlUtrJkBd, 
fmtfrftrH^iuUa. 

AprENoix. 11. 

Et fi fittt Jc.DV:'J.t. J fiati(X»iT, i«(<l. t ( H. 

ErgoXC«YD : tq/.Hf^StqaidemfiuitipGeiiiet^MAi 
dtacesanalpgifini A.B : : «i^iedalio modo defioaiaM% 
pcr dtrifioms leges. . 

Atqui ratto XG. VIHI ntionibas X T-« C. O» per 
ante probaca.} 

R.atio ver6 q J^. H ( n rationibiis q. H -<' ^. «. 

Ergo ab aBqualibiis ratioiubiis XC. T/ \ *qi. H<fiib. 
da^lis utrimque asqualibus C. O & 4< «ifnam ck Kypothefi 
C. D : : J". « ) reliqoa ratio X. T rdiqa« catiooi q. H 
.irqualis erit. 

QUODSIC BNaKCIATUR. 

Sd frofcrtianaUa per frofmitnaUa dtvidanhtr^ •rtdfmt 
^ropttimtUa »j&» ^ttfitmt frpftitimtaUs, 

Aj^^bndix llh 

4tfw bing ft<fiiiiiw , ^fimt p^fntUnMUaradiatj^ 

fr^wtinaUa JmiU fufiatt ^ ^ entra. 
Nam, ¥«rbi gratid , A*. B« n A. B «4' A. B« It 

Aj.B} n a. b ^ a. b ^ A.Bacc. 

. ■ » 

A^fivoix IT. 

HiM ttiam fi^nitnrnon/olim aqniiimen/atfffinratis^ 
me dMfUeaufitorm» latmm, aqnitrimn/a veri in ratione 
trifUcata/Monm etiam la(enm, nt.ofien&m efi^/ed eHmm 
t*^Uter»maaftnHmenfa jlmiUa effe in rartone lonmhgor 
nm latermm , afmmnUifUcata nnmero dimenfiomm^ tx mi* 
ms comfomntnr. . 

y*rbi gr*ti^,f«ntoduoqq»drHnei>(a ABCD &^GH» 
.<j[UQrumliomoIoga latera fint in ratioM R, «, 



i^ •. j B. F : : R« S. r eric per malciplicadoaeni 

h2? "5 C. G :: R. S.f ABCO. ^FGH :: R,*.S*. 
O.Ht> R. S.> 

A*PFBK1>IY V. 

Hhu itUm fiipiwr fi fhns fumtiMH fint fnfmU- 
mitUs^mefifriiiU4dtitaHsmfiet£0fi§IUNmffima teq»i. 
WMliifUcdtam mtmero termiaenm mimu mte adfetifitttem 
SmiUm fiauuUe^ 

Yerbi gnti^ , (imto A. M. N. E -rr- 

AppVNDix VI. 
i^futte li^etiedm Ii4^eiaf Mk fii4ntit4Ue ^ fipt mim^ 

fivefUmim J^menfiemmfimiUminvetuendi ^ adquMmfre- 
fejkd p$aMitMS ddtdm «mmt rdtiemmi vetbi gradiz. f. 
%9§ Si decar A$ Fiat «. f : : A. B » ^ edc B* «juanticas 
•quxfica. 

x» , Si decor A*- , inter z Sc rqiueracur mcdia propor. 
«onalis, quae fic m« icaQtfiat 1. m. irvTiDoiode pona. 
«■r 2. m:.:. A. Dt ergo A*» D' :; t*'» »* '«i ) ». f» 
ergoD^.eftqoandcasqusefica. . ^ 

5*. Si decur A). incer z & f quasrancor dua: mcifis pro. 
pordonales , puca n, p. icauc fiac z. a, p. f -Tr Dcwvde 
ponacur z.n : : A. Cergo Ai.O : : ( zi. n) ;: ) z.f« Igicttc 
O eft qoaadcas qosfica. 

Eodem modain aldoribaskgradibos argumenctn licec, 
nc mafliifeftnm eft. 

Qtood fi daccradonitcermii^ ploree baberenc dimen- 
iiones , priiks oporcerec per ea , qu« ad finem invend 
4". cra£ufanc , efficere ac daconim cerminorumrado 
inreftisliaeis«onfeicerecar. ' 

Quod fi :c fitf»i. fcr&a, yel 5* lce. per craditani me- 
th^m habebicar Cttbi, ttt voeaat, rd ali« eujaflibec 
poceftads dupUcacio , m|4icaoo ftc ' 

E iij 
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DE RELIQUIS MQDIS ARGUMENTANDI 

P£JL PR.OPOR.TtONES. 

ft 

Pofico ut prius Analogirmo A. B : : «i. ^, vel quddidem 

eft qB. B : : qfi. j8v. 

lo, Quia -I C-L3& J; /i-jnam"j.x **"""•, ergoper 

■ qB \ q q* Vq q . q/WW. '. *^ f, 

« ^equali^m rationum denaicionemficB. qB : : jS. qjS, ideft 
B. A: : j8. «. 

QUOD SICEHUNCIATUA. 

Si quatuw quantiutes dinS^ fnf^HifmiUs fkerii» ; 
etiam inverse freptrtionaUs enmt, 

xo, Qa«aa?|^l, &i.^l.Ergo qB.qj8::B.i8.velbre. 

., vius per ^nm invencum , quiaA communi mulciplicatore 
^cio non mutatur, crit qB. q|8 : : B. j3. ideift A. * : : B. i8. 

QUO.D SIC BNUNCIATUJl* 

Si q»atMr quantitates dire8i fropertienates fueifnti 
etiamaiternhfrefertionaleserunt. 

AliA BJUSDEM REI DEM0NSTII.ATIO. 

Efto ut prius A. B:: «.j8. tranfpoiltis mediis termims 
erit adhix A. «: : B i8. Nam femper produAumcxcre- 
morum A 13 n « B produfto mediorum. 

Ha:c dembnftracio quamvis redfe condudat , cameo 
rei Gftufam ; five currcs ita fit npn decl^rat. 

3S Quia^( qrti, &S^^(qzti.Nam qrfc, 

^-«nqi8i±A ^^V^ qB zt B. B:: q3z!^. >. ideft 
AltB, B:: «ztjS. ^. 

AliA EJUSDEM 1.E1 DEMONSTRATXa, 

Ex hypothefi eft A. B t; •./?. &aleemij A. «« :B. j8.er«> 
per primun» & i»». inveowm A =tB. «=tj8 : : ( A. • ^f) 
B.^,&aUemfcAr!:B.B:5«;±i3^j8. ■ 



.JLiBEX. I. CAPar. II. ^ 

^ ' ' ■ '■ ■ ' • 

QUOD SIC INUMCIATUB.; 



Si ■qMatmtr qMdntitates frofortivnaUs fiurint ^ttiam M- 
nSi c«mfon€ndo , veldividendofroportionales emt. 



4*, Quia 2-=3z( _=!> &.^=i: (rzil.Nam 

^?nrlf^^* E^o qB ^i q^. q^ :: B Hi8. ^. ideft 
A:i«.«::B:±j3.i3. 

AliA EJUSDEM R.EI DEMONST&ATIO. 



Qttiaeft A.B : : «. j8.8calceni^ A.« : : B. j3 :: Ergo di 
coniponendo,vel<liYidendoficA:±.«.«:: B±::/3.j8. 

QOOD SIC BNUNCXATUIU 

% 

' Si qmdimof qmoMkdtes dinBc froportianales fmerinty 
ttiam dltime cmftmcndt ^ vel dividemdo frofoftiommles 
enmtm 

5^ «Quiaprobatumeft A-*^B. «h-jS: . ( B./8 : : ) A— B. 
>— i8. crgo aicern^ A-*- B. A— B : : « -+ jg : : .e— ^ 
Vcl quia probatuxn eft A-+*. B-+i8: : (*. jS : :) AT-r^^B— ^/0. 
'Ergoaltcmb A-+«. A— ^ : : Bh-/31 B.— ^. 

* 

QUOD SIC ENUNCIATUIL 

Siqmdtmor qikmtitates proportiomates fmerint ^ etidm di^ 
te&i , {$" dltefw mufiendoproportionales ermmt. 
" Jtaqmefi qmdtmor qmantitdtes proportionales/merinty etiam 
hrversiy altemi \^cmp^fiiim-^ divifan^^mixtimpropertio^ 
malei ermnt. 

Hos ultimos argumentandi modos fimul colligere ope«- 
ne-prctium duxi. , ut in (equcnti tabula cemitur. 

Diieae A.B :: «. /3. 

Invers^ B. A : : |3. kc. 

Alteni^ A. « : : B. /S. 

' ■ ' % 
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ComponendorA ;± B. B ::9.:±^»^, ducCth» 
Dividendo C A ;± 4. «. .• t B ^ j2.i8 «Icerab. 
Mifcendo J a m- «. A-* : : B h-^ B-^ altcmi 

CoROLLAKIUM. 

Quoniam ^cernb A. « ::B.^»&eftAF «^ergoBF^. 

At exprobadsA— B.«— vs ; : B.js. Ergo A— B P *-hJ. 
& ucrimque addicis B m- /s. fit A •-♦- ^» * -+ B. 

Velfific A.B :: B.C fit fic AfB vel C viicA*4*C 
PiB. 

QUOD SIC ENUNCIATUH. 

£i quatMor fudfUitdtes frpportiondUs /korint , mdximd ^ 
mmind rokfKis 4ttd6m$ mdjms fmu. Atftrtsfi» i% 
€ontimd frofmimit^ ^dmb^t wtrmtd nidjdnsmmt is^^ 
fU^ medi^. 

Acque hi ferbiuficmodiin tttmiois tnmfpo&ionem ; 
vel mucacionemidiquampaffis jioalodfmum confervan^ 
di 3 quos oixinCs unt> Omone compleainonabs refticrit. 
Icaque. 

CANON G£N£RALIS. 

De MODIS AnALOGISMUM CONSERVANDXr 

Qjsdfido Aimhff^wr fner jtiutU^fimtm mnitifJicMtmr^ 

mut dMdttmr s %ml>ftmmio jgfw tmmni nivmk^ ^dumi^ 

^o^t^offittm^fmwifim ^4 Hi$sti m f Mo^ommsottr ifm dmjol i f d ut i * 

cedentis ^ folive confeqnentesferidem , antfer ioqmdkdi vol 

4titm MM^twfntot ^mrttnttm jfomtttitMnm ^ toosftdnotttos vtri 

fer dlterdm^mtsMfli^dntm'^ itmtimidmntmr s 9- ^ddhuconom 

frofortiondli dnpnento crefcnnty ant cum frofortionali con^ 

trdffione mintmntnri qnin etiam tnm fmilinm rt edic m m ex^ 

trdEhone mntdtionem dligndm fdtimntmr : Vno vjtrto tcim 

homoloff termini fimiliter trdnsformdntnr , femfer intor 

jfnalogifmi terminos (yofiath tdmontomm romtmmj fto^ 

fortiondlitat cnftoditnr. 

Mttla 
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Moica adhuc tam dc Analodfino, qusbn dc Difpropor- 
tionc , tc ^ftdettitn de excfcffila /6c difediva rationc di. 
ccnda {upcrfttnt ^ fed qua^ Mc defunc in alio operc tradcn- 
tur: ca nunclibcnsoniitto^cilmquilibet veftigia noftra 
fequcndo hanc proportionum materiam facilb promove- 
re y Sc qiiantum libuerit cxtendere valdat. 



■MNM*i 



CAPITT TERTIUM. 

X)e fraHj^SymftmdiihMf^^qMsk qnMtitdtfm nmttifU- 
Cdtiniibmy dtque divifionibus froveniunt : 

r ~ 

' Sive, 
De frdciptii ^qndti^nei infiituendi modie. 

MONITUM. 

CUm \Ac plurcs quantitatcs , a^quationis ope^ invu 
ccmcomparo, lemper intclledum veiim dcquan- 
ticatibus homogeoeis , vcl eundem dimenfionum numc- 
rum habcntibas , ne homogcnei nomen fitpiiis rcpctacur} 
Idc6 ver6 ecnerali quantitads voc% ufus fum ^ ut. indica^ 
Tcm hanc oodrinam maxim^ univerfalem cfle^ & indtfle- 
rcn ter numeris , aut magnitudinibus acconmiodari poilc : 
*dc quamvis ejus conclofK^num vcritas in quantitatiDusad 
quemlibet.^ mod6 ad cundem dimcnfibnum numerum 
afcendcntibus., oftendi poffit^ vcrumtamen utiliffimum 
erit hoc id loco quanticates fimpliccs ^ fivc unicam di^ 
menfioncm habcntcs tantiim intelligcrc, qu6 fimpiicio- 
ra^ 8c captu faciliora evadant nccc&ria hacc asquatic^ 
jnum principia. His pratmiffis fcquitur 

PniMUs Fo^^s Invemtionis. 

Quoniam partcs omncs fimul fumptap tpti fiio coa> 
«emntuf-, -& ^-communi muitiplicatorc , vel diviforc^ 
&fto,Tclinfe(ftanonmtttacnrx^uaIicas. Igintr 



4« SpECriKtKuaiiiMiKTaiiiiiticoiLUiJi- 

pROfOSlTCO riaMOAMBN:TA4l% 

« 

• , • • • • ■ • s 

StmmafroduBorumykJinguUsdUcuJMS qiuntiiatis psrtU 
lus , /9 cammunm quantiiatitfh divifam^ velindivifam muU 
tiplicatisgenitorum^^quaturfuBo totiu^ in eandim qman» 
titatem multiplicata. 

Vel } ProduHum ex dmahts qua ntitati h us ^ ft invitem mmL 
tiplicantibus y ^quatur^i;t^regato\fmdu3ortm aJinguUs 
multipUcata partibus , in multipUcantem duBis. 

Hioc mttlue prodctiatgqirifianCT.^ girtletfitat » qitt 
fcquuncur. 

PRIMA ^<^ATlO. 

Pofica asquacio rouldplicafid» Z n A ^-^ 6* 
Communis mulcipjicatox . ^ )cj3 



< ' ^ 



. ^ f 



i£quatio nova produ&a ZBnBA-^B£. 

SecuKOJi. 

Pofiea xquatio itinlciplicanda ZnA.^^E. 
Commnhismultiplicatpr xZ. 



■ iii^^^i^^ipi^ 



liBquado nova produd» Z^ H Z A -<• Z £. 



TfiHTIA: PniMtt^ CASUf. 

» . 

\ • . 

Pofita acquatio multipricjaQda ■ % H A -^ E. . 
Cofnamou muldplicacpf: x A. 



^quacio nora protJieoi Z A n -+ A» -4- AE. 



SfCUMpus Ca^us. 

Pofita acquacio mulciplicanda Z n A h- £. 
Comcntmis mu!cipHca,cor . ir E. 



■ ■■ "■ ". I « i '' ■ »!■ I ■ 

iEquacio0Ovaprpidic(w. ; / Z£H^AEt*E% 



mm^^mmmm •m 



Pofici aequttio multiplicanda. ZnA.<^E. 
iEqtialeis mafti||Ii<fatores x B n x C -*• D. 

iEVjuariono va prodiens ZBn -♦•C A -^- C E -+D A -*-D E. 

QUINTA. 

4 

Pofita as^uatio mukiplicanda Z n A -4* E. 
j£q^aies muldplicatores x Z nx A -4- E. 



iEquatio nova prodiens Z* n -+ A* h-i A E h-E*. 



1«^ 



QUOD ETIAM SIC DEMONSTHATUR. 

^x recuiDdbi ^uati.oae : Z* n Z A -t Z E^ 

Jktspn per terciam ZAnA*-+AE. 

£c per eapdem . ZEnE*-+AE. 

Ergo rurgit..iEquatio Z* n ^ A* -n AE h-E*. 

!-••• HcyitlM OMmuM DtattONSTRATIO: 

m 

In his pmnibus asquationibus vel idem multiplicator 
^qual^s quantitates mnltiplicat ^ u( in tribus primis i vel 
cert^acqual^ multiplicatores qu^t^uutes etiam aequalefl 
Qiultiplicant ^ ut in duabus ultiaiis. Quare p|$r primum in- 
ven(;ionis fontem produdse^ ab his muftiplicationibus 
quantttates^oter (e sequales (iiut, ; 

. . \PRiECBtiBNTIUM -^qUATIONUM COLLBGTIO. 

. . .. • » 

•^ 'Qubniam a^communi, velasquali muleiplicatore, di: 
vifo > vei indivifo non mutatur xqualitas. 

\ : F«f«i- C^i') (;ZBnBA-+BE. 

PornoZn A -* E,Kroinj>to< t r «* ^^7 a f2r?' 



dh* 
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Ereo »% 
Dmfo muTdplicatore B in partes C h- D, 
f€upofitoBnC-+D,& znA-*E 

kB xC-^D. 



Producitur xquario noTa ZBn-«-CA-«-CE-+DA-*-DE. 



Sumpto aequali mulriplicatore Z n A -+ E 

xZ KA-+E 



^m. 



Producinir asquatio nova Z «^ n A ^h-i AE-+-E*. 

■ • " 

« 

Secundus fons Inventionis. 



* I 



Acqueharfunc fimplices xquationes y qux propoficiou 
nis fundamenca:lis cocidem expoficiones fuot^ & quxorh* 
nes i primo invencionis fonte originem dttanc, acquie 
probacionem. 

Ab eis aucem innumerae alias per a^oualium addiciones^' 
fubdudiones , mulciplicaciones , di vinones /finviiium ra-T 
dicum excradiones , necnqn per diverfas eju^f m rei in- | 

terprecaciones , ac a:quippllencias deduci poflunc^ qox r 

omnes licec per di&as operaciones inveniri queanc ^ ]tt<- 
vat camen illas ex jaiTi explicads deducere^ quo meliillLS 
iocelligadcur , ac faciliuis memoriac mandencur. 

Sed priiks apquacionesfirApiices verbis enunciare bpori^ 
tec. Icaque - ^ 

Prima videlicec ZB n B A-*- BE , fic verbis concipitur. 

Paoposxtio Jndivifa qnantitas , aliam qmantitatem ^ qnotliM im 

'• partes divifam mttltipbcans \ prodncit bimenfum aquate ti^ 

menfis emniins , qu4tfub indivifa quantitate , (^ fingulk dim 

vija fartibtis continentur. 

Nam in xquatione ZBnBA^BE verbis expoficl, 
eft 9 ihdivifa quancicas, qua: mulciplicabs qoantitatem Z^ 
divifam in A* &£procIucic ta*» ZB. n cai^ ommbos ^ 
qua: fub indivifa quaocijcaci; B , &; fingulis divifx Z porci^ 
bus A ^ & £ concinencur , nempe B A h- B E , ut eft 
oftenfum. 



»• '. 



* -»• 
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Eft luec propofido eadem cum i* £ieaieQti i^^ EuclU 

, univerulicer concepca. 

Si ver6 ambac quancicates propofitse fecentur in quoc* 
cumqueparces, &: multiplicentur incer fe ^ incidemusm 
quarcam a^quationem , nimirum ZBIIh* CA*-^ CE 
-t- D A -*• DE, quac fic verbis concipicur. 

. Si d$he qmantitates , qMotlibet inpartes divifa , fe invicem P»of ositio 
fnMltiplicent^fraduBum ab ipfis bimenfmn aquatur a^ega^ 
tp himenforum omnium, fubfingulisuniusfartibus , infingm^ 
las alterius partes duBie ^ cententerum. 

Nam in ajquatione Z B n -*- C A -*• CE -+ D A-+DE 
Terbisexpofita, mulciplicaca quandcasZ (ecacur in parces 
A -+ E ^ mulciplicans ver6 B, in partes C -+ D , & fit 
ca^<» ZB , fiib didis quandcacibus Z & B comprehenfiim 
a^quale aggregaco eaorum omnium , fiib fingulis unius 
parcibus A, &: B, in fineulas alcerius partes C , 6c D dudis 
contentorum , ut eft ouenfiim. 

Quod fi propofita: quantitaces asquales inter fe fue* 
linc j iocidemus in (ecundam acquationem , nimirum 
ZZnZA H-ZE» qux.fic verbis.concipitur. 

Si qualibet quantisas in quetvis partes dividatur ^ aqui^ P&opositio 
timeujfum tetius aquatur bimen^s mnibus , quafub iota » ^ ^'^' 
finguus ejus feyneniis comprehenduntur. 

Nam in xquatione ZZnZAnhZE verbis expofi- 
^a 9 quancitas Z fecatur iq jpartes A & E » cujus integras 
D"'" 9 nempe ZZ xquatur bimenfis omnibus ^ qux fiib 
ioca Z , & fingulis ejus (egmencis A, & E comprehendun« 
tur , nempe Z A -»• Z E , uc efl: oftenfiim, 

£ft harc propoficio eadem cum fecunda Elemenci fe* 
cundi univerfalicer concepta. 

Ec fi quancicas uulciplicans pars fic mulciplicatat , inci* 
demus in cerciam a:quacionem,nimirum Z A n A*^ ^AE, 
vel Z E n A E -»• E* , quae fic verbis concipicun 

Si quantitas fecetur i» quotcumque partes ^bimenfum fub PAoyesiTio 
totai & una.ejus paru contentum aquatut fumpta partis ^^* 
aquibimenfo , plus bimenfis omnibus ^ quafub accepta parte ^ 
C^reliquis ejus partibus continentur. 

"" Kam in acquacione Z A n A* -+ AE, vel ZE n AE *+E* 

F iij 
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▼erbis expofid, quandtas Ztt&z in parces A & £, & 
mulciplicata per unum b fuis {egmentis j puca A, producit 
bimenfum Z A acquale fumptx partis A asquihimenfb 
Aa plusB^s omnibus, qua: lubaccepcaparceA^ &rdu 
quis ejus partibus £ coniinencur , hoc eft A E , uc eft 
oflenfum. 

£ ft Jbaec propofitio eadem cum 3^ £lemend fecundi y 
univerfalicer concepca. 

5^, ^quado 9 nempe Z ^ n A^-pM A £^£ » , iic iwcbis 
concipicur. 

y« _ 

duohts fartium aqmkimei^ , ftms duflUt himenfifiihf^ffr^ 

tibus. . 

Vel paul6 alicer. Sinmii ajufcumque aquihimenjum 
^qusturduobusneminumaquibmenps^ flus duflice bimenfi 
fisb nominibus. 

Nam in acquacioneZ^-n A^—w' A£-#-E* verbis expo« 
/ica y Z efl quandcas uccumque bifeda in A & E , cujus 
D^^^nempe ZZ acquacur duobus parcium A & fi o^s. ni. 
mirum A^ -^ E^ , plus duplice b^ fub nomimbus, hoc 
efl 2 A E , uc efl oftenfum. 

Eft ha:c propoficio eadem cum quarca Elementi t^\ 
univerfalicer concepca. 

SCHOLIUM. 

Hinc quidemmodushabecurdacicujufvis muldnomii 
a^quibimenfum inveniendi , &abipfo radicem fuba^qui- 
bimenfam exrrahendi 3 veriim quiamechodusuniver£ilis 
cradi poceft dacum quodlibec mulcinomium ad quem- 
cumque gradum accbllendi , &ab ipfb radicem quamli- 
bec educendi j idcirc6 alibi commoaiiSishac dereagecun 

^quacionumaucem derivacarum feriesfer^ calis eft. 

i£(^UATIO I* I>EK1VA.TA« 

I. Casus. 

^quacio augenda Z*n-»-A*'*-*-2A£"^E*f 

-Augmencum commune ^ A^ 
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Surgens aequado nova Z^*«-A^niZA-<*£^ 

IL Casus. 

'^Equacio atigenda Z^n -*• A* ^zAEh*E* 

Augmencum commune **» E* 



i*a-»-M« 



iEquatioauaa5^^1;|^n-*^A^( 
^ i -+ a Z E per 3«*. 



-♦•lAEH-zEin) 



^qrgeos xquacio nova Z*-»'E*n^*ZE-+A*. 

HujUS i£QUATlONlS OHIGO* 

Hjec jequacio ab a^quadonc Z^ n -4» A« •*<• 2 AE -4» E^ 

maoilcftam ductt originem , per addidonem quantitaui 
A^ ad utramque abquadoms parcem , ac cranrmutatio- 
«em 1 A E*^ lA*; ▼ei lAE -♦lE* in asquipoilentesfum- 
mas 1 Z A » vei ^ZE» ut indicac operado , & fic verbif 
concipitun 

Si quantitas ntcumque hifeEta multifUcetur in alter- pi^o^os 
Mfrumfuum feffnentum , duplum bimenfiab hae multiplica^ y i. 
tione ffodufti ^ plus alterius feffnenti aquiiimenfo , aaua^ 
tur inte%ra quantitatis ^eqmbimenfe^ flns aquiUmenfo fe^ 
Hnenti multipiicantis. 

Nam pacet ex operarione quandcatem Z utcumque 
bife&am iti A,& E^$c per alcerucrum fuura fcgmentum A» 
vel E multiplicatam producere bimenfum ZA , vel ZE » 
'qiiod bis (umptum , uni asm reliqui (egmentt arquibi- 
menfo A^ ^vei E^^^iequaturcodus arquibimenfoZ^ ^plus 
«quibimenfb (egmend mulciplicantis A^. vel E^. 
- Eft hacc propoficioeademcum.7%Elemenci i^^uni- 
^erfaiicer cotKcpca. 

QMA ETIAIf SZe DBMOMST&A&I VOTJBST* 

iCqoado muldplicaoda ^KAnA^^-^AB 

Communismultipiicacor xi 
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JEqoatio tnultiplicaca »ZAnzA^H*iA£ 
Augmentum commune H» E^ 



^q.auaa tZ A"»E^ n-*-A*( h-A* -^iAE-fE* n) -*-Z* 

Surgens sequatio nova i Z A -+E* n -+ Z* -+ A* 

£adem argumeotatione concludetur Z ^ -^ £ ^ 11 
-M Z E -+ A^ y G pro xquattone multiplicanda ponatuc 
Z£ n A £ H* E^ , ut manifeftum eft 

ConoL LAmaM L 

Quoniam in a^quatione prxcedenti fuppofitum dk 
Z n A -+ £ , ergo E differentia eft inter Z & A , & Z^+A * 
ioa^quibifeda quantitas, cujusfegmentorum a^quibimen- 
fa , nimirum Z^ h- A^ oftenfa funt sequalia dupiici bi« 
menfb fub fegmentis , nempe iZ A, plus E^, hoceft 
plus asquibimenfo difierentias inter iegmenta. Qjiare 

PjioFosiTio Si quantitas imeijuibifecetur ^ ^equibimenfa fegmentorum 
vii* /equantur duplici bimenfo fub feynentis ^ pu$ aquibimenfo^ 
differentia interfeffnenta. . 

Appendix. 

Jtaque ^quibimenfa feffntntorum iUdequalium aGcujus 
quantitatis majora funt auflice bimenjo fub iffius feg^ 
mentis. 

^quantur enim huic duplicicsio fubfeementis, \xni 
cum Qo differentias inter fegmenta , ut eft oftenfum. 

COKOLLAKIUM. IL 

Quia ver6 cujuflibet binomii asquibimenfiim arquatur 
duobus nominum asquibimenfis , plus duplice bimenfb 
fub nqminibus } &: perprascedenscoroUariumduonomi- 
mim asquibimen^L aequalia funt duplici bimenfo fub no- 
minibus y plus sequibimenfo dijSereptias inter nomina« 
Igitur 
PAopotiTio Cujuflibet binm^ aqutbimenjum aquatur quadrupUH 
vui. bimenfo fub nminibus ^ flut dquibimenji diffmntia intn^ 
nomina. 

Quoil 
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QaoD src per notas oemonst&atub^ 



Awjtti Z»-fA*n»ZA-i.E? 



DZH.E|nZ*H.Er-^iZE 
Atqui Z*H-E?niZEH-A» 



Ergo DZH^In^ZA-f E*|ErgoDZH-E|n4ZE.-|. A* 

Deinde quia hk quantitas Z uceumqae bifeda in A & E 
ducicurinalcerutrum ^iuisregmeotis^outa A ,^ quadru- 
plum B^ ab hac multiplicacione prooudi ^h- D^ alcehus^ 
iegmenci^imirum ^ZAh-E^ xquacur D^ incegrse quand- 
tacis propoficas^regmencomulcipUcance adaudas, nempe 

D Z+-AI! Ide6. ead^m sequacio iic verbis eciam concipi- 

tur.. 

Si hifeBd qMmddoeumqffe qndfitiMS y in dliemtnm 
efiis feffHentis nmltiflicetur^ qnddruftum bimen^ dh^ bdc 
multiflicatiene produSi yplus ^quihimenfo dlterin% feffnentt 
dqudtur dquihimenfi integra qudntitdtis fjrofofiid^egmento 
multiplicdnte ddduil^. 

Eft hacc propoficio eadem cnm 8"^ Elemencia^^^ Euclidis- 
uni verfalicer concenca* 

Amplius quiain hac hyp. Z XlK h- E , ig?tur Z-¥ A IT 
-H-xA-^E, D^^tutem Bifectae Zifegmento luo A adau6l», 

hoc eft D Z -^ A I acquacur quadruplo bimenfi fub bifeda 
Z>^ angence fegmenco A comprehenfi,hoc eft 4Z A,plus - 
D^ alcerius fegmenci , videiicet -i- £ &. Igicureadempro^ 
poficio fic eciam incerprecari poteft. 
. Si quantiids utcumque hifeHd dltetutro fiorum fegmentO'^ 
rum dUgeatuTy^quihimenffm totius duBd aquatur quddrupU 
himenpfuh hifeSd , ^ fuh duysnte feynento comprehonfi ^ 
flus aqmhimenfo dlteriusfeffnenti. 

Ampliiis quoniam cx hyppchefi Z1n-+A-»-E,eric 
Z-^AHh-A-^A H E^D^^auccmagqui bifcaat A -^A^ 

excema quanticace E adaudac ^ hoceft D Z «-^ A { acqua^ 
tur quadruplo bimenfi fub asquibiiegmenco au&o A+*£> 
fiveZ, & iub asquibifegmenco A comprehenfi, nimirunv 
4 Z A ) plus excema:. quancicacis d^> five ^ E^ . Icaque^^ 
•eadcm propoficio ficeciam incerprecari poceft. 
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Si aquibifeHa qMantitas extemk quantitate au^eaiur i 
aquibimenfum totius auSta aquatur quadruplo himenffuh 
bifeUa ^ ^ augente fegmento cemfrebenfi^ flus aquibimenfi 
extema quamitatis. 

£t fic una eadetnque propofltio mulcas admitdt in- 
terpretationes^ 

CoKOLLARiaM IIL '^ 

Quiaver^ jtquibimenfumi dimidioalicujus quaotita- 
tis a^quatur quartx parci xquibimenfi quod a tou fit| 

namirerbigratii)^ — x-^ — \ tc oftenfum eft ia 

Eraccedenti corollario ^ inacquiDife(9:ae quanticatis acqui- 
imenfum xquari auadruplici bimenfb fub fegmentis^ 
plus Q^ difFerentiac fegmentomm. Igitur 
posiTio jEquibimenfum k aimidio alicujus quantitatis in^qut- 
iifeBa aquatur bimenfo fub fegmentis ^ flus quarta farte 
aauibimenfi a differentia fegmentorum , five quod i£nn efi 
ftus aauibimenfo k femidifferentia feffnentorum. 
Ut b Z H-A fit inacquibifeda qua ntitas^cuju s (egmento-* 

fum Z & A diff erentia fit E, fiet d — Z-^A/nZ A-^E3 

«t eft oftenfiim. Quod etiam ficpaulo aliter interpretari 
poceft. 

Si quantitas aliqua aquihifecetur , ^ inaqtUbtfecetur ; 
aquibimenfum dimidia aquabitur bimenfo fub jegmentis 
inaqualibus comfrehenfo ^ flus aquibimenfo iiuerfigmenti 

velfemidifferentiafegmentorum inaqualium ^ ut proba- 
fium eft. 

Efl: Iia:c propoficio eadem cumj^t Elementi i^^ uni-^ 
terfiditer concepta. 

CONSECTA&IUM L 

Ex frobatis manifefiumfit bimenforum fub iifeBa quan^ 
titatis fartibus comfrehenforum maximum effe , quodfub^ 
ejus medietatibus continetur. 

Nam bimenfa fiib fegmentis inacqualibuscontenta fem ^ 
per afiumunt interfegmenti, five femidiflFerentts zquibi- 
menfum, ut dimidiac ejufdem quantitatis asquibimenfo 
«o«quari valeant ^ut vidimus; 
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[^quatio muktplkaoda a -i-Z h--^ A 
Communismaldplieator xi 



n 



4 



i£qu. raulciplicata i D — Zh* — A 



HiZA-f— E»v 



Augmentum commuue 



E^ 



jEqu. aufta ir D — Z ->• ■ 

iZA-<.£*llZi 

r 



E*a-*'iZA-+E*^ 



Atqui 



A*" 



iz 



£rgo fiirgcns asquada 



E^ 



QUOD SIC ENUNCXATU» 

Si^MdntitM ^UqmaafMihificetMry& ime^Miii/ketur, vtowtm^ 
fqmbimenfa fi^gnmonm inaqualinm finnl fimfta dmfU^ ^ 
iafmt aqmlimenfik dimidia ^ ^aqmbimenfi ab intetfi^r 
nentofiveifimidifferentiafi^Hentonm inaqnaUmn. 

NamquantitasZ-^A xquibiieeatur in 



I 

X 



I 

X 



flc insequikifeeatur in par tes Z & A> & fiuDt arquibimenia* 
fegmentorum ina^iqualium Z & A, nempe Z^ -4- AMImui< 



fiimpu dupliciaQ^ 4 dimidia^nempe dJLzh- """Ar 

& D^ i iemidif&rentia fegmentorum inxqualium^oc e( 
-^E^ y ut probatum eft 

4 

Efl hacc sequatio eadem cum 5*£lementi x^^^runiver- 
ialiterconcepta 

, Gij 



SpBCIMIMUM MATHBMATieOILUk 

W&QU.ATIO II. DBJLITATA. 

. -J 

^qaaciointerprctanda i AE -L eI* 

Interpretatiopermul- ] lAE-^-Einz Ah-ExE 
ciplicaaonis opus C 

Surgens «quatio^octv» -T^ ^ "t, i ^ "t, 

'Et SIC VEIIBIS CONCIPITUR.. 

Pao»oiitio 5/ jequihifeBa quantitas augeatmr , /equitimen/um &'« 
^'^ mir^ ,^iiii bimenfofub tota auBa , ^ yi^ augmento aqua- 
tur sequibimenfoAimidia OMflau 

Nam ad a^quibifedam A -+ A addaturaugmcntum-=»-1B^ 

utfiat trife6laA^A-+E, eritcarub totaauda A-*A 

-f E , & fub augmento E comprehenfum , nimirumo i A 

-+,ExE plusD^ medig ^ hoc eft -*-A*n D^ «quibi- 

*fegmenti audi ^ nempe a Ah-E |,ut eft oftenfum. 

Efthascpropoilcio c^dem cum 6* Elementi i^^ univer^; 
faliterconcepta^qqieetiamfic interpretari poteft. 

Si iifeHa qu^modocumque quantitas alterutrius i/uisfe^ 
mentis dimidio multetur ^ aquibimenfttm refidmi ^equabitwt^ 
^lat^partis aquibinmfo ^flus bimenfofub inteffa bifeSa^ 
^fub ejus indivi/afOKte c^mfrxhenfo. 

.Nam bifeda lA ^ E muIteturdimidiofcgmemiiA^ 
itaut reliq uum fit A -+ E , hujos refidui asquibimenfiim ^ 

nempe a A h- E| ,a:quatur bimenfb fub integra qiian* 
dtate t A h- E, & fub ejus indivifa parte E comprehenfi) « 

nimirum a lArrf E x E ^ plus a^quibimenfo ablatxpartis, 
videlicet *^ A^» ut eft oftenfumi ha:c eadem propoutio fic 
etiam inter^retari poteft« 

Sijhudua in^quales quantitates {A^ & A»f E ) Q^mi^ 
noris A^ , H - Qo fub amibarm fttmma , & di fferentia 

i^%A^EKE)aquatura^ ma;oris^(nemfeaA^h.) 
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'^q.UATIO ril. DBILiyATA. 

I. Casus. 



Ex quinta aequatione d Z-+ A | 11 -*-Z^ h- At -♦•iZA 
Addatur ucrimque h- E >^ 



Sunmui erit 



So Z-+ Al 



*-E*n -+Z* -+A* 
i-t- xZA^-fE^n) H.Z* -4-A* 



Ergofurgitxquatio aZ-+A| -*■£* H aZ* •+ z A* 

II. Casus. 

Exquintaaequatione DZ-»-E|n2*-+E»-+»ZE 
Addatur utrimque •+ A*. 



Summaerit CaZ-^E|-+A»n -i.Z' -+E* 

I!(-^»ZE-*-A» n) -+Z* -i-Ej 

Ergo fui^it asquatio a Zh>E| -».A*n-+zZ'-nE* 

QUOD SIC BNUMCIATn&. 

Site^hifeBa ^mantitas ampatmr^ aqmhimenfum tetimi 
itMff^ , ^Au aqmibimenfi omffHeitti^ dmflmn efi aqmbimenf 
MmiMa onBa , f^ ^eqmilimenfidimidia, 

Nam A -+ A eftaequibifedaquantitas , qo^augetur 
qoantitate E,ita-ut tou aoAa fiat ( A-+ A-«-E n)Z-+A« 

& cojus D«?, ncmpe D Z -+ A | , -I- a«> augmenti E , ra- 
mirum-4- E*- , aequatur duplo D^ i dimidia A , boc eil 
-«. z A^ , 6cdupl« D^ i dimidia anOa , quod eft tZ » , ut 
eft oftenfum. 

, Eft hcc propoittio decimaa^i Eiementi , uniyerfaliter 
concepta. 

SCHOLIUM. 

Quemadmodom ex quantitatum diviiiooibus , motuiC 
queinter (e molciplicationibuspninae , &facillimae aequ^ 
tiones ducerent origioem (atis (uperque didum eft. Nam 
fi omoia , quae adlianc materiamipedant , vel (bla corol- 
laria , quae hinc deduci poiTunt , hunc in locom conge- 

G iij 
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rere vellem , opere io immenrum prav^ crefcente , ad« 
modum pnepofteri methodo ucerer ^muica enim tam ex 
arithmetica quam eeomecria^de quibus nondum egimus^, 
«nutuanda (k^iHis tof eot; ad plurimas re^ , ^uas ex jain 
diAispendent^conctudeodas. Quamobrem , ut hocvi- 
tium^ fugiamus y generalia generafiter trachibimus , con- 
tenti hoc in loco xquationum fundamentajeciOle^quL» 
bus pofitis fa^il^ erit pioftejl ip quocumque qjuanticaris 
genere verfantes ofteniaiumasquationum argumeotado-. 
nibus usi ,. fimilerque muttas ad haruoi^ inftar e£>r* 

mare. 

Jam vpr6 ut generalS; harc doftrina in parricuraribus 
ufum habere poflit , (ive utgeneralis hujusdodrinasuTus 
numeris^ & magnio^Ldinibvs. accomodari queat, nume* 
rorum f^urarumque j^roprtetates coufiderando , quan» 
una quasque muhipiicationein ^ vel divifionem ferat ^ in* 
veftigabimus } & concepta per traditas xquationes de nu- 
meris auc magnicudinmus theoremaca vel problemata,. 
prout rei de ^uaageturnatur^,^ condirioquepoftolabiCy 
enunciabimusv 

Verbi grati^, fi^parium dt impariun^numeronimnjN 
turam cbnfiderantes fumamus quodcumque numericum 
acquibimeofum ^ cu}us radicem augeamus minimo augpi 
mento , five ipf^unitace ,. fiet bifwmiunrquoddam^cujus^ 
a^quibimenfum conftabie duobusparrium a^quibimenus, 
pius duplice bimenfo fiib parcibtts , ficttc condufimi eft 
propofitione f. fed una ejus pars eftunitas ; Fgicurdidi 
binomij Q^'^ conftat afinmpco Q^^^plus ipfius unicacis a^, 
plus dupliceQ<^ .fub uoicace^& alcera ejus parce , nimirum 
ailumpti a^ radice, hoceftplus duplo ladidsaflumpci a>, 
quoniam unicas non muldplicac. Dupiwnaucem radids 
numericac» fiveduplumnumerialicujiisnumerum parem 
conftdcuic , cui addica unicace ^ five a^ uoicaris impar effi- 
citur ; Addico ieicur ad quodlibet numericum a"'" impa- 
ri numero,conffantc ex dupIoip/uisradicis^& unitate,a™» 
numericum proxim^ fcquens generatur , quoniam aA 
fumpti a^ radiz minimo auginento , fiv« ipfii unicace 
crevic. 



LtBEH I. Caput IIL 55 

Tam fi primum a^™ numericum » hoc eft unitas , acci- 
f iattur^eiqueapponacurprimus poftunicacem impar nu* 
merus , nimirum 3, conuansex duploradicisa^ unicacis, 
five binario , ptus unicate/ormacur a^'" numericum pro- 
xim^ fequenS) yidelicec 4^ cujusradix i eftunicace ma^ 
jor radiceprimi a" Aumerici , nempe i,& eodeinceps 
progreiTu. Icaque 

^qnibimenfa nMmerica continna imparium additionege- 
nerantur^ & ^dlibet eorwm tot imparibus numeris conftat^ 
^not mnitatibns radix ipfius comfonitur^ 

Nam i^ a^'" numericum > nempe cmicas, cujus radiz 
cfteriam i^ conftat unico irapari, z^»^ a°™ Qumericum, 
cujusradixeftbinarius, duobus imparibus numeriscon- 
flac,quifunci-4-3, &ficreUqua a^numerica per con- 
tinuam imparium addirionem mccefii ve generancur. 

Exbac aorum ncunericorum propriecatecoUigicur mo« 
dus inveniendi Q^^ numericum , cum quo datus quivis 
impar nu^ierus ci^^ numericum efficiac 

Reoula L 

Bx dato impari nMmera aujferatwri^ D^^ i:e reliqni^ 
'Jiimi^iM in fe mnltifUcato ^ adjnnffMm dato impari Q^ 
tffiAet. 

Uc manifeftum fic ex deTcriptt a^'^"^ numericorum 
generacione. 

Viciffim reperiemus a^"^ numericum ^ ^ quo dacus 
quivis impar aumerus fubftraAus relinquac a^"^ nume* 
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£x ddto impari nnmero dematnr i , ^ relipd nnmeri 
dimidio adjiciatnr i^ fiet radix U^^ qnafiii, k quo nempe 
datus impar numerus ablatus felinquet Q^K 

Uc manifeftum fic ex deicripta a^^^ nomericorum 
g;eneracione. 

Sic piura coroUaria Arithmetica i pofitis^principiis 
deduci pofienc ^ fi in caeteras numerorum proprietaces 
inquirere vellemus. 
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Si ver6 geomecrica concemplantes fiimamus , verbi 
gracid A»°^ quodvis B C Z , vel BC A ^ & ab uno ex eju^ 
2^^ demiccacur x°°^ P. 

Quoniam i^ cadence intra A^» lo P"in i* figurare6bZ 
bifecacur ih parces A & E , fiec Z * -^ A «^ n i Z A -♦• E *^ 
uc concHirum eft pcopoficione 6^ ,. & ucrimque addico 
H- P* habebicur. 

H.z*c-+-Awpin)H-B^n2ZA(-^E*H-pin)-fC*; 

undenovafiirgitxquacio -+-Z* H-B*n-*'iZA-+C*. 
2* CadeiJCcextrarA'*"* l^ P, ucin i* figura , quonianr 
reAa Z^ bifecacur in parces A^&£ fiec per f^. propo^ 
ficionem Z* TI -+ A*. -f i A E -+ E i , & ucrimque addico 
H- P»-oritttr ( Z *^ P? n)^^ B» n -f A*-t i A E (^E5t 
H»P*^n)-H Cs unde novafurgit ^uatio-hBifl •+C!j 
H-A2-HAE. 

Qupiy SIC ENUNCIATUKT. 

In i^ casu. 
Tu t}^^ acutiangulis a^ lacerum L^^ acucum conti^ 
nentium xquantur Qo laceris ^^i^^acucum fubcendencis^ 
plus duplice ^ fub uno lacerum , circa L^^ acucum exi- 
ftencium^Quod d Jl^ birecacur,8c iub fegmenco prope L?^ 
tcutum adjacence. 

Im a^ GJksm 

In obcufiangulis A^^* au<»laceris L^"^ obcufiinrfiibten-^ 
dencis xquacur fiimma» qonun i.laceribus I»'^ obcufiini 
concinencibus , plus dupiice ci^ fub uno iacer um circa LP^ 
•bcufum exilienciuro , in quodnempe cadic i.^'»,& fiib 
e]pj(dem laceri&concinuaci. fc^enco , imer obtufiim L^^ 
& X«» inccrcepco- 

AttC 
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I. CaPUT III. yy 

Aut ft ad circuli naturam ac- 
tendeotes , aui fit , verbi gra- 
vi O ZP , a quovis ejus cir. 
cumferentise pundo P demit- 
tamus i«"» P E , & ducamus 
OP. 
Qnoniam refta Z -*• A in- 
aequibifecatur in pundo £ , & asquibifecatur in pundo O 
propter circulum s Ide6,ut fuprd conclufum eft, ( a"in 
radii B O n) d« radii O P n o® Z x A (-f D«» interfeg- 

racndOEn) i E»n— E^h-do J." PE,&ablato 

4 4 

utrimque^ E*^ relinquitur o ZxA n D^* l'* PE. 

Qu^OD SIC ENUNCIATUR, 

Jn qnavis circulojiuadratnin ferpendicmli ab aliqno ejus 
circumferentia fnntto in diametrum demiJli aqnatnr reSan* 
ptlo fub fegmentis diametri ^i diEio JJ^ faRis. 

Velquodidemcft) Jn fuoviseirculoferfendiculnm ab' 
aliquo ejusferipheriafunBo in diametrum dimijfnm medium 
€^ froforsionalo inter diamotri/egmenta i diBo JL^ faBa. 

Hoc aucem in circulo accidit ob injGum^ & peculiarem 
ejus propriecatem » qui tt&x lioeac i centro ad circum* 
ttrentiam duds incer (e arquales funt} nam ide6 reda 
demiiTum perpendiculnm &incerfegmentum connedens 
radius fit ^ uve femidiameter drculr. Quapropter d»^ fe- 
midiamecri^ minusa^ inrerregmenti femper asquabitur 
qo dimiiSi x^^ ^ iive a^ fub inacqualibus diamecri feg« 
mends comprehenfo ^ uc patet ex jprobatis. 

Hinc facile eft quadratumexhioere^datoredanguloi 
asquale. 

REGUtA. 

Defcripto fpper fummam laterum datumcauaic;ontf« 
nettciumfemicirculo » i punAo con|undionislateramadl 
ambicum defcrtpti femicircuU excitetur H^^ ^ tc erit 
liiujus ^^ Q^ irquaie dato e^ > ut maoifeftum fit ex 
probatis, 

H 



a SpECIMIVUM MAtHlMA.TlCORUly( 

'. AUa mulca hisiiinilia, fi cemer^ exfpadari fas eflec; 
afferrepoiTem , quoniin probadonesicradicahGcinca. 
pite dodrina pcccipu^ dependenc,, fed quia enam pcae. 
nofcendis quibu(Hafngeomecncis rebus innicuncur , quas 
ba^enus demonftra<M.minimb conveniens fuic , idei& ca- 
libus in propria loca rejedis pergam ad reliqua. Incerim 
abund^ nunc facisfiidum reor maximib neceilariis aequa- 
tionumprincipiis. 



CAPUT QUARTUM. 
J)e Geemtricis Befimti«niiMU 

•DlFlNlTlO I. 

PnnBmH eji id qned in magnitmdine indivifihile exifiitx 
yei poci^, Bfi magnitndinis frincifiitm , Mt^ue terminns, 

De NATUILA PUNCTI. 

» 

OBJECTUM quod in quaQticate concinua minimum 
apprcliendic inceliediK , illud pundum eft^omni 
magoicudine carens. Nam cjiim maenitudini in primis 
compecacut fic di vifibiiis^ punAi vero nacurataiis fic uc 
diviiionem non admiccac , manifeftum eft pun Aum nul* 
lam ea de cau^i magnicudinem obcinere, 
: Sed quamvis pundum magnicudinecareatab ipfota- 
men fluic omnis magnicudo , nam i pun^lo iinea exoricur^ 
ex illa fuperficies eroergic, ab iiac candem corpus genera- 
tur { Unde concinui proceeacio veluc aliqua pundi feie 
ezpandencis , explicanti/que diflTuiio concipi poceft : At* 
que fic pun^um quaifi femen eft , quod omnes omniun^ 
qua: ab illo proficifcuncur magnicudinum fpecies vircttte 
complec^icur. Qupniam ver6 nuUa dacur magnitudo^ 
qua: in infinitum augeri non poi&t , ide6 pun&i potenr 
tiam . infirii cam eiTe neceflari^ relinquicur. 
: Prxcerei pundum concinuicacis eft caufa in magntcu-: 
dine , fircniffimomenimvinculumeft quo parteshujufce 
quamicatis qu4m arftifl^m^ inter fe cohscrences uniunciir : 
£c quia partes illa: ^ quancsecumque fint > infinitas fedio- 
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des recipiont yUt ex^anim generaciooe apparec , iufini- 
tam icerum pundi virtutem indexoncludere £as e(l. 

Cur aucem infinica^divifibilicacis caufa ^ ucance conri- 
nuicacis , pundo tribuacur , racio eft in prompcu j nam 
quodfecacur divifibilecanc^eftinillis cerminis, acque 
vinculis quibus ipfiim concinecur , copulacurque ^ /ed 
pundum quancicacis concinua: vinculum eft^ acinfinira 
in quovis quanto ( ut ex raagnicudinis produdione clar^ 
colligicur) reperiuncur pun^fca; pundum igicur infinicx 
divi wiliutis cau£i eftr. 

Panduminaliquibttsquadratcum unicace, in aliqui- 
bus4iicrepat i namut illa eft principiumomnisnumeri:^ 
ita pundum eft nrincipium omnis magnitudinis^fedio 
Jhoc difcriroen eu quoaunitaseftparsnumeri, puudum 
Ter6 quam vis inicium fit finifque lincas , , non tamen eft 
parslineas. DifiFerunt eciam in eo quod unitas nullam po^ 
£cionem aut ficum poftulec , punotum ver^ poficionem 
jitque ikom babeac in maenicudine. 

Pun(%um eft quoque umile inftanci in cempore ^ eft 
enim condpienaum iilud ut individuum. 

Bb aStt FUKCTK 

Principtorttm omnium cognitio aded neceftaria^ uti> 
ixfque eft io earum rerum traAatione quanim principia 
funt,utiisignoratis,velperperamintelledis nuila queat 
effe reliquorom feientia. Pun6bim ver6 foecundifilmum 
illud maenitudims princimum tanti' momenti eft i& 
i«b^smatnematiciSyUCinillarum univei^ conquifitione 
nihilaliud fer^ fpcdetur quim pundum : Circuli cen- 
trum quod pundum eft omnium primum quauitur^ 
Jnagnitudines^cujufcumquegenerisillatfinC', in punAis 
^ogularibus colliguntur ; . Eorumdem mocu infinicst va* 
liecacis lineasi generantur ^ ouaepoftei punAis terminan^ 
tur , (ecantur 9 atque diviauntur^ uc pundum quod in 
continui generatione omnia efficic ^. etiam in operatio* 
oibu^ quas circa continuum fiuntinftaromnium fit^to- 
tiufque geometricas ipeculationis imagiae^ repraBTenr 

H ij 
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tec. Qmfquis igitur in omnibus pundom aflequi potd^ 
rit , isTfcopo nafqaam abenabic. 



DEFINITIO II. 

Zmea efi maffutMdcfolUts UngituJUn^ fdrticefsi 

De NATU&A LINEiE. 

PRiMA maeQicudinum (pecies hic definicur,quac linea 
yocacur ^ haec uno cancum modo divifibilis eft , nimi« 
rum fecundum longicudinem. Nam quia magnicudo per 
cxcenfionemruamdirifibilis eft, utpacec» toc modisilla 
dividi poceric , quoc erunc in ea varii excenfionum modij 
linea aucem unico canciLm modo excendicur , nimirunfi 
in longicudinem } ergo (ecundum folam longicudinem 
<Iivifibilis eric. 

Produci vero concipicurmocu punfti) nam fipundum 
moverecur , ac relinqueret fiii veftigium illud eflec lon- 
;um propcer mocum , non camen lacum tquiapunftum^ 
quo procedic , omnis expers eft excenfionis. Non igicur 
iicucexaccumuiacisunicacibus fic numerus, ica quoque 
ex addicis pundis fic linea , fed ex ipforum fluxu conti* 
nuo , acque in hoc difierc concinuum i difcreco , quod 
continuum infinic^ dividacur ^ neque ad pundum un« 
quam deveniacur , uc in difcrecis ad unicacem. 

Porr5 pundi mocus^si quo lineam generari diximus^vel 
iimplex eft, vel compoficus. Simplicem mocum voco qui 
per unicam fimplicemque rei mocionem peragicur, vel 
peragi poceft , uc quando pun&um aliquod , vel una linea 
alcero extremorum fixo movetur in recta: , circularifve 
procreadone , ibi motus eft fimplex , quia per unam eam« 
que fimplicem rei lationem fit. £t quamvis concipere 
poffimus diagonalem ex duobus lacerum fiioram permix- 
tis mo^ibusorcam efle, quia camen alio modo , 1k)c eft 
fimplici pundi mocione diagonaiis illa deferibi poteft, 
mprus per quem generabitar non dfceturmixtas tedxan* 
tiimfimplex. 
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g Uc fi linea A B parallelifmum 
ubiquc (ervans cum linca C D, ad 
ipfam asquabili motu feratur per 
i^am A C , & codem tempore , 
atque etiam xquabili motu pun^ 
dum A feratur verfus puncflum B, 
diaeonalis A D, quam pundum A 
defcribet^pendebit quidem i duo- 
bus motibus , videlicet i motu pundki A y five iinea: A C, 
verfu^ aneam B D , & a motu redlx A B in redam C D. 
Verumquiailli duo motus nniformcs funt , nimirumre. 
di , latio pun&i A ad pundum D,qu£ etiam re&i fit» fitn- 
plex dicetur } neque enim in hac diagonaiis gencrationc 
motus alius advertitur quim rciflus, quemin plures dividi 
imaginamur, five qoi plurium Inftar conficicratur. Ali- 
quandotamcninfimplicis lincse gcncradone duos motus 
intcr fc divcrfbs numcramus , ut in rcda linea i rotis cur- 
ruum de(cripta , quac i motu circulari circa rotarum 
axcm y tc i motu re^to {ecundum longitudincm via^ per 
quam rota^ fcruntur , depcndct. Vcr{|im quia illi vel fimi- 
les motus compofiti ad lincarum naturi fusl finnplicum 
generationem ncceilarii nbn funt, chm ad hoc (ufficiat 
aUquafimplex motio , hujufmodi Uoea^ fimplici tantum 
motu generari dicentur* 

Plurimiautemaiiimotns repcriuntur quos fit ad fim* 
pliccm formam rcduccrc cfk tmpoffibilc , verbi gratii , 
motusquolineafpiraiis dcfcribitur ita compofitus cft ex 
redoatquccircniari^utneuterfblusad hanc iineaoi gc- 
nerandam fufficiat : fic motus quo quadratrix defcribitur 
ex redi circularifoue motus permixtione cxfurgit. Tales 
itaquelinea^ex pluribus ^iifque ad earum generationem 
neceflariis motibus orta; ^ compofita: funt. 

De USU LzMBiE. 

Linearum ttfus tantus eft ot pcr ipfas omnia gcometria: 
probkmataaoalyfcos fttidio fblvi poffint , cogoitis enim 
ailiqiiibus in figura lioeis ipfa ftatim nott cvadit , cujus rci 
ratio cft quod linea fuperficici fit terminus » fic ab ipfius 

H iij 
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mocufuperficies incesra nafcacur , uc mox yidebimus j Ec 
ver6 quidlineafimpUcius, quid quod-animo repnelenta*- 
riftciliusficinvenias. 



DEEINITIO III. 
Extnma five fines lineOifiint fnnEU, 

£ X p L I c A T I o. 

QUiA Knca eft quidam pundi fluxus , ac vcluc conti- 
nuacio , fi coocipiacur pundum moveri , necefie clV 
ubi mocus incipic , ibi lineam orcum habere j ubi vcr6 
quicfcicibilincam dcfinerc: undclincapunaistcrminarf 
jwc optimadidcur. 

ANNOTATia. 

Omnis linca , ficuc omnis magnicudo fiiiica eft adtu , 
nec ulla magnicudo confidcracur i Machemacicis nifi qua- 
ccnus eft cerminaca,.nihil cnim quod infinicum cft vcl- 
icicntii collisi ^ vd meoce cpmprehendi poceft. ITode 
cum lineainfiniea vocacur inccUigicuc indecerminata , & 
quourquelibucricproducibilis. j 

DEFINITIO IV. 

X^Ba Unea efi qm^e per indefiexmn k fnnBis exirenUs tranfi^ 
■ *** «^'*'**'iTclf *^ jeqnaUter intra ftmaa fua di&endi' 
tur. Siveeciam qnateta infnffmtm intm/aUo eomine- 
tnr^ neoMncnjns intermedia fimiia extremis ohfi^hmt, 

ExPtlCAT I O. 

LlNiA pcr indcflexum i ^wadas cxcremis cwmiccm 
duci.fivcaEqualicerincrapunda fiia diftendi„ncc- 
non in punOorum incervallo cocaconcineri cunc dicccur 
quandocalem inccr illa ficumobcincbrc,ucnullafiiipar- 
cchuc vel illuc vergcndo ab ipforum alcicudjne rccedac, 
hoceftuc nulla cjus pars punaiis cxcrcmis alcior aucde! 
prcffior cvadac, fcd omnes ejus parccs unam cam ipfis 
alcicudinem obcincanc. . . 
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De NATUKA LINEiC: K£CTi£. 

• Lineayelindeflexb^five exasquo punftis fuis iacerji- 
citur , vel deflex^ flve ex ina:quali. 

A ^B Unde duac nafcuncur linearum fpe- 

xies ^ refta videlicec uc linea A B,qu2e ex 
/^ ■•Vy xquo. Tlexa five curva uc C D , quaj ex 
C D inatquali , intra punda fiia diftendtcun 

Sed linearum diflerentia melKiis innotefcec , fi ad ip(a* 
rum generationem attenderimus. Ciim enim iluxu pun. 
€ti fieri concipiacur linea , fi pundum illud asquaii ^ & in- 
flexibilimotuad aliudpundum fluat^enerabitur reda, fi 
tmiFormi , & acquali etiam motu y five acquidiflaBcer circa 
unum cancii^m feratur ^ orietur circularis ; fi mocu inxqua- 
li vel compofito vagetur , producentur reliqux curvx. 
Atquelxinc pacet quod reda & circularis in alias fpecies 
di vidi nequeant , cikm oriaotur ex motus unt^^rmitate, 8c 
acqualicate ^ qux nullam in fe divifionem mutacionemve 
recipit , ca^ceris propter motus difibrmitatem & inxqua* 
iicacem di verfas iu fpecies abeuntibus. Pacet eciam intra 
redam , 6c circularem hoc tancjlm inefledifcrimims quod 
te&a intra duo pimda diftendatur, ctrcttlaris ver6 ctrca 
ilBdffl 9 &'cilm Miba^oias immucabilis finc invariabilifque 
"tmurgc ^ hoc efl dirn pluribus modis habere fe nequeanc 
Hki (olx pro perfediffimishabendac fiint. 

£x hac fic explicata definitione : 

CoLLiGiTUn i^. ReHamfolam fer fmidonm ftMnm 
itifiantiam tranfire. 

/ Nam cjlmiliarolapropterindeflexum^ punebis extre* 
mis tranfitum, qui neque magis, nequeminus recipit ^ cer» 
cum quemdam interextrema ficum obtineat ( 'ct^cutaris 
Cnim circa ttnicttmfertur , caeteiaeiref6 incer extrema^va* 
gatiCttr)fequicurquodiIlafoIacranfire debec per cercum 
^liqttod, acqtte prasfintcttm fpacium^caleaucem incer excre* 
Qia praecer ipfam diflanciam aliud nuUum exiflicj reda igi^ 
cur per punaorum difbnciam cranfibic« 



^4 Sp£ciminum Mathematicoiliim 
CoLLiGiTun i^. Refidmfunfierum exmm^mm difian^^ 

tia effe aqualem. 

Qma enim per ipfam pun^lorum extremorum diftan- 
tiamHucitur , & cum ipia cerminatur necefie eft ipfi fieri 
xquaiem^aiias locuslocato non efietasqualis. 

CoLLiGiTUK 3^. ReBas omnes i fun&^is aqualiter di- 
fiantihus duHas invicem aquaks effe. 

Supponuntur enim sbquales diftantix , quibus redas 
coarquari jam probatum eft. 

CoLLiGiTUR 40. ReHam brevijffmam effe ah unofunr 
fie ad aliud extenfionem. 

Diftantiam enim breviffimum illud (patium dicimus 
quod interresamotaseftinterje(flum j quare cvimre^ 
per hoc fpatium ducatur^erit breviinma <p9 dari polfit ab 
uno punuo ad aliud extenfio. 

CoLLiGiTun 5^ BuasreBafintraduofunBaducinon 

Nam ambx per eandem diftantiam , five per idem fpar! 
tium tranfirent , ideoque una & eadem foretlinea. 

CoLLiGiTuiL^^. Dtuts feihis ffatium nm couihurt , 
nec in duobus funffis fiii occurrere. 

Natn fi primum efficerent in exaremisfibineceflarid 
occurrereot) fi fecundilim earam.quaedampartes in extre- 
misetitm fibi occurrerent ^ aitque idc6 dna^ redas inter 
duo punda duci poflent » quod eft contra pr«cedens 
axioma. 

CoLLiGiTUR 70« ReSamfnnBorumdifiantiammetiri. 

Menfiira enim cujufquerei debet efle ftata atquede- 
terminata ^ quare ciim iolarecla talis fit j ipfa fbla puDr 
dorum diftantiam metietun 

CoLLZGiTUJL 8^ RefiamintradtiofunBaordinari. 

Ordinatum enim diciair quod uno tantjim' modofe 
habet , five quod pliiribus modis fieri nequit , quare c iim 
redaad unam tantununodo incra duo punda pofidonem 
determinetur y necefle eft ipfiim intra duo punda ordi- 
nari. 4 

Co&OLLA- 
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COHOLLARIUM. 

Si duo fUna fe mutno ficuerint communis eorum fcBio 
oftreBalinea.y^roi^. ii« 

Demonstratzo. 

Nfltn aliis i duos buacceptis in interredione pundis 
duci poiTent duas re^asin duobus planjsfeinterfecanti-- 
bus, atque (ic dux redas intra duo pun6bi ducipoilent, 
vel dua^ ttdix fpatiumcomprehendereDtjt quodeftcon- 
traprobata. 

C^dLLiGiTUR 9^. Duarum reBarum ah extremis alicu^ 
jHs reBa exeuntium^ ^ fufra velinfra ipfaminunumfun^ 
8um eolncidentium aggre^tummajus effe reBkfujra^ vel 
infra quam ilU concurrnnt. 

Kam re(%a linea tranfic per brevilBmam viam quas 
ab uno pun£t# ad aliud tendit) Ideoque castera? vix , inter 
illa doo pun^ interjedas , brevifiima longiores funt^. 
& confequenter duac nominatas linea^ , quas per bas lon- 
giores vias ducuntur ^ & qux diftantiis fuis coarquantur y 
le&Si linei pcr brevii&mam viam tranfeunte majores 
fuflc» 

EeTXTIONES /w POSTULATA, 

. Quoniam reda linea fimpliciifimo pun<%i , inter duo 
extrema xc&i , ftve sqoaliter fluentis , & per eorum 
diftantiam tranfeuntts-, motu naturaliter ^ & iinearte ge* 
oeratur^.illeqtte diredus', & omnis inclinatioois expers 
pundi motus inartificialiter etiamper infinitamdiitaQ^ 
tiamcontinuan poteft. £rgo]ure optimo 

L 

Tojhletur ut i quovis funffo ad quodvis funRum re^atn 

lineam ducere concedatur. 

n. 

jEt reBam terminatamin cominuum reBa froducere. 

De casteris lineis > videlicet de curvis^fi circulareni 

I 
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excipias, idem pcti noa poteft 5 illac cnim pcr motus 
compofitos gcnerantur j idcoque flnc artis pracccptis def- 
cribincqucunt. 

DeUSU LINEiE HBCTiE. 

CiJLm in magnitudinum comparationibus omniafcr^ 
ad asqualitatem revocentur , rcditudo autem squalitas 
quxdam fit , patct redas lineas ufum cfle immcnfum. 

DEFINITIO V. 

Superficies efi magnitudo longa ^^ Uta^frofimdUate^ 

veLahitudim cams^ 

SUpekf iciEs fecunda magnitudinisfpecies eft^proptef 
fuam loneitudincm)&: latitudinem duobus modis d^r 
vifibilis. Proauci autem concipitur motu linea:; nom (i it- 
nea moverctur fecundum fuam longitudincm , ac relin- 
querct fui vcftigium , illud cflet longum pn^ter motum; 
ac ctiam latum , quia iinea , i qua motus proccdit» extca* 
fioncm habet. Undc quemadmodum cx ptmdi fluxu in 
Continuum cxit tinea , ita ex lincs in tranfvcrfum dn&ii 
oritur fupcrficics. Et cuia patet quod totidcm iitasttttra 
fuas lincas fiiperficicsnabcrepo/fitqudmlincaintrapim- 
da, manifeftum cfttotidcmmodisdivididcbcre. Unde 
duac erunt fuperficicrum fpecies , rcfta viddioec 2c ciBrva. 

De USU SuPBRFICf BI. 

Non fecus ac cognitis qvibufdam ^anorum lioeisia 
figurarum ipfarum cognieionem devenicur , iu etiam 
cognitis quioufilam folidorum fuperficiebus ip(a fblida. 
nota fiunt , cujus rei eadem quoBde iineis faeia eft , fape|v 
ficies enim folidorum terminus cfl: , & ex ipfius motu fo^ 
li(}a generantur ^ ut cum e6 perventum crit , docebimus« 
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DEFINITIO VI. 

Extrema , ^efines fuperfidei funt linea. 

ExplicAtio. " 
O E M delineavidimn?, aain qaki mocu linea: /iiper.' 
^* ' oricuc , neccfie eft obi Imee motus indpic , ibi 
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ftperficiem incipcre , ubi ver6 quicfcit ibi fuperficiem 
definere ; quainobrem fuperficies lineis terminari jure 
xnerito dicitur. 



DEFINITIO VIL 

PUna fuperficies efi qu^ fet indeflexum i lineis extremis 
tranfitum ducifur , vel qua aqualiter intra fuas lineas 
forri^itur , vel etiam qua tota inter extremas lineas 
continetur. 

Hj£<; defioicio re^as lineos definitioni eft anitloga ^ 
Ideo^ue ex antedi&Ls eft itttelligenda/oluflimodQ 
notandum eft hanc fiiperficiem perfiep^ vocari fimplici. 
ter planum. 

Annotatio. 
Sicut fiiperiiks duas reifbslineasintraduo punda du<i 
^non pofle proba vimus^ica bic per eandem racionem oftef). 
ileccir diifto plaoa iiacta duas Jineas duci non pofie ^ nam 
etiam jper eandem diftantiam tranfirent^ideoque unum ac 
idem Ibret pkntom quandoquidem planum intra fuas li- 
iieasnon (kcus ac reda Jinea intra fiia puoda xqualicer ex- 
tencticor ; imde aeque duo pkna fpacium comprehen. ^ 
dunt ^ neque ili4iiobus Jotis fibi occurrunt ^ hoc enim ex 
probatis UH^uioir. Generalicer quicquid de redis lineijs 
propter a^qualem yottt extxema porredionem concIufui9 
eft , idem blc 4e plaiiis ^ mutatis tantitm nominibus coq*- 
dudipoterit. 



DEFINITIO VIIL 

"^nptlus efi dtsMstwn fluriitmve tjufdam fpt^iei magni^ude" 
mm y^ad umm.fetn^mn coUeBaretm ^&nonin contimmm 
JMCtttium ArevlfinmHmotio ^ fhe di^ntia. 

DtANGULI WATUllA. 

H^ c definitio anguli naturam declarat ^ in qua 
tcaufae^a quibuspcndet>cxplicanturimaterialis/unt 
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du^,yelpluresmagmcudines, adunum pundtum collecl^; 
iive ex eodem pundo exeuntes, formalis , ipfarum remo- 
tio} conditio autem necefTaria^eft ipfarum magnitudinum 
indireda pofitio, iiveuniusmagnitudinisadalteramin- 
clinatio. Qupdfl magnitudines illa^fintduaslinex^com- 
prehenfus ab eis anguius , planus vocabitur j folidus ver& 
fi comprehendatur ab uno , vel pluribus fuperficiebus^ 
collec^ionis pundumambientibus ^ & un^ quidem, ut efl 
verticahs coniangulus^ pluribus vero, utfimt reliqui an- 
guh foHdi. 

Ut igitur ex duabus , verbi gratii , Kneis angulus ahquis 
efFormetur, debent illac hneas in unum pundum definere^ 
& fibi mutuo indired^ occurrere 9 ahoquin fi redd con~ 
currerent, tunc duabus illis hneis in uaam coalefcentibus 
anguius evanefcccffic 

Per breviffimam autem linearum remotionem angu*^ 
lus diflingui tur ab illa remotione ^ qua laterum parces in^ 
cer fe diflanc , iUaecenimreraocioalia^acquealiaevadit 
crefcendbus iongicudine lineis^ ciimconcraexcenfione 
lacerum nulla aneuhs augmecacio, auc diminucio accedac. 

Hacc aucem definitiointelhgendaefladmodumaxio* 
matis, quo reda linea dicitur oreviffima abunopun^Sro 
ad ahud extenfio^ tunc enim intelhguntur illapunda cer^ 
to ,i fe invicem di ftare iatervaUo 5 quo pofito c^m infini- 
ta^Iinea: incer illa punda duci pofiint , una: aliis longio- 
f es , brevifiima ^ qua: duci pocefl , reda vocatun Pari 
ratione ciim dua: linea: fe fe contingentes ftatim a fepara- 
tione inter fe diflent , five aliquantulum removeantur , ut 
manifeftuQi eft ex f^parationis notiope 3 hoc pofito quia 
illaremotio in infinitumaugeri poteflcre.fcentibuslon*- 
gitudioe hneis ( nam quant& magis producuntur tant6 
magis dilitantur ) illa minima remotio ^ qua: incer ipfas 
ifeperitar s^ngulus vQcatur ^ non minima remocto. fimpli- 
citer^qux darinon potefl, quiaquantumvisexiguapojia- 
cur femper erit divifihilis , ut neque^reda^inea breviflima 
extenfio fimpliciter dicitur , ad quam brevifCmam extenr 
fionem etiam perveniri nequit , fed breviffima incraxltto 
punda extenfio, Acque hincmanifefhuneftaogulumad 
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pandam contadus exiftere , quia hoc in loco minimiim 
removentur iinca^ ^tjuseangulum confticuunc. 

Sed uc illa pienioris expoficionis lucem accipiant operar-- 
precium eft anguli plani generacionem , orcumque decla^ 
rare ^ fic aucem fe nabec. 

Sint dvx lines AB,& CB contin^ 
gentes fe in pundo B , & prim6 ja- 
ceanc in continuum» Deinde AB 
minimu recedatabilladirecStapofi. 
I^ tione, ita ut AB fiat DB , per mini. 
mam illam deflexionem lineac DB » 
4 direfto tramite lineas C B , qui 
eft AB generabitur angulus DBC; 
6c G, adhuc mbveri intelligatur 
AB ) qua; j^m fada eft DB» itaut paulatim perveniac 
ad'£6) deindeadFB^ & fic continueturmoveridonec 
ip(am C B attigerit^ manifeftum eft omnesangulos, qui it 
reftis lineis fieri poiTunt , hac ratione orit^ros ^ qui e6 mu 
nores con tinu^ e vaden t qu6 magis D B ab A B receder, 
hoc eft quo maeis DB i dire£la cum B C pofitione de- 
iledet. Atque hie eft verus anguli ortus, ex quo finguJas 
ejus proprietaces elucefcunt. 

Nam lo quia linea D B^ manente alteri extremitate 
fixi in B, circa illud pund^m B circumducitur , procul 
dubio circulariter movetur: Sc quiaillomotufiiodefcri- 
bit omnes angulos rediHneos ^ qui omnes ad pun£lum B 
formantui;, natet quod vera , & genuina anguli menfiira 
fit Uneacircularis, qua: defcribitur i tc&z DB^anguIorum 
formatrice. 

Patet etiam afsguli amplitudinem ^ five* quantitatem 
efle partem illam circumferentia: » five pocius efle parcem 
iliius fpacii quod angulare pundum proxime amDir , d 
laceribus angulum concinencibus intercepcam : & quia 
Hnea A B C terminus eft, five limes ad quem ftatimatque 
formatrix angulorum linea pervenit, anguli formaaperit, 
melius erit proptereaanguii quantitatem ex proportione 
ad femicircumrerentiam , qudm tx ptoportione ad to tum 
ambitum metiri. 
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Patet infuper linearum rcmotionem , quiinangulo 
confidcraturjlonge aliam efle ab ea remodone,qua disjun- 
£be dnx lincae iimpliciter inter fe diflant j fimplex cnim 
ha:c remodo purum eft duarum rerum i (e invicem om- 
nino diftantium intervallum,quod certe red4 linea men- 
rurarur, quoniam fimplici linex in longitudinem fluxu 
produdtur. Ataagulans rcmotio veftigium efl; linea^^non 
lol^m inlongitudinem fluentis , verum etiam in orbem (e 
fe circapundttmmoventiS)Undetalis diftantiaex xQdio 
& orbiculari motu produ(9a cum fit , ideo a fola reda 
linca menfurari oequic Propterhanc rcmotionisdiver- 
fam accepdonemmehus (brcafTe definiretur anguluspla- 
nusdicendo eum eflepartem orbitas pundum circum- 
danns^dmagnitadinilinis ad iHud pundum colledis , ic 
non in condnnum pofids intcrcepcam. 

Amphusmanifeuumeft quomodo pJanus auguluscir^ 
cuUpars dicipoffic , quomodoinpun^loferbconfiflaCy 
quomodo diflanda fic longitudinis laticudinifque pard- 
ceps, aut aliquid medium inter lineam Sc fuper ficiem^auc 
conjunftio Unea: cum fuperficie , & cur reda plures angu^ 
los ad idem pundum conftitutosmedrinonpo/fit^quas 
omnia ex prapcedendbus nota funt , nec ulla indigenc 
expiicadone. 

DeusuAngulj. 
Nonminus udUs eflangulasadareamfiguraruminve-* 
niendam quim funt ipfa^mct Hncac ^ hoc tantum difcri* 
minis efl quod cognitis fblummodo regulari^hcujus fi« 
gune latenbus tota figura^ area digoofcitur , non vero 
cognitis folis angulis ^ ratio hujus rei manifefla eft ^ quia 
videlicet ang;uli ktera auged , minuique poflunt null^ 
fadainangulomutatione ; unde quandoque acciditut^ 
verbi grada^ duo triangula y liceta^uiangula fint, ina:- 
qualia tamen habeant laterajnullav^eroasquilatcrafunc 
quin iunul a^quiangula exiftant ^ ied aneuli , 6c li- 
ueanim coojuofto fimul beneficio abftrukfiima quas« 
que ximantur Mathemadci : Quin etiam utnuique 
iifus eft reciprocus ^ nam ex angmislatera^ &ex 
bus figurarum anguli dignofcuntur. 
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DEFINITIO IX. 

Angului denvmiaatur ab.earum quibui continetur ntagni^ 

tudinum ffeciebus. 

IT A QU. E fi re^bis lineis comprehendatHr ^ redilineus; 
11 curvis , curvilineos ^ Ci curva & reda 'mixtilineus 
Yocabitur. 



DEFINITIO X. 

Anguli amplitudo menfuraturab arcucirculi ^ qui ex vertici 
anguli tamquam centro fer iffius latera defcribitur. 

ITaque angulus angulo ^qualis eft quando delcriptis 
asquaTibus circulis ab utriufque anguli verticibus tan- 
4]uam centris arcus inter ipforum latera comprehenfi 
xquales funt , inarquales autem quando tales arcus con^ 
tingit eileinacquales •, cur autem angulus abarcu circuli 
menfuraridebeat ,]am docuimus in definitioneanguli. 

COKOLLARIUM. 

1.X hac'fic ejqplicata Z" menfuratione apertfc colligi- 
tur L}'^ cu|ufvis latera tant6 magis dilatari , quanto magis 
producuntur. 

Ut O' X lateraAB, AC,pro- 
duda ufque ad E , & D ^ ibi 
magis dilatantar y quam ad B , 
& C. 

OSTENSIO, 

Quomam idem LS^^ i metofura- 
tor ab arcuBC, & ab arcu 
£D 9 crit igitur eadem ratio 
arcus B C ad totam fbam cjr^ 
cumferentiam , quim arcus 
E D ad foam. Sed circumferentia circuli AED major eft 
circumferencia circuli ABCt Ergo arcus £ D inajoorciV^ 




7» Sfbciminum MAtmematico&um 
arcuB C}(nam permutando ut peripheria ad periplie.' 
riam, ficarcus adarcum ), Igicur latera AD , AE magis 
dilatantur ad E , & D , quim ad B , & C. Quod erac 
oftendendum. 



DEFINITIO XI. 

HeBi frnt anffdi\ q*i a ferpendicuUriim ^ ohliquiverh 
quiat «bliquis adfeinvicemlitteis comprehenduntur ^ qu»", 
, rum , quirefhmaj»efi ,obtufas i qui veri minor^ acutus, 
dicitur. 
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DEFINITIO Xli. 

• - . I 

Quandofntnftis in aliqna reBa linea dnotns pnnFlis alterd 
lineafnferveniensjiccaditinmedinmipfomm^ nt nbiqne in 
hnjns mediiftn reperiatnr ^ five qnod idem eft ^ nt aqualiter 
nhiqne fnmptis interjiciatnr pnniiis y incidem iila perpendi^^ 
tnlaris vocatnradfnbjeEiam. 

Vel eciam^ Perpendicularis linea dicitnry qnafer riEiam 
five indefiexam incidentiam alteri lineafnpervenit > obliqna 
veri qudO per defiexam yfive inclinatam. 

Ut in appofico diagramr 
mate quando fumpcis in re- 
da xjnin duobus pundisms 
& n alcera linea iuperve* 
niens b kfic cadicinip/brum 
medium b , uc ubique in hu- 
jos mediificu reperiacur 3 hoc 
ci^ucquodiibet ejus pundum 

/^ab excremis m, &« ^quidiftet, tuncreda^^perpen^ 

dicularis erit ad rubjedam ^mbn. 

De KATUR.A PeRPENDICULAILIS. 

Ut ^equalitas reditudinis , ita reditudo perpendicula<-^ 
ricatisgeneratrixeft. Nam ut reftalinea produci conci- 
picur fluxu pundi ad aliud pundum isquabilicer lati^ 
ita perpenoiculum opdm^ concipietur produci flu- 
xtt punfti cujufque linea^ medii \ '& fuper ipGtm 
per indefiexum ab extremis tramicem lati , qui rrames 

indeflexus 
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sndeflezus nihil aliud eft qudm reditudinis veftigium^ 
uc ad definitionem re&ac linese oftenfum efl:. Itaque per- 
pendicularis , quantumvis produ&a femper manet per. 
pendicularis , quoniam ubique in re£licudinis veftigio' 
poiita reperitur ^ ac quemadmodum indeflexus pundi 
tranfitus ab uno termino adaiium procreat redam ^ fic 
indeflexa lineas in lineam incidencia gen^rat perpendi^ 
cularem. 

Hinc apparet reditudinem ^ qu^ in re^ linea confiw 
deracur ^ fimplicifnmamr efle ^ ac vekiti primariam ^ ur 
pote qu2: abfoluta flt , & abfque ulio refpe^u ; contra ve- 
ro, reditudinemyqua^perpendiculari iBefty.cofflpofitamy 
ac or tam dicidebere ^itla etenim ad alaam refpedi va ciim 
fit ) componitur exduabusinter fe mixtis re&itudinibus. 
Quare cumreditudo xqualitas quasdam fit, duplicabitur 
a^qualitadsratiaadjund^adredam lineam perpendicu^' 
larij qu2e perpendicularis alia re&itudo eft ut vidimus. 
Itaqueperpendicularitashaud male duplicaea reditudo» 
tocabitur. 

£x hac autem fic explicaca perpendicularis lineas nacu»^ 
ta fequentia coroUaria deducuntun 

COROLL A&IUM 1. 

DMdtreB^ ah eodem.funffo prfendicuU ad dw fuhje&a 
linea funBa , aqualiter ah intidenti^ funBe hinc indar 
difiantia duila invicm ^quantur. 

Demonstilatio. 

Sicenim quodiibet pundum i^* in medio fubjedx: 

inter aflumpta pun£b con. 
tenta^ pofici ^ ab illis ae:qui. 
diftac , &: confequenter redaj 
linea^ , quae: diftancijs fiiis co* 
arquancur i quolibec pund:o- 
1" ad affiimpta pundapro^ 
tra^a^^ncerfe squales ftint«. 
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COROLLARlUUlL 

Si iuie aqMdliS reU^ ah extremis dUerius exeuntes fufer 
ipfam concurrant ^ concurfus funBum in perfendiculo ad 
fabjeHa medium ereBo fofitum eji. 

DCMOKST&ATIO. 

-Solx redacipundisa^qualiter diftantibus dudjt inter 
fe «quales funt. Ponuntur autem concurrentes tedias 
xquaies ; ergo punclum iilarum concurfus ab extremis 
iiibjeftaeasquidiftat^&coarequenter inelevato fubjeda; 
linesc medio , fivein i}^ ad fttbjeax linea: medium cre- 
^o , in quo nempe omnia punda ab extremis fubjeda; 
jtquidiftantia pouta funt ^ reperitur , ut erat oftenden* 
dum, 

C0II.OLXARI UM IIL 

Si quatuor aquales reBa ^ah extrems iuarumtqualium 
reBarum exeuntes ^fisfer iffas ad duo funHa cancurrant^ 
intercefta ab hisfuuBis aii fubjeBas ferfendicuia aquaUd 
fitnt i fiveri aquales reBa aqualia habeant perfendicuU^ 
five ad media , five ad earum extremitates ercBa , ferfendi* 
culonmfines , cum earmnfinibus cenneBentes reB^interfi 
afualesfunt. 

DEMONSTHATIO PMKfiE PA&TIS^ 

Subjedarum media pun£bi ab extremis fiiis pun&is 
«quidiftant , propter pofitam in rubje£kislineisa:quali- 
tatem } eademque media punda fiirfum, utexplicatum 
e(^9 iQota 3 ideft punda^ ubi fupraftantes linea: conve«> 
niunt, ab iifdem extremis adhuc asquidiftant^ nimirum 
propter pofitam infupra ftantibus lineis arqualitatem : ac 
per explicatas pundorum mediorum eievationes ipforum 
mediorum aibextremisdiftantiascrefcunt» uc in ancece- 
dente vidimus^ Igitur mediorum ab ^xtremis acquidi^ 
ftantiac , in fubjedis lineis primo repertac , aliis asquidi- 
flantiis ^ d mediorum el&vationibus ortis » crev£re« Non 
poflunt autem diftantias i mediorum elevationibus orta? 
fnter fe asquari , nifi punda ilia media fupra fubjedas 
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cque altc elevcntur : nam quoaltiusferuntur , c6 majp. 
rcsfuntmediorumabextrerais diffantiae. Jeitur medio- 
rum ab extremis xquidiftantia: , in duabus fubjediis a^qua- 
libus repertae:, ab eadem ^ vel «quali mediorum fuper ipfas- 
altitudine producuntur. 

Quapropterpunda , ubifupraftantes a^quales , fuper 
fubje^bts^etiam asquales dudas conveniunt^videricetmota 
fubjedanim media propter allatas rationes a^qub altc 
clevari , five , quod idem eft , ipfa perpendicula ^ quorum 
magnitudines i mediorum altitudinious determinantury 
ioter fe asquari necefle eft. 

. Eodem modo probabitur , j}^ , quanvis ad a^qualium 
iijbjedarum extremitates ere&a , a^qualra inter le fore , 
exiftente in conneftentibus acqualitate. Produdis enim 
in duplum fub)cCtis asqualibus, .( quod facil^fietearum 
incervailo , & ab earum extremitatibus circulos defcri* 
|>eiido ) jam erunt nominata xi^ ad media fubjedar,um 
ctc&^ Unde dudis i, produdionum fioibus ad extrema 
j^iorum aliis connedentibtts , probabirar , ut fuperitis , 
intercepta i connefteotium interfedione. ad fubjeftas 
JL ^^ invicem a^uari. 

. 39^ ^<}ualcsre£fcas asqualia habeantperpendicula,.vel 
ad mcdia ) vel ad extremitaccs pofita. 

Dico ConncAencesre^incerreacquari, 

« 

DeMONSTHATIO SiEGUNDifi PAKTIS. 

• 

£x bypothc(r fiibje Aarum me^ ab extremis , vel cx:^ 
trema ab extremis atquidiftant , propterpoiltam in ipfis 
fubjedis asqualitatem j hx vcro diftantia^ aliis sequidi* 
Hantiis S perpendicul^ibus , per hy pothefim acqualibus» 
ortis augcntur : fiirgcntia itaquc aDJhisdiftantiisinterfb 
conjundis intcrvalla , ideft connedentium longitudi- 
nes, at^ue aded conneftentcs ipfas Intcr fc asquari nc-^ 
ccfle cft. 

Appibndix. 

S9hji3alin€4eft adfMMmferpendicnlwm invicem fer^ 

fendiadaris. 
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„ Datum. 

£fto re&a CD fubjeda , cum fuo 

QuiESITUM. 

Oportec oftendere rubiedam C D 
^erpendicularem ede aa fuum x^°^ 
fiC. 

PRiEPABLATIO. 

Incelligatur x»^ BC in duplum pro- 
«dudum ad S , ica uc puodum C me- 
dium (ic cotius B S,& connedacur DS«; 

DEMONSTaATIOu 

Perpendicularis BC^quancumvis produda,femper ma. 
ciec ad fuam fubjedam perpendicularis , uc oftenfum cfk 
inicio hujus definicionis. Eric igicur K&a C S perpendi. 
cularis ad redam CD« Quare ci!^m adstqualemvelpo- 
ciiksad eandem CD , & ad ejus ezcremum Cxqualia i}\ 
BC , & C S ereda flnt ^ ^ropcerei iiorum perpendiculou 
rum fines B & S cum fubjedae fine D, connedences redx 
B D ) £c S D xquales funt ( ix%* fanehujus CwBarii} 
qua: chm fiipra fubjedam BS in pondoDconvenianc^ 
cric coincidentia^ pundum D in x*^ ad medium fufa- 
\t6u B S, hoc efl ad pundum C» eredo } & coofequenu 
ter reda C D per puoda C, & D tranfiens ^ perpendico* 
laris efl: ad B C, uteratoflendendum, 

COKOLLA&IUM IV« 

Qjtaab extremitatibm fubjeEta dmcnMmr ad aliqued fer^ 
fendiculi , in medio ejufdem fubjeBa ereEii punEhm ^ majores 
Jknt ipfius Juhje3/e medietatibus ^ ^ tanti majores evadunt , 
^uantd perpendicuU fun&um in quo concurruntk tnedio fuhr, 
fe^a remotius e^ Demonstkati o. 

Dum enim tnx^^ generatio- 
ne pundum linex mediunji 
elevatur , necefnu:i6 recediic 
ab iUa linea, i qua elevari in« 
cipit : & quia in iila elevatio* 
sc femper xquidiilat.ab«x« 
^ cremis mbjedse line» ) idc4 




LiBE» I. Caput IV. 77 

lequidiftanterabillis furfum fe movendo ttcedic. Quare 
c{lim perrecefTum i terminis diftantia augeacur^ canc6que 
major evadac , quanc6 longior fic remocio , reda: , quac 
diftanciis fuis C02quancur,canc6 longiores erunc, quanc6 
remociusi^ X'^ pundo ^ fubjedrx lineac medium efficience ^ 
(ubi nulla eft adhuc eievacio ) coibunc^ & vice versd canc6 
breviores erunc,quanc6 propitls ad illud pundbum acce- 
denc. Quare ckm lubjedkarum linearum mediecaces ad il« 
lud punSum, hoc eft ad medium fuicoSanc ,ipfa:erunc 
breviflimas qua: ab eifHem excremis ad idem x^"^ duci 
pocerunc. 

A P P E N D I X. 

ReBarnm k fublimi pun^o in /uijeBdm reBam cadentium 
breviffima eft ferpendicularis ^ reliqu/e veri tanti longiores 
funt^ quantd lonpi^s kferpendicuUdifiant. 

Namperanc^probaca X"" pro fubjcda^ &vicever- 
si fubjeda pro perpendiculo fumi poceft , acque ade6 per 
ancecedencem id quod propoficum eft demonftrabicur« 

COHOLLAJLIUM V. 

Ah i^dm fmiio unicam ad eandem Uneam ferpendiculum 

duci fotefi. 

Detbkm^inatio casuum. 

Pundum illud vel erit in daca linea ^ vel fupra ip- 
iam exiftec. 
Sit prim>6 in daca linea» 

Demonstkatio in i^ casu« 

Accepcis hinc inde in fubjefta linea duobus punftis ^ 

a^quidiftancibus ab eo punfto, 
iihi calis fub}eda cangicur ab 
eredis ( fl plura effe dicancur ) 

iierpendiculis , hxc perpendicu- 
^^ a ubique in medio ad fubjedtam 

b ^ c ^^^ reperiri debenc ( ex defini^ 

cione x^* ) veriim quia per diver* 
&s vias tn&firent $ ide6 diverfa £brenc ejufdem hnex^ 
media, quod eftimpoflibile ex notione medii. Et ver6 

K iij 
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ficucinaliqua4inea unicum pundum in medio fitum re« 
pericur , quod ab excremis hujus lineat a^quidiftat , ita. 
eciam fupraaiiquam VQCt^m lineam unica linea in fubjeds 
medio ficu exiftic ^ cu}us punda qustlibec Teorfim fumpta. 
ab excremis fubjeda: acquidiftanc» 

Demonsthatio IN Z% CASU;. 

Jam fic pundum fupra dacam lineam ^ & ab eo in fub^ 
jedamlineamcadanCj^fifieri pocefl^dua: perpendicula^ 
res ^ erunc iHa^ per ancecedencem minimas redarum ab 
accepco pundlo in nominacam fubjedam dudilium , c£inr 
tamen fumpcauni pro i^^, alcera ab hoci^® diflec^ac 
propcerea ipfo perpendiculo longior efTe debeac , per 
eandem ancecedencem. Quamobrenv unica h fubhmi 
pundo in fubjedam re^bmbreviflima^ideft^unicum per- 
pendiculum ducipocefl:>uc volebatpropoficiou 

COKOLLAKIUM VL 

Duit aquaUs^ refhe kfubjiBa extremis dd ferfendioh 
lum in ejus medio ptrnn , & v^erjus eandem fartem frotenpe 
ad idem fun8um concurrunt. 

Demonstratio. 

Nam fi ad diverfa concurrereotyunum neceflari6 pro- 
pitts eflet pundo io fubjeda linea medio ^ Scfic, ut ex 
probatis conftat , una minor evaderet altert ^ quod by«- 
pothefim deftruit. 

CoROlLAmuM VIL 

Si quatuor aquales reR^ at extremis duarum in^quaUum 
reBarum exeuntes fupet ipfiss concurrant^ ferfendiculmmy 
quod a eoncurju duarum fufra minoremUneamexifientium 
iniUamminoremcadet^ma^useritferfendiculo^ quodk con-- 
curfu duarum aliarum y fufr^ majorem exiftentium^ im iUam 
majorem demittetun 
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* D A T U M. 

SuQto fubjedac ioa:quales ,ABnScEFp,i quarum 
extremis A , B , E , F quatuor acquales re&x A C , B C , 
£D, FD prodeuQtes coatiogaQt fe biQa? iu puadis 
C&D. 

Q£iESlTUM. 

Oportet ofteQderc j}^ OC, quod i coQCurfu duarum 
jrqualium A C j & B C ia miaorem fubjedam AB ded 
ceadit^majuseflex^^ Dq^i coacurfu duarum asqualium 
redarumED) FD, ia majoremfubjedamEFiacidente* 

Demonstkatio. 

Si perpendicula C O , & D q dicantur asqualia j Quia 
reda AB miaor poaitur redi E F , ideo medietas OB 
minor efl: medietate q F ^ Quamobrem ablatareda OB, 
^ majori q F , remaaebit aliqua ejus pars , quac fit g F. 
Itaque reda D g asquabicur rcStx CB. Nam re&x linea^ 
OB 9 q g jam funt asquales ob fublatam g F differen- 
itiam. At ex hypothefi tam j}^ CO , &; Dq quim redae 
CB 6c DF iavicem asQuaatur.Ergo redacDg & DF a:qua. 
les fuat. Quod eft aofurdum fper coroU. 3**°* ) quoaiam 
ab eodem puado D^ adidem JH^^ qF dudaDFtaagit 
ip(am q Fia pao&o F^ remotiori ab iacideatia^ puado, 
qu^m eft ipmm puadum g^ ad quod pertiagit duda D g. 

Jam fi 1«°» CO miaus dicatur i»^ Dq, ablatareaa 
O C 9 imajori qD remaaebit aliqua ejuspars^qua: fit 
D X. DuO^itaquereda g X a^quabitur redas CB. Nam 
q X & C O jam fuat acqualesobfublatam DX diflerea* 
tiam. Reda autem q g , per eaadem c:oaftrudioaem ^ 
pofita eft xqualis O B^ &per hypothefim rcdaCBeft 
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eciam asqualis OF. Ergo gX sequacur DF. Quod efl 
abfurdum , ( percorol. 3^"* ) nam reda gX minor eft reda 
Dg, quacadhuc ipfa DF minor eft. Quumigicurx^"^ 
CO nec a:quale ^nec minus eflc queac x® D q > fupereft 
uc ipfomajus fic. Quod erac oftendendum. 

COROLLAKIUM VIII. 

Si fuper aliqMam reBam dme re^^e , ab ejus extremitati^ 
bus duiia^ concurraniy deturquealia reHa ylinea frimi po^ 
ptaaqualis^ fupra quam etiam duaalia y ab ejusexiremis 
duEia yConcurrant ^quse lineis fupra frimam coeuntibus fmL 
latim /equales fnt ^ cadentia apunSis concurfus infubjeBas 



perpendiculaaquanturinterfey ^ nominatasjubjelias divi^ 
duntinpartis yfingulasfingulisaquales^ 





v: .**• 



••;..*• 



D A T U M. 

V 

Sunco duae aequales fnbje^ A B & C F « i quanini 
extrcmisA, B, E, F duaae linear AC, BC,EG, FG 
figilladtn zqualesconcurrantadpanda G Sc C, iquibus 
in iiibjedas cadant j.>> CO^ &GK. 

QUiESITUM. 

Oportetoftenderei»'» C O n x'<» G K, &aWpfisx'i« 
fubjedas A B , 6c £ F dividiad punda O , & K in par. 
tes {i|illatim aequales, hoc eftredamAOHreAacEK, 
&reaam OB n re^Ue K F. 

P R iC P A R A T 1 O.' 

Intelligantur perpendicula CO, GKinduplumpro. 
dufta adpunda D , & H , itaut punaa O & Kjam fint 
media redarum C D , & GH. Deindeipunftis D & H 

ad 
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-Qid fub;e£binim extrema A , B , E , F conncacntcs AD> 
BD y £ H> F H dudas cogitentur. 

Demonstkatio. 

KeStx AC. AD , ( fer i^« ^^^^;^ j asiquantur inter fe, 
euoniam ab eodem pundoA, in perpendiculoAOait 
fumpto ) ad duos fubjedas C D fines , nimirum ad punifta 
C3&D) ab incidentiarpundo O ^bqualiter diftantes, 
dudas funt. Idem probabitur de connexis BC & BD, 
nec non de alis £G & EH , atque etiam de reliquis FG, 
&FHucpatet. Suntergo AC,AD,EG,EHaKqualcsia. 
ter/e, atqueeciam BD, BC, GF, FH invicem asrquales. 

Jam vero fi X^^ CD, & GH inarqualia dicantur , fit 
j^iumGHp i^^CD. QuoanimigiturquatuoraEi^uales 
Tcdix AC , AD , £ G, E H fupra redas ina:quales CD,8c 
GH concurrunr, X^'»^ EK>i concttrfu duarum EG , EH, 
iiipra redam GH^ ex hyDotheil maprem , eredum , mi- 
nus erit i}^ AO,quoaaconcurfuduarumAC, AD, in 
fubjedam CD, exhypothefi minorem^ cadit. Eodem 
modo probabitur 1«"^ KFTl^ OB , ut manifeftum eft. 
Igiturtota EFH tota AB , quod hypotheffm deffruit, 
proptereacijim j}^ CD, & GH inxqualia efle nequeant, 
reftatutasqualiafint^&confequenter eorum medietates 
CO,&GK , invicem asquales erunt > fed probatum eft 
conneAentes AC , AD, EG , EH inter fe a:quari , ergo 
{per C9rol.€^^) L'''^ A 11 1^«> EK,quare & reliqua OBn 
xeltquas KF j Ideoquefubje£be AB & £F in partesiU 
gillatim asquales i nominatisx^^^ C O, G K dividantur 
adpunda 0^&K>uterat oftendendum. 

Db usu perpendicuiaris. 

Quandoquidemhnearum> ab eodem pundo in fuE^ 
}e£tam Uneam du6hhum , fola perpendicularis ordinata 
eft , ut pote breviffima , per allatas rationes , hac de caufk 
fola perpendicularis menfurandis linearum diftantiis^ de« 
terminandifque fpatiorum , fieurarom ^atque corpOrum^ 
altitudinibtts , ac profatiditatiDUS natura fuiidoneaeftr 
bacc eadem. redis fineis , circulorum arcubus^angulifqua 
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a^qaibifecandis , ncc non mediis proportionaiibus invcJ 
niendis abhiberur , uc fuo loco oftendemus $ 6c ucuno 
verbo cunStz ejus officia compledar bona pars propofi- 
tionum geomecricarum perpendicularis auxilio indigec^ 
vet ad conftrui^ionem , veladdemonftracionem» 



DEFINITIO XIII. 

Qaando ferpendiculum , in quojumpfd fuerint aliqua 
funEia tranjverfim , ^ utrimque fufra fub\eBamfuam mo^ 
veri fic inielligitur^ ut a direfio cum eafitu nujfiam in mo-^ 
tione fua defieHat^ accefta funBa cum diBo ferfendicuU 
•latafluxufuo reBas defcrihnty qua tum inter fe^ tumad 
fubjeHdmfaralleLe^^five aquidifiantes vocantur. 

Vel fic , ParaUeU^five aquidiftantes lines dicuntur ^qu^ 
cim interfe di^ent , nufquamtamen adfe invicemaccedunt^ 
aut afe invicem recedunt ^ fed fer aquidiftantia femfer inter^ 
valla forriguntur. 

Vel adhuc ^ParalUU ^five aqmdiftantet linea dicun^ 
tuf^ interquas aquialtum ubiquemediat intervaMum. 

QUar£ parallelifiQus five acquidiftancia eft in magni. 
cudinibus^quovisincervallod fe invicem xliibnci^ 
tbus invariacio ^ five immucabilicas diftanciae per totam 
incervalli lacicudinem } vel eft perpecaus ejufifem diftacu 
ti^ cenor,per cocam eiciftencis tqocr /emocas magnitudtnes 
ipatii lacicudinem aldcodiaemveconftantifiimfe jervata:« 

EXPLICATIO. 

* 

Efto X»" CD , fupra bafira AB eredufii , io quo fu- 

mancur quoclibec punda H 
•■] u D. Di&um auccm X"" 

J jn C D tianfverfim , hoc cft fc« 

iviKlibi fiiam iongicudinem , 
fk. utrimque , nimirum verfns 

|_ Dppo£casparcesA&B,fupra 

^ AOinsmacam re^am AB in. 

telliganir ea lege moveri , uti diredo cumea iica nuipiam 
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iii fiia KDOtione defle^r j fi ve quod idem eft ^ ut redos an- 
gulos cum fubje^ A B femper efEciat. Perveniat au^ 
iem ficmotum X^^n^CD adpunaa A & B, ubifupra- 
ibmtium linearum AD & B D loca repleat ^ five per eas 
in acquifi^to fitu repracfenterur : Atque ex fumptoruni 
pundorum H&D» cum didto x^^ CDlatorum vefti* 
giis oriantur linea: H H H , & D D D. Manifcftum eft 
ex appofita motus conditione fubiedam A B , & exor- 
tam HHH ubiqueinterfeasquidiftare,quoniam idem 
perpendiculum CH , per totam interjedi inter lineas 
A B ) & H H H fpatii longitudinem normalicer mo^ 
tum , extremis fuis C & H ipfas A B & H H H ubi- 
que attingit y hoc eft asquales ubique diftancias intei^ 
lineas A B , H H H , dererminat ^ iaem dicetur de fub- 
jeda A B ,. &:exorta D D D ^nimirum ipfasdsquidiftare- 
inter fe y ut patet. Tales itaque defcriptac linea^^ ean. 
dem inter fe diftantiam ubiquefervantes ^.parallela? » five 
acrquidiflanres merit6 dicuntur } ipfas aurem efie re&as^ 
minimb dubium eft,cilm earumomnia pundaeandem 
cum extremis altitudinem obtineant ^quemadmodum 
re<5a A B j fi enim aliquod exortae: linea^ H H H pun- 
&um intermedium extremis altius , aut depreilius eiTet ^ 
fequeretur x^»"^ C H F ^ aut q effe i^o A H vel B H y. 
contra fuppofitum generationis hujus lineas modum j . 
idem puta de linea DDD. Evidens quoque eft, reda^ 
A Blniniinitum produft^, & fadi eidem defcriptione , 
exortam . H H 9 in inixnitum etiam abeuntem parallelif- 
mum ubique fervaturam cum ipfa A B -, Ideoque paral* 
lela: lineas quamvis in infinitum produdas femper ma- 
i^ent parallelac. 

Db usu Parailelarum; 

Parallelarum ufus tam hth extenditur , quim ipfiiis 
perpendiculi eanun generaroris } nam fi perpendiculi 
ope inter duas datas redas unamedia proportionalisinve- 
nitor ^ jparallelarum auxilio ad treidaras re^las quarra 
proporrionahs apponitur : ipfk eardem parallela^ reftis 
lineis proporu/^naUrerfecandis adhibenrur 5 & quoniam 



\ 
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inuniverfa Machematicarum fcientiarumGonfticutione; 
iicet diverfa objeda reipicia^t, foia: pr^portiones, aua: in 
iisreperiuncur ^confideranturjOmnia enimad menusram, 
qux proportiones inconceptu fuoinvoivit^ revocantor^ 
manifeftum eft parallelarum , i quibus linearum propor- 
tio efEcitur , atque determiaatur y ufum in geometricis 
immenfum efle. * 



* ' ■ * fi— — — ^»^— >»^ 



DEFINITIO XIV. 
T^minus efi quod alicujusrei ixtremum efi. 



DEFINITIO 

JPi^ura e^ qu/e fuh aiiquo vel aliquiius terminis 

£omfrehenditun 



DEFINITIO XVI. 

Circulus efi figura flana » fiib unica linea punBo medio 
aquidifiante comprehenfa 3 illa autem linea circumferen-^ 
tia , & funBum medium circuU centrum dicitur. 

Autfi ad circuii generadonem attenderimus , ficipfttm 
definiemus» 

Circulus efifiguraplana^ qua defcriiitur i reEia linea finita 
circa unum extremum quiefcens circumduffa , donec in 
eumdem locum ^ unde mfiveri primum inceperat^ refiitu^ 
ta fi^erit. 

Atque hinc patet reftas omnes ,acentro addrcumfcr 
rentiam ^tenfas ^ inyicem squaies efies. 



DEFINITIO XVII. 

Diameter autem circuli efi reBa lineapercenttum duffa , d; 
jex utraque patte in circsfli peripheriam terminata. 
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DEFINITIO XVIII. 

Stgnentmn circuU eftfigura^ quafub reBalined , dr circum^ 
fgrentia farte comfrehenditur ^ qua quidem circumferen'' 
tia parSyarcus vecatur j ^ fi reBa linea ferifheriam 
fubtendens fer centrum tran/eat y faSmrn [eyneraumfe- 
micirculus dicitur. 

— — ^— — — ^— — ^— — ■ ■■■!■ ■ ■■IWIIll I ■»■!■ 

DEFINITIO XIX. 

SeBor circuli eft drculi fars ^fub duobus radiis ^ kcentro 
gxeuntibus y ^ fub arcu , inter duos illos radios interce* 
fto yComfrehenja ^ ut b d g. 

POSTULATUM. 

Quoniam circulus , ut ex ejus gened apparet, fimpliciffi- 
fno red^ line^^ orbem circa unum quiefcens extremum 
fluentis motu , fine arte fit ^ 8c reAa linea cujufvis longj- 
tudinis fumi poteft , ut ad reda^ linea^ definicionem anno-* 
tavimus -^ Ideo jure optimo. 

Poftuletur uti quovis centro ^ intervallo circulum defcri* 
here concedatur. 

AmpliiLS quoniam a?qualium reAarum circa manentia 

punda volutiones. (patia claudunt^ 
q quorum extrema , fi ve circumferen^ 
^ tiarum punda omnia k fuis mediis 
acquidifl;ant(difi:atias enim illas^^qua- 
les redas linea: five squales radii^me- 
tiuntur ) eftque diameter dupla ra- 
dii. Igitur 

CoitOLLA&IUM L 

Circuli funt aquales y quorum radii , vel diametri 

funt aquales. 

Deinde quia in generatione circuli , volutus circa ma- 
toens pundum radius uniformi , & sequali motu fercur , 
confequens omnin^ eft ut asqualia ^acia temporibui 

L iij 
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sequalibusjvelaequalibus lacionibus percurrat ^ qualibet 
aucem latione , vel quolibet momento temporis didus 
circuli genitor radius , a quiete exiens , angulum ad cen- 
(rum emcit , qui taDt6 majorevadit, quanto major Gt 
radii motio^quando tgitur anguH ad centnim funt ^uales 
oeceile eftradii lationes sequales fieri ^ & confequentet 
decurfa ab ipfo fpatia e(Fe etiam arqualia.. Quaie 

COROLLAKIUM IL 

Ijufdem vilaqualium circulortmfeBores , quorumlaterd 
aqualei anpilos continint ^ interfe aqualesfunt. 

Ut in appoiito diagrammatc fedor f d b a^quatur 
fe<3:ori cdg quiaZ.'"» bdf n/^^^ gdc, 

Nam fedores nihil aliud fant quim iila fpatia i radio 
circumado decurfa. 

£t vero fi O'^* bdf, & gdc poiicis a^qualibus fieri 
pofTet ut fedores f d b , &c c d g ina^quaies eflent ^V^o* 
cui dubio fupraredam dc^. quac efta^qualis df dcfcribi 
pofTet fedor xiqualis fedori bdf^quiiaemipatiumnon 
clauderet ^ quam fedor. g d c 5 quoniam illife&ores in^^ 
quales q{£q ponuntur ^ quod ciim impoinbtle flt, eo quod 
circuli flcutredaslinfte generatio flmplicii&ma fit^ five 
pluribus modis fieri nequeat ^neceflario fequitur propo» 
iitosfedtores bdf , & gdc, angulos ad d a^quales nar 
bentes^inxQualesefle nonpofle , erunt ergo sequales^ 
ut-vult corollarium, 

Adhuc quia circuH periphasria oritur ex fluxu 
punfti , uniformi 8c «quali motu , five sequidiflanter 
circa aliud manens pundum lad , illa erit ubique fibi fi^ 
milis» & naturae (impliciflima^,plures in fpeciesindividua:j. 
nam motus uniformicas & xqualitas nullam in fe varia* 
tionem recipii^ Ideoquein eodem^ vei arqualibus circulis 
peripha^ria: partes , five arcus y quorum extrema a^qui-- 
diftant , inter fe a:quaks funt jillosenim eodemmodo 
incerextrema diftendi^ fiveperaequalesviastranflrenc-^ 
cefTe efl , chva pluribus modis 4eri nequeant. Itaque 
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C61LOLLARIUM IIL 

In eodem , vel aqualibus circulis aquales reHa 
aquales arcus abfcifidunt. 

£c vero fl fieri poflet ut ab a^qualibus redislineis duo 
^ufdem^vel asqualium circulorum fubtenfi arcus^insequa.* 
leseflentyprocuidubiofuperunaexasqualibus lineis def- 
cribi pofTec alius ejufdem circuli arcus^alteri arcui qqualis, 
cujus /altem aliqua pars fupra^vel intra arcum , ab accepta 
reda linea rubtenfum ^ tranfirec \ ( nam cum arcus illi po- 
naotur inasquales,percandem omnino viam tranflre non 
debent , ) & ficfequeretur ejufdem circuli radios incer fe 
iojcquales fore , quod repugnac nacuras circuli. 

Appendix I. 

EjufJem vel aqualium circulorumfegmenta , aquales ba^ 
fes habentia^ interfe aqnaliafunt. 

Nam ^ ut probatum efl » defcriptus fiipex una ex asqua« 
iibus bafibus propofiti cujuflibec legmeoti ar cus per ean* 
dem omnino viam tranfiret , quiim arcusilliusfegmenti) 
fuper accepta bafi exiftenti^j ideoqueidem fpatium ambo 
clauderenc. 

Db usu circuli. 

Loflgum efTec recenfere omnes circuli propriecates; 
nec fatis commodus hic locus efl: ad eas enumerandas. 
Quaremonui^ fufEciat in geometricts nifaii ucilius efife 
circulo. Hinc igitWQmiie priiucifrium ^ buc refer exitum. 



^-*- 



DEFINITIO XX. 



Jpiysra denominanturk linearum quibus illa contiruntur f^e^ 
ciebus 9 vel k numero laterum angulorumve. 

Sic k linear»m ffeciebus figuta ReBilinea^ i^el Curviline^ 
vocantur. A numero laterum Trilatefa , Q^adrilatera , 
MultiUtera. A numero angulorum TrianguU , vel Tri^ 
gome > i^adrangula , Pentagona , ^c. 
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DEFINITIO XXL 

Trilater/e porrd^figura denominantur a laterum aquali^ 
tate y aut inaqualitate j velab anyilorum ffeciebus. 

Sic a laterum ^qualitate vel in/tqualitate Triangulum 
. j/Equilaierum dicitur , quod tria latera habet aqualia ^ 
Jfoceles y five jEquicrure ^ in quo duo tant^m latera funt 
aqualia , tertio exiftente majore , vel minore ^ Scalenum 
verd ) cujus tria laterafunt imequalia. Ab angulorum verd 
fpeciebus Triangulum Onhogonium , vel ReHangulum dici^ 
tur ) quod unum angulum habet reBum-y Ambligonittm , vel 
Obtujiangulum y ^uodunum habet obtujum i Oxygonium au* 
tem^ftue Acutiangulum^ quod tres acutos habetanguUs. 



DEFINITIO XXII. 



duadrHaterarum autem figurarum farallelogramum efi 
eujusbina opfofitaUteraJuntfaralleU: Ujsadratum verh 
quodaquilaterum & reaan^ulum eft i rombus autemfigur^e^ 
^quilaiera^fednonreBangulaialteraparte longius reBan^ 
gulumefi^ atnon/equilaterum^^ fapiMmireBangulumfm^ 
pUcitervocatur. At romboidesfigura eft , qua adverfa later^ 
& angulos habeni interfe sequales y neque ^quilatera efi 
ueque reBangula. T 



■■ 



DEFINITIO XXIII. 

ReFlangulum continen dicttur fub duahus Uneis , angulm 

reHum continentibuf* " 

o'"" enim oriturex fluxu linex tc&x fuper aliam rtStam 
perpendiculariter motar $ & quia fluxus iUe maximfe 
^quabilis eft,& uniformis , hinc fit ut re(aangula,quo. 
rum bafes, &fupraftannaperpendicula figillatimium- 
pta^qualiafunt, invicemjquentur, codem enim motu, 
& ^qualibus fadoribus ambo generantur. 

MONITUM. 
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M O N I T U M • 

Qoando definicione S^^angulum efle dixiduarum , piu:. 
riumve ejufdem fpeciei magnitudinum ^ad unum punw 
dum colledarum , & non in continuum jacentium ore* 
viifimam remotionem, didum folummodo puta de lineis^ 
& fuperficiebus , non vero de folidis , ut in hujus defioitio- 
nis explicatione apertb declaravi. Ideo vero generali ma- 
;nitudinis voce ufus fiim , utangulos planos, atque fbli^ 
losunic^definitione comprehenderem. Ver^m fi quifu 
piam magnitudinis nomen mal^ hoc in loco ufurpatum 
exifHmec , refponfum habeat me perullum aliud conve- 
nientius vocabulum mentem meam explicare non po- 
tuifTe 'y fed modo mecum dere confentiat , de verbis nul- 
lam litem movebo. Fortafle paucis additis clarior appa- 
sebic illa eadem anguli definitio , fi ita dicamus. 

j^ngulus efi duarum ^aut flurium ^ ejufdem fi' videlicet 
iw^ TL ) ffeciei magnitudinumy adunumfun&um colleElarumy 
C^ non in continuum jacentium breviJHma remctia ^ five 
difiantia. 

CAPUT QUINTUM. 

De Elementis Geometficis. 
FoNs Inventionis*- 

De lineartmfitu ,, five de variis linearum inter fe 

fofitiorubus^ 

Tnvbsti gatio. 
Qupt modis linearmn fitus yariari foffit. 

VEl inter fe linese conjunguntur ^atque coincidunt, 
velaliquo i feinvicem diflantintervallo. Jamqude 
coincidunt , obliquse necefTari^ funt inter fe, vel per- 
pendiculares ^ quas vero invicem diflant^neceflari^ etiam 
parallelas fbnt , vel imparallela:. Undequatuor omnin^ 
neque plures neque pauciores difponendarum interfelK 
Aearum variationes inveniuntuf^ 

VL 



90 SpBCIMINUM MATHEMATICOKUIyC 

Quoniam autem per cercas redarum linearum moJ 
tiones in geometricis cunda fieri probavimus i manife* 
ilumque fit pro diverfis motarum redarum inter fe pofi* 
turis e£Fed:iones inde provenientes diverfas mutationes 
fubire ) evidens profedo eft ab his redarum linearam 
diverfis motibusjvariifque difpofitionibus , velutdcertis 
quibufdam geometrica: faculutis elementis geometri- 
cum robur accipere quicquid in mathematicis geome^r 
tricam dedderat (biutionem. Horum ergo geometrico- 
rum Elementorum efto» 



ELEMENTUM PRIMUM- 
De reBdrum linedrum coincidentia. 
FoNs Inventionis. 

ELementaris ha:c coincidentium inter fe linearum iiii 
fticutio neceflariam habet cum angulorum dodrina 
connedionem, in eaque tota fundatur j namab indireda 
hnearum coincidentia angulum angulofve camqua i vera 
caufa prodire fatis apert^ declarat eorum definitio« Qhm 
icaqueangulorum procreacioprscipuus fit quiin concur-- 
rencibus inter fe lineisnotetureffedus, ob eamcaufam 
primi hujus Elementi tradatio in angulorum ad mu^ 
tuum linearum occurfum nafcentium contempIation« 
prxcipu^ verfacur , per illamque maximb perficicur; 
Quifquis igitur angulorum naturam , ortumque , ficuc 
anc^ cradita funt , probe noverit, & penic^s infpexerit^ 
is pofled per talem cognicionem , atque comprehenflo^ 
nem quaccumque fere de coincidentious lineis formari 
poffunt vel theoremata, vel problemata facili negotio 
reperiet , repertaque firmiflimarum , & ab eodem cogni-» 
tionis fonte hauftarum demonflracionum robore muniet« 
Principiorum enim diiigens obfervatio viam pra^betad 
reliquorum omnium invencionem paratifEmam. Quja 
imo qui plenam habuerit principiorum cognitionem^ 
jam perfci^m^ licet nondumexplicatamomnium^qua; 
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ab eis deducipofTunt , fcientiam adeptus eft j ciim longae 
illa: conrecutionum feries , quas difciplinas nominamus, 
in foecunditate principiorumtotaccondantur, & ab fo- 
la eorum efficaci virture proveniant. In primis igitur alla- 
borandum eft, ut re^um , U quam maxim^ clarum de 
principiis conceptum ef^ormemusj eorum deindenatu- 
xas , &: his naturis debitas proprietates accurate exami* 
nando ,quas ipfa vires, quamque potentiam adoperan- 
dum habeant parvo labore deprehendemus^unde difficile 
poftea non erit varios modos excogitare, &exiisfim. 
pliiiflimos eligere,quibus fingula quseque ab hisprincipiis 
orta gignantur. Atque his duabus rebus , nimirum exadi 
principiorum definitione^ & fimpliciummodorum,per 
quos quodcumqueab eis pendet effici, &fcehciter ex. 
pUcari queat inventione ^ plena , perfedaque eorum 
cognitio comparatur , qui femel imbutus , atquefoecun.- 
^atus intellec^us tantapoftea rerum copia ditefcit ^ tanta^ 
que luce colluftratur^ ut connexarum invicem efFedio- 
num numerofiffimam multitudinem, adhibitapra^fertim 
in eis ordine deducendis folerti induflria y tanquam uber. 
rimos parturientis cognitionis frudlus effiindere , 8c ex 
onufto finu proferre valeat. 

Nuncergofigene- 
ratio angulorum, pro- 
ut in eorum de6nitio- 
ne exphcata eft , ite- 
rum in hac prasfenti fi- 
j^gura confideretur ^ 
primo mentis intuitu 
confeflim apparebic 
formatricem angulo. 
rum lineam O O , a 
pofitione re&x A B exeundo , & circa coincidentia? 
punduni O fluendo, doneceandem A B adoppofitas in- 
cepti motus partes rutsiis attiserit , hac fui per orbicula- 
rem femitam E /G H circumlatione fitus omnes , qui in 
redisinter fe coincidentibusIineisobfervabiIesfunt,per« 
currere. ( redeuntibus quippeordineiifdem coinciden* 

U 1} 
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tiiun inter fe linearum ficus variationibus , dum dida for« 
matrix angulorum O D (ubter fubjeftam A B , & circa 
pundum O defertur , quam ciim antei fupra fubjedam 
A B 9 5c cirx:a idem puttdum O volvebatur , ut evidens 
cft» &in unoauoque fitu binos addidum coincidentias 
pundum angutos exoriri , pro quorum amplitudine de- 
curfiis arcus £/G integer lemper aiTumitur. Atque hinc 
formatur^ & confirmatur (equens propoiitio. 

P&IMA PROPOSITIO ElEMENTARIS. 

Si reila fupra re^amy d* interejus extrema ceciderit , nec 
ipfamfecaverit^ iuos ad coincidentia fun9um anguUs reSos^ 
velcerte duokus reBisaqualesfacit ^^fiveri coincidentes reffa 
fe invicem fecuerini ^quatuor odfeBionis funfhm angulos 
rtBos , vel certi quatupr reBis aquales efficient > ex quiius 
hini quilibet contrapofiti invicem aquantur. OmnfS verd cir^ 
£a idempunBum confiituti quatuor re^is aqualesfunt. 

Datum I. 
RedaDOfuprare- 
dam A B, & inter ejus 
extrema , hoc eft in 

quodcumq? pundum 

O , inter ejusextrema 
-B A 8c B pofitum , ca-« 
dat , nec eam fecet; 
fed ipfam fblummodo 
in diifbo pun Ao O con^ 
tingat. 

QUiESITUM. 

Demonflrandnm efl a nominatis lineis A B , & D O,' 
juxta didum modum coincidentibus,duos angulos i & 3^ 
vei redos^vel duobusredis xquaies,ad ipfiim coinciden-; 
cijt pun^lum O , fieri. 

CONSTRUCTIO. 

Centro , O , incervatlo quocumque O E fiat circulus 
OE/GH > fecaas re^bs A B , O D , fi opus efl: produdas« 

Demonstkatio. 
Si fiiperveniens re<^ D O perpendicularis fit ad 

/ubje6lam AB^liquet ex anguiorumredorum definicione 
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tomprehenfos d perpendicularibus intcr fe liheis binos 
angulos 2 & i,Yc6tosc&. Si vcro obliqubcadac , quoniam 
tunc enati bini anguli z & 3, candcm quam cum recli erant 
amplitudinem obtinent , nimirum arcum £/G , ut cfl: 
oftcnfum in Inventionis fontc ^ idcirco duobus rcdtis 
fempera:quantun Quoderat primolocooftendendum. 

Aliter. 

Quocumquc modo rc^la D O fupra fubjedam A B 
cadens ftetcrit , oftenfum eft in invcntilonis fontc cundem 
arcum EfG pro binorum angulorum i&s^ad coinci- 
denti^ pundum O formatorum amplitudine femper man- 
/urum, noc efl: binos angulos, i rcSta, D O in rcdam A B 
pcrpendicularitcrcadcnte^genitos asquari binisquibus- 
cumque angulis, ab eadem reda D O, in eandem redam 
A B oblique incidentc , profcdis. 

At reda D O in fubjeaam AB perpendiculariter 
^adcns , binos ad coincidcntia^ pundum O pofltos angu- 
los i redis ut pote lineis fibi invicem perpendicularibus 
contentos, redos facit. 

£rgo eadem rcStz D O in candem fubje&am A B 
obliqub cadens, binosad idem coincidentiac pundum O 
pofitos angulos duobusredis a^quales efiicict. 

Datum IL 

lam coincidentes redac AB, HD,(videfuperiorem 
figuram ) fecent fe invicem in pundo O. 

Qu^iESITUM. 

Oportet ofl:endere i coincidentibus A B , H D fc 
inviccm fecantibus quatuor redos , vel quatuor redis 
acquaIesanguIosi,3)4) 5 ad ipfum fedionis pundum O 
fieri , quorum bini quilibet contrapoflti 2, 4, vel 3, 5 
a^qualesfuntiriter fc •,omnesver6 circa pundum O ^ vel 
quodlibetaliud exiflentes quatuor redis acquari. 

Demonstratio. 

Probatum cfk angulos 1, & } duobus redis ^qu^ri ; 
cademque ratione demonfbabitur angulos 5, & 4 dubbus 

M uj 
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re^liseriamxqualescfle ( nimirum propter fimilem redac 
HO in eandem redam AB indclentiam.)Ergoquatuor 
anguli 2, 3, 4, 5 ad fedionis pundum O generati^quatuor 
angulis redis asquantur. 

Deinde quoniam anguli i &; 3 oftenfi funt xquales 
duobusredis,idemque&per fimilem demonftrationem 
de angulis 3^4 concludi polfit^ipfos nimirum duobus re- 
£tis squari. Ergoduoanguli i. &3 duobus angulis 3, 4^ 
a^quancur, & derrado communi 3 reliquus i reliquo con- 
trapofito 4 a^qualiS erit, per communem animi notionem* 
Idem dicetur de duobus contrapofitis5& 5 utpatet. 

Poflremo c^m probatum fit angulos 2, 3, 4^ 5^ circa 
pundum O exiftentes, quatuor redis xquari , horumque 
angulorum ampHtudo totam circumferentiam £/GE 
exhauriat , hoc eft totum ambitum^ qui circa pundum O 
exiftit } nullus ergo circapuiiiflumOformaripeteritaQ- 
gulus ^quin fit pars horum quatuor redorum. Idem de 
quovis alio pundo fadS eadem conftrudione demon-* 
ftrabitur, ut manifeftum eft. Quare c^m partesomnes 
fimul fiimptas toti fuo adasquentur , necefle eft angulos 
quotcumquejCircapundum O , vel quoduisaliudexiften. 
ceS) quatuor redis a^quari. Quod erat oftendendum. 

COROLLAHIUM I. 

Duorum re^orum angulormn amplitudo efi fmi^ 

fheria circuli. 

Hoc enim probatum eft in prima parce demonftnu 
tionis hujus elementi. 

COKOLLAKIUM IL 

Si ad aliquod reiia lineapunBum dua reB^ ah oppojttii 
fattibus duHa duos angulos efficiant duobus re{Hs aquales y 
ifpe in continuum fibi erunt y five unicam Uneam efficient. 

Datum. 

Efto K&z efy ad cujus aliquod 
pundum/duaj reda^g/, H/, 
ab oppofitis nartibus duda: , an- 

{^ulos 2 & 3 auobus redis a^qua^ 
esfaciant» 
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QUiESITUM. 

Dico ambas lineas gf^U H/fibi efle in diredum , 
five g H unam etfelineam. 

CONSTRUCTIO. 

Centro/, incervallo quocumque/gdefcribacur circu* 
lus fgeH^ fecans redas g/, & H/, fi opus eft pro- 
dudast 

Demonstratio. 

Anguli 2 , & 3 duobusredlisarquanturexliypochefi} 
Igitur eorum arcus geytceVi fimul fiimpti ^ hoc eft 
totus arcus g ^ H ^ mediecas eft peripheriac defcripti cir- 
cu/i fgeVl. Atqui eadem peripheria geHe arquibifeca- 
cur k produda {emediametro gf^ ex notione diametri; 
produda igitur ftmediameter g / ad pundum H per- 
cinget , & fic recta /H eadem erit linea , quim quac ex 
ftmidiametri produdione nafcitur. Ideoque dxxStx gf, 
H/integram diametrum conftituunt , fiveinunam li« 
neam ecolafcunt^ ut erat oftendendum, 

COKOLLAILIUM III. 

2)$^ re£hf linea nullam habent partem commnnem. 

CONSTKUCTIO. 

Poffibile fit g/H , & g// 
duas reclas efie , qua^ partem 
g/communem habeant. 

Du&^ uccumque redi e /ad 

illud extremum communis (eg- 

menti ^ quod reliquas didarum 

linearum partes attingit, ceijtro /fiat circulus fgeiH^ 

fecans g /H, & g//, fi opus eft produdas. 

Demonstkati o. 

Cbxa reda ef^ cadat tam fupra redam g/H,quam 
fupra redlam gfi^ igitur faciet cum unaquaque illarum 
duosZ.^°% duobusredis aequales , & confequenter arcus 
gel, menfurans ampiitudinem /Liorum j^reda ef fupra 
redam gfi coafiftente fadorum ^ asqoabitur arcui 
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geiHy menfuranti ampUtudincm Z.^orum ^ ab eadero 
reda efj fupra redam gfH confiftentc , genitorum , 
hoc eft, maior arcus geiH acquabitur arcui minori g ei ^ 
quod cfl aDfurdum. Unde conftat unicam ex propofitis 
lineis gfi , & gfH fibi efle in dircdum , ut hic eft g//f ; 
reliquam vero , nimifumgfiy non unam conftitucre 
lineam , fed ex duabus g/, & //, indiretflc jacentibus 
conflari. Ergo dux rc&x commune fegmentnm habere 
nequeunt , ut erat oftendendum. 

CONSECTARIUM L 

Dua pUna femiuuo fecantia nullam hahent partem 

eotnmunem» « 

Nam fi hoc verum eflet tuncre^alinea, inillaparte 
communi utcumque duda, continuari pojSet , induo- 
bus planis poft interfe&ionem in diverium' abeunti^ 
bus , ut manifeftum eft , & fic du^ k&x linex aliquam 
partem communem haberent ^ contra prascedentem, 

GONSECTARIUM IL / 

Hinc fequitur y Batis aiicujus reBie linea duolusfolum^ 
modo fun&is ipfam integram dari yjhenofci yquemcstmquk 
fitum haberefoffit. 

Niam propofita: xt€tx lines^cujus duo puncU data fimc^ 
primo pars illa data eft^quacaflignatispundis interjicitur;. 
quoniam inter duo pun&a unica folum reda linea dudilis 
eft 9 & qua: in infinitum producipoteft, utadrcda; lineas 
definitionem annotavimus ^ ex quo &quitur: reliquam 
edampropofitaslinea^partemdari j quoniam perre^x 
Jinea: intra duo data pun Aa dudlilis 3 & in infinitum pro- 
ducibilis veftigium tranfire debct^ne dua&iineae: conunune 
fegmentum habere dicantur. 

Idem &per eafdem rationes de nlano concliides , vidie^^ 
hcet datis alicujus planiduabus iolummodohneisipfum 
planum integrum dari , quemcumque fitum habere 
poffit. 

Nam etiam incer duas redas unicum planum dudile 
eft , quod in infinitum produci poteft , ut ad ejus defini- 
cionem annotavimus. Unde eadem quas prii^ de reda 
linea^ abfurda fequerentur ^ nifi verum eflet quod propo. 
oitun CoNsac- 
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Icaque y Si dua reff^ , aut dMo fUnafe nmtno fecnerint 
itt nnicofnnBo , velin nnica lineafe interfecahnnt. 

' Nam fi dux re^ linea^ , aut duo plana in pluiibus 
pundis , vel in pluribus lineis fe interfecarent , aliquam 
partem commuDem haberenc ^ cuod mox probacis repu«> 
gnac ) auc cerce dua: reda: , vei auo plana incer duo in. 
terie^ionis punda , vel incer duas incerfedionis lineas 
.( quando func duo plana fe mucuo incerfecantia ) duci 
poilenc ) quod eciam impofBbile e£b ^exprobatis ad defi- 
flicionem redx lineas ^ fic plani. 

CONSECtAHlUM. IV. 

'KeBa line^ parj qnadam non efi in /ni/effo pUno , 
fars veri injnilinti. i. p. ii* 

Chin enim pars in fubjedo plano jpofica in infinitum 
concinuari poffic in eodem fiibjedo plano ^ fequerecur 
duas re4las commone fegmencum haoere pofle. Quod 
eft impoffi.bile. 

Co&OLL A&IU'M IV. 

Si ad aliqnodreFia tinea pnnBnm dna reBa ah oppofitis 
. piartihns venientes contra pofitosad verticem angnlosa^ 

qnales inter fe fecerint ^ ha reiU linea in direBnmfihi 

itnnt^ 

Datum^ 

• 

p Efto refta AB) adcujus pun&um O^ 
ab oppoficis parcibus dudx fiinc binat 
reft^ C O I D O ) concrapoficos ad ver- 
ticem O anguios %^ & 4 » vel 5^. &5 
a^quales inter (e facientes. 

QjIiESITUM. 





j Dico reAts C O ^ 
efficere , five£ibi e£e in continuum. 

N 



r 
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DEMOHSTIt.ATiO» 

Ex hypothefi ^'"»* % n i^° 4: &umfnque additol^o^ 
fiuntZ.^^ !-♦- 3 n (X^»*4-H$ n ) dnobusredis ( nimi- 
rum propter re^be DO ia redam AB incidentiam ). Ergo 
per antecedentemredhe C O , & D Q unaarlineam e^* 
ciunt fecundum pr opofidonis intmtum. 

Co&OLX.AaLIUM V. 

Si fKMtnor re&a Unete ah eodem fmiBo exetmtes jrudtiiir 
angnhffecerim , quorwmiini •ffofiti a^naUt fint , ^i- 
na adverfa hneain centimmmfiti enmt , ftue nnicof^ 
lineam efficient, 

Datum. 

Jam (inc 4 lineac O A, 1>, O B, OC; 

D exeuntes i pun&o O , ubi 4^^ angulos 
conftituant) quorum oppofici 2^ 4, ap-; 

guales fint » aiiique } » 5 pariter oppb^ 
ci fint etiam ^quales/ 

QUiEStTUM. 

Dico ABrCD duai ^eiTe tantammo* 

do lineas ^ hoc efl; duas AO , OB itbl 

2 elle in continuum ^ & unicam efficere 

lineam , duasitidem CO .OD unicam» 

Demokstratio. w 

Quoniam anguli a & 4 ponuntur arquales inter (e ; 
icemqueanguli5&5inyicCm,Igttar anguli^ &3 




tur angalis4 & «. £t conieqtttBteranguIi i &3 dimi« 
dium efficiaiit iLio««n ad pundum O pbfitorum. Quia 
ver6 anguii ad pundttm O coi^tituti 4 redis «equa- 
les funt , ut pxobatmxL eft. Ide& anguli t £c 3^ duO' 
bus angulis redis «equantur. Ergo linea: CO , Zl DO 
unicam lineam efiiciunt. Idem concludecur delineis AO,' 
& fi O. Patec ergo propofitum. . 
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ELEMENTUM SECUNDUM. 
De Mncidmtiwn Unearm ferpendicnlariMte; 

FONS iNVENTIONISi 

QUoNiAM perpendiculi gencratio dbcet duarura 
aqualium recUrum , ab excremis alicupis fubje&ce' 
prodcuntium , & in idem punaum fiipra cadentium 
concurfum in perpendiculo ad hujus fubjedac medium 
eredo fempcr inveniri j circuli vero riatura talis eftut 
omnes ejiis radij inter fe coagqixehtiir j intelled:is crgo 
duobus circulis asqualibus , & intcrfecantibus fe inviceiti^ 
quorum centra reAa line^ connedantur , manifeftum 
eft redlas iineas, d iingulis interfedionum pundir ^ ad 
circulbrum centra , quas coimedentis extremar pundia 
funt , protenfas inter fe coa^quari j unde ft^tim ex genc^ 
randi perpendiculi notitia concludetur didlarum inter^ 
rcOAonum punda in perpendiculo per medium nominatas- 
connedentis tranfeunte reperiri. Atque hinc forroa* 
tur & confirmatur fequens propofitio. 

E r; E M £ N T A R I r P H O P O S l T I O.' 

. Si duo circuli ab extremis alicujus reBa linea tanquam ' 
'ptntris defcrifti femutuofetenty aqualefque fmt , interfeBio^- 
numfuntia inperpendiculopkrmedium diBa line^tranfeun- 
tepojita funt^ fi vero defcripti circuli inaquales fint ^ inter^ 
feBionum funiia in ^tliquo quidem ftrpendiculo datam^ li- 
neamfecante fofita funt^^fed nortin eo perpendiculo i qnod 
^jtr ejus medium tranfit: 

Determinatio casuum; 

Peripherias' circulorum ab extremis alicujus re&as li: 
cea^ tanquam centris dcfcriptorum^ vel per extrema ppfi- 
ras linea^ tranfibunt ^ quod tunc accidet quando illorum 
radii pofit^Jinea&a^quabuntur, ut in i^ figura^Velpofitam < 
lineam fecabunt , quod tunc accidet quando illorum ra- 
diididalinea minores erunt , utin t^ figura-, Veltaa- 

Nij. 
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dem excra poiicain lineam excurrent , quodtuncaccidet 
quando illorum radij pra:did:£ linea majoreseruot, ucin 
3^ Hgura. Iq omaibusautem iflis cailbus eadem eft con» 
firudio , eademque demonftracio« 

Datum I. 

Dentur circuli ab extremis datas A B defcripti , & 
incerfecances fe, quoram alii tranfeant per data^ recl^ 
extrema^ A&B, & invicem acquanturut in i^ figura: 
Alii autem datam A B fecent , & inter (e (Int asquales ut 
in i^ figura: Alii tandem inter fe pariteracquales extra 
datam A B excurrant , ut in 5^ figura i & fint interfedio» 
num punda C & D. 

Qu^iESlTUM I. 

Dico hatc interfedionum punda C & D reperiri ia 
perpendicuio, per medium fiiojeda: AB tranfeunte. 

CONSTKUCTIO. 

Ab excremis pundis datas A & B , ad incerfedionum 
punda C 8c D ducancur in omnibus figuris lineas A C» 
BC,AD,BD, &CD. 

Demonst&atio. 

In cribus primis figuris defcripci bini circuli invicem 
acquancur ( exhypothefi) Ergoin omnibus figuris binae 
reda? , ab ^xcremis dacac linea? » hoc eft i delcripcorum 
^qualium circulorum cencris A &: B , ad eorum circum- 
ferencias ^ five ad punda C» & D ubi fe incerfecanc, pro« 
cen&invicemasquancur {ex definitione circulorum aqua» 
//lir;»). Igicur in omnibus figuris punda , ubi bina^ a:qua- 
ies reda? , fiipra dacam reAam A B conveniunc, videlicec 
nominaca circularium incerfedionum punda C & D iti 
perpendiculo per medium dacxfiibjeda^ABcrenfeunce 
pofica fimc ) ex notitia generationis perpendicuU ut vole-^ 
oat propoficio. 

Datum IL 

Dencur ina^quale^ circuli ab excremis A & B» 
tanquam cencris defcripci ^ & interfeantes (e in pundis 
C&D. 
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Q^U^SITUM. 

Dico luec interfedionum punda C 8c D reperiri in 
£cu alicujusperpendiculi^redam AB fecantis quidem^ 
fedper illiusmedium non cranfeuncis. 

DfiMONSTHATIO. 

. Ambac reda: AC 3 AD{vidcuUimamfig.)chmCint 
Cjufdem circuli radij invicem sequancur ( ex dtfinitione cir^ 
€uli ) fimilicer ambas B C, BD cum finc eciam ejufdem 
circuli radij incer fe acquales (unc [per eandem definitionem ) 
& ab excremis C , & D fupra redam C D concurrunt 
JDpundis A&B. Ergo concurfus punda B & A inper« 
pendiculo per medium fubjedas CD cranfeunce pofica 
lunc ut fupra. Quare re(9:a A B perpendicularicer infiftit 
medioreaag C D, velpociusperpendiculumeftperme- 
dium bafis C D cranfiens ( refta enim linea in eodem 
cum excremis ficu ponicur uc ex ejus definicione apparec). 
Igicur eciam redla C D perpendicularicer infiftic redx 
ABsfubjedaenim ucin perpendiculi difinicione oftenfiim 
eft adfuumperpendiculum nerpendicularis eft. Jam ver6 
quoniam minoris circuli raaij A C & A D minores funt 
majoris ex hypothefi circuli radiis D B & B C j Ergo 
pundum A , ubi minores illi radii in perpendiculo A B 
per medium fubjedx CD cranfeunte conveniunt , mi. 
nus diftac ab ejufdem fubjeda^ medio pundo O quim 
pundum B , ubi majoris circuliradii C D & D B in dido 
perpendiculo A B coincidunc. ( Ex frobatis ad definitio^ 
nem ferpendicularis.) Igicur refta BO minor eft reda OB. 
Quapropcer perpendiculum C D per pundum O cran. 
/lens re(9:am A B in medio non fecac , & confequenceiv^ 
incerfedionum punda C &D in perpendiculo re^am' 
AB fecancequidem^fedperejusmedium minime cran- 
feunce pofica lunc ^ uc erac oftendendum. 

COROLLARIUM L 

J£x hnjus propofitionis demonfiratione generalis hahtur 
methodus ferpendicutum ad propofitam reBam lineam eri-^ 
gendi. «. 

Niij 
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Gasus L 

Ucfi ad datam in (uperioribus figuris redam lineam^ 
AB pecpendiculum uccumque erigece oporceac. DeC 
cripcis ab illius extremitacibus canquam cencris, & ad' 
quamcumque diftanciam circulis vel a^qualibus y. vel inas^ 
qualibus dummodo fe inceriecenc ,. connexifque reda^ 
linea incerfedionum pun^is , hsec conneiSlens reda per^ 
pendicularis ecic ad poficam A B. 

Casus IL 

Si vero pundum in propofica redalineafignecur^ac-: 
cepcis hinc inde duobus pundis ab aflignaco pundo/ 
asquidifhtncibus , ( quac quidem acquidiflancia capiecur 
defcribendo circulum ab affignaco pundo tanquam 
cencrp, Sc ad quamlibec diflanciam ) radtifqueabinven* 
tis pundis tanquam cencris , & incervalio quocumque- 
duobus circulis asqualibus , Sc incerfecancibus fe , ( ucin^ 
primis cribus figuris fadum vides ) reliqua fianc uc priits,. 
iL habebicur incencum , uc ex.probacis apparec« . 

Casus IIL- 

A c fidacum pun(9:um fupra dacam 

re6bim exciceric. Uc fi a punfto K^ 

fupra dacam redam mn poftco per- 

pendiculum in fuhic&am mn demict 

- cere oporceac. - 

Centro K defcribacor arc^s m « 

fecans dacam. mn in pundis m y n: 

Deinde cencris m&in & ad quam- 

***'* B '"*' ^hct diftanciam , defcribancur a^qua- 

Jes circuli incerfecantes fe » vel iv 
dito pundo K, vel fupra ipfum^vel infra,nihil enim refrrt, 
dummodointerfecantescirculi invicem a^uencur. Ulci-^ 
mo connexis redi iinea incerfedionum pundis B & K>^ 
probabitur , uc jam fadum efl, connexam B K perpendi* 
calaricer infiflere redas m n^ fecundum propoficionis in* 
centum. 
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COKSECTARIUM. 

Jam fadle efi nobis cnm Gdlilao geametrici demonfirare 
ifes folimreperirimagnitudinMm ffecies , nemfe Ungitu^ 
dinemy lafitudinem & frofifsnditatem ^ five altitudinem ^ 
hoc tfi i tertia dimenfione ad quartam tranfitum non 
dari. 

Demonst&atio» 

Kedafola 3 non ver6curva(utadre£beIinea^defiQi- 
tioDem annotayimus ) pundorum diftantias determinat ; 
cum quia reda eft omnium breviffima ^ tum quiaunica , 
& fola determinata eft ^ cum alia: fint infinitas , iha^qua- 
les , & longiores : deterniinatio ver6 ex eo fieri debeac 
quod eft uiium , atque certum. Sic ergo redam lineam 
nabemuspro determinatrice longitudinisincer duoster- 
minos. 

Jam fi reda: cuipiam lineas ^ pro longitudine pofitac , 
parallelam redlam ducamus , 8e ex pundo in reda linea > 
quas longitudinem dcfienat, afiumpto^ interjedaeinter 
didas lineas fiiperficiei latitudinem metiri velimus , du- 
cenda erit reda linea , qux ad pofium pro longitudine 
lineam perpendiculariter infiftat , ha^ enim brefifiima 
eft) & unicaex infinitis majoribus ,& inter fe inasquali- 
bus^quas ad alia , atque aliaoppofitas linex punda duci 
poiTunt. Hadenus ieicur habemus quod prima dimen^ 
fio y five longitudo determinetur redd line^ : Secunda 
ver6 , hoc eft latitudo , ali^ , non (blikm redi , veriim 
etiam perpendicularicer infiftente alteri , longitudinem 
detdrminanti. 

Quod fiab eodem fixo termino, fiibjediplani^inter* 
duasiam duftas lineas cootenti diftanpa ab alio quodam 
parauelo plano , in Tublimi pofito capienda fit , ex illo 
lublimi pkno ducendaeric utiquereda lioeaabfiibje* 
dwa planum perpendicularis , ciim ipTa fic brevifiima om« 
nium, quotquotexeodemfiiblimisplani pundo ad fiib* 
jedumDUnum ducipofllmt. 

Quoa il ergo pundum aliquodftataascaput^ac cer^ 
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minum dimenfionum , ex eoque ducas rcAam lineam , 
prima? dimenfionis ^ hoc eil longicudinis determinatri*- 
cem ) necefTari^ altera linealatitudinemdefiniturajpri^ 
mx ilii perpendicuiariter ^ five ad anguios redos infiitet } 
&illa denotatrix alcitudinis^ feu tertiac dimenfionis , ex 
eodem progrefla pundo duabus reliqois etiamperpen* 
dicularicer ^ five ad aneulos redos infiftet. Atque ita a 
tribus redis perpendicularibus ^ tamquamdtribus lineis, 
unis , & certis ^ & brevifiimis determinatas habemus tres 
dimenfiones , nimirum longitudinem ^ latitudinera y &: 
profundicacem. 

£c quia perfpicuumeft quod in eodem affignato pundo 
non pofilc aiia reda concurrere i tribus jam dudis diw 
verfa ( pofiunt enim ab oppofitis partibus alias rci^a: hts 
advenire , fed ciim reSti concurrere deberent , ide6 pri« 
niarum tantitm produdiones forent ) qua^ ipfis perpendi- 
culariter infiftat 5 cumque dimenfiones a folis re£lis lineis^ 
iCibi invicem perpendicularibus , determinari debeant^ ex 
eo /equitur dimenfiones , five magnicudinum (pecies ^ 
aua^ fu: appellantur , tribus plures non efle ^ ut erat ofteoc! 
aendum. 

CoROLLARIUm II. 

Sequitur adhuc exhujuspropofitionisdemonftracio* 
tae redam AB > in primis tribus figuris , a^quibifecari 4 
reda C D , nam oftenfum eft re6bim C D perpendicu^ 
lum e^e per medium fiibjedas AB tranfiens. 

CoKOtLARIUM II I. 

Conftat etiam ex hujus propoficionis demonftratione 
tnguium C B D in prima & ultima figuris , 8c arcum 
C A D a^quibifecari in A , per re6lam A B. 

Nam probatiim cft redam AC acquari rcSkx AD. 
Atque cum^qualeshaEredKa^fubtendantejufHem circuli 
arcus A C , A D . Igicur diiti arcus A C , A D ab azquaii- 
bus redisfubtenfi^ inter fe propterea asquales funt ( ex 
ffobatis d^ definHionem circuli) . Et confequenter adgulus 
ABC ae:quabitur angulo ABD. Quapropter angulus 
C B D & arcus C A D bifariam divifus eft (ecund^m 
^ropoficionis incentum^ 

Atqne 



jitfMe ix bis dmhns cwoUariis geturdlis mtboiits eheititr 
ddtdmreiUmlineam j velan^mnreililitUMm^ velcircuU 
ddttm drcnm teqn^ijecandi, 

Pa&s I. 

Vt /I re^ AB. ( vide tres frimds fytras) «quibife. 
canda proponatur. Defcriptis ab illius extremicatibus A 
& B quibuilibec circulis zqualibus , dummodo ie inter» 
fecent , CDnDexifque recU linea interfedionum pundis ^ 
haec connedens reda propoiuam A B ieq^ibiiecabit , uc 
patecexprobatur» 

Pars IS. 

Vel fi ( f # infrimd & nUimdfiytris J detur an^ii»- 
C B t> aequibifecandus. Cencro P, ad quamlibet diftan- 
idam B C fiac arcu» C AD ,ieeaos altenua latus BD ,• 
jfi opus ell produdum ,,dud&que C D demitcatur i ver. 
&ce B, in dudam C D , perpendiculum ( ex proxim^. 
aradic^ metho^o ) i^caof de/cripcum arcum in A r ^ 
erit 1^"^^ C B D birariai^dif ifiis*p.er re^m B A , ut 
er hoc tertio corollario.. 



P A«$ Uli 

yf^Q{ineifdhnfyiips)!ixxm areus ^ AD bi&'r!am' 
^Tidendus. Dufti CD Tedk linet^jequibifedd^ueptt' 
perpendiculum BA , datum areuin attingens io A^ Pro. 
oabitur , ut jam fadum eft. , ad definitionem perpendicu^ 
larisomnes redas,ab excremisreAx CD^adaliquodperi. 
pendicnli in ejuamedio ere^i punAum proten£is in^i 
yicem «quales tSe. I^cur re&at A C , A D, & cooie- 
«uencer ab eis fiibcenuarctii AC, AI>iiiMriea»uan.* 
«ir , uc en» ofteodeado». 

* 

Afpbndix; 

1» inventienepnnSiin reHk Unea med^ , ^ex cimU mttm- 
, m metbcdks eUeiinr t^m Untdmdtif4 Pefid '^fHdienv 
^dfjudUietddtnmfmlimdff^mdi*' 



^ ^ 
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DETBK.VIMATIO CA^aUM.' 

Dacum pun^um vel extra <lac« Unex pofidonem es^ 
ftec ,Tcl in ipfios veftigio ficum eric , vel cerc^ iBipfamec 
reperiecur, £c cunc vel eric unum excremorum dacat )i^^ 
iDca:, velincerucrumque jacebicexcremum. 

ConsTb^uctiOi et PEMONST&A.T19 

IM l"" CASUU 

Si dacom punAum jFueric unnm excremorum dac^ reJ 
tkx XxrxtBL , cunc i daco iilo punfto canquam cencro , & 
incervaHo dacas redx fiac ^irculus ^a cujus cencro , iioc efi: 
4 daco punAo ad peripheriam ducatur q^jtlibecreda , 0c 
eric abiolucumnegociumjnamcuncilla^ &quascumqtte 
.alia fic duda dac^ redat a^quabicur ^ & qua^fboni (atis^ 
^faciec^ ficucevidens eft ex definicione circuli. 



SfcuNpus Casus. 



X A 



. 5am decur re Aa. A,B r^lc piui&um O y 
^o Kcum , uc in prima figiira , vel inc 

ifcens excremum ^ uc ^n fecunda f^gura. 

• *. . .. 

.^ QuJESITUMf- 

! K • 

; .Oporcetad fHia^m O ffc^Um lineiu 
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CoNS^t&UCTIO. 

Dftdt AB ihdefiaitb produdi «quibHeceturfegmen. 
tnnt B O in pundo C ,. i quo ut centro/adio Ter6 AC 
de&riblturcirculus,,fecans ABprpdu^min pun^oD. 

Factum I. 
£tico redbun O D sequari data; A B*. 

Demomstilatio; 



AC,CD invicem squancQrezdefinitionedr^ 
culi , necnon per fabricam xe&x O C , C B $ £'rgo ab* 
atqualibus A C ,' CB demptis aeqpalibus O C , CB ,re- 
mux A B, O D inprima figura asquantur interfe^ver 
xqualibus A C , C D adjedis aequalibus O C , CB to- 
talesr A B , OD infecUnda figura acquales erunt intes^ 
fe. Quod erat oftendendiam. 

Foftretn6 detur re^ A £ extra cujus veftigium alfil 
gnecur pundum O uc in duabus afcriptis figuris. 7un-- 
gantur pund:a A & O reM Hnei A O indefinit^ produ- 
€ti in qua menfuretur A B a^qualis datas A £ , & Teliqua;; 
fymt ut priiis ,,eritque O D acqualis A B five AE.^ 

CONIBCTAIIITIM. 

'flinc modus habetuf ex datis duaius reBis inaqUalihus X 
majore lineam nunori /equalem abfeindendi. - 

Si propoGtx red* io> 
idein pun&um coinci- 
danc i tunc a pundo' 
coincidentix tanquami* 
® oentro , & datae minoris 
reda^ intervallo 




ptus circultts ex majdre 
linea radium abfcindet 
iacat minoii^MdaE a»qiialem ). Ht evidens eft ex oatura^ 




IpS SpeCIMINIIM lilATlIlMATiCO&aH 

CiLSUS IL 

Si verd» propofitar liaea: inter fe diftent , timcadi ufiinri 
date mijoris imex fiaem reda qa^dam linea dat« minori 
^qualis, jum prxcedencem doftrioam , apponatur , 6e 
ab accepto majoris line^ fiae , caaquani centro ^ radio 
Ter6 appofitamlioeam^ ideft datam mmorem ^quante 
dercripcus circulus , ex majore linearadium abfcindec^ 
ut prios , appofitx line^ , (i\re dat^ minori ^qualem ^ uc 
erac Biciendum* 

COVSECTAHIUM If. 

EH idiemmthoio ^ reBam nemfeUmam ddt£feB££qnd2 
Um aiqwMibetfMBim dpponendi^frdxis endtaefipet 
qnam exifiente foMiiUinfcriptioneddtdqnaamqnereBd 
linedinidto circnh infcribitnn 

CONSTKUCTIO , BT OI MONS T R ATI O; 

Ab accepto quolibet in dati circuli peripheria pundo 
canquam centro , intervallo Ter6 datam re^lam ^quante 
defcriptus circulusdaticirculiperipheriam attinget, aut 
fecabic inaliquo pun&o: ( nam fi neutrum faciat, ma«^ 
difeftum eft datam re<9:am in dato circulo inferibi non 
pofle. ) Jam fiabaccepto pundo ad contadkus vei fedio«-' 
nis terminum reda ducatur^ ip(aeric infcripta quam qu^« 
rimus j nam utrimque circuli continget ambitum , &dat( 
red^ qqualis erit per conftrudtonem. 

CONSECTAIIIUM II L 

jiijlgndtnm in idta ^eBd lima pnnRnm^ dato angnlo reSU, 
Uneo ^qeuUcm angnkm reffilinenm ponere. 

Datum. 

Decur reda AB & in ea 

JmndumC Detur etiam angu- 
us redilineus D H £. 

Q^UiESlTUM. 

Oportec ad dacarti reAam 
A B > & ad dacum in ea pundum 
C aoguiara poocce , qui dacd 
angulo rediJineo DHE fic 
xqualis* 
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CONSTR.UCTIO. 

Gentro H, intervallo quocutnque H t^ in alterutro la« 
tere D H accepto fiat arcus I K , (ecans alterum lacus 
H £ iu pundo K. Deinde i dato piinAo C canquam 
centro } ipacio verA C N ^quali red^ H K, vel H 1 def- 
cribacurindefinitus arcus N R. Tum ducatur (ubtendens 
IK» cui^quaiis N K infcribacur in arcu N K. Tum du- 
caturCR. 

Factum. 
Dico angulum R C N ^quari dato angulo D H E. 

Demonstilatio. 

Centris H, C ^ & fpatiis sequalibus H I ^ C N defcri- 
pti lunt ^qualium circuloram arcus I K & N R » & fk«> 
d:us eft arcus R N arcui I K ^quaiiS) eo quod fubtenf^ 
I K j R N ^quantur inter fe ( ex conftradione & circuU 
definicione)) Ergo fadus angulus R C N ^quatur angulo 
<lato D H £ 9 uc volebac propoficio. 

CONSECTAMUM IV. 

'Mxtriims datis reEhs lineis, qme tnims datis aqualesfint ^, 

trianydmn con^ruere. 

Detekminatio dati. 

Oporcec aucem duas quocumque modo fumpcas re- 
liqai majores efle , ex annocacis ad definicionem red^ 
linex. 

CONSTRUCTIO , ET DeM O NST & AT I O. 

Pofica per antecedencem dodrinam qulpiam redi li. 
nei , uni ^ datis redis iineis xquali , ab ambobus caiis 
pofic^ excremis , canquam cencris fianc duo circuli , quo- 
rum radii dacis duaous reliquis redis linds figillacim 
iequencur (acque lii duo circuii ie mucuofecabuncpro- 
pcer appoficam dati decerminacionen^li Jam fi i defcri- 
pcorum circuloram cencris , five i poficac line^ excremis, 
ad pun Acun ubi circuii fi: incerfecanc duo radii ducan- 
tur»ezfurget criangulum ^ fub his radiis , & fub pofica 

O iij 
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linea^hoc eft per fitbricam^ & circuli defmicioneni ^ fiib 
tribus lateribus , dacis tribus redis lineis figiliatim xq^ua-: 
libus comprehendim^uc erat faciendum« 

CoROI.LAlirUM IV^ 

Ampliiis manifeftum eft ex hujus elemencaris propofiL 
tionis demonftracione femidiamecrum AB (inprimafi- 
^ra) jcqutbifecare reftam C D, arcum* C AD fubcen- 
dentem , vel in di6R arcus circulo infcr ipcam , eique per- 
pendicularicer infiftere. Hoc enim jam probacum efl^ 
quamvis alicer enunciacum^. 

Foiqy rNVENTlONISr. 

Quoniam vero pacec idem demonftrari ppfie de qua-- 
cumquealiafubcendence^velinfcripcarper cencrum cir^ 
culi*noncranfeunte>videlicet illam asquibifecari i talis 
circuli radio , vel a diametro ( fi radius ufque ad periphe^ 
nam producatur ) in illa perpendiculariter infiftente. 

Hinc formatur,6cconfirmatur fequens propofitio; 

Si diameter circuli ferpendiculdriterfecet aliquam re^am? 
in ipfo circulo infcriptam ^.vel ipfus circuli arcumfubten^ 
dentem , iBam aquibifecabit ^^ ^ ^quibiffcct eidcMt 
perpendiculdriter injifiet. 

Datum; 

Li ulnma figura dlameter A H vel femidiameter Aff 
Cnihilenim intereft ) perpendicularicer fecec aliquam rc«: 
dam C D , ar cum C A D fubceadencem. 

C^^^sttum; 
DicoKdam-CD bifariam fecariafemidiametraABs 

€b'NSTRUCTIO; 

Centro B ad extrema fubcendencis C & D agjancur^^ 
ttc prius,reAac &C, B D.. 



EMONSTR ATIOi. 



Puniftum Bvreperirur io ficu perpiendicuii , per me^* 
4iiam fub)e£tx C I> tcanfettntis , & plura perpendicula 
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4ib eodem punfto ad eandem lineam duci nequeunt, 
( «f o^enfim efi ad definitienem perpendiculi }. Ideo reda 
A B ad redam C D perpencticularis ( ex hypothefi) per 
medium fiibjeda: C D cranfibit; Igitut illam arquibife^* 
cabit» 

a^ 9 Quoniam re6U C D asquibifecari ponitur a reda 
B A 9 ide^ punftum O ubi nominata C D attingitur i 
tadio AB^in medio cjufdem reda^ CDconfiftit ^ fed 
pundum B etiam tn medio redac C D reperitur : tota 
ergo B A in medio fnbjedas C D pofita efi: , 8c confe- 
ouenter ipfi perpendiculariter infiftit, ex probatis ad de^ 
nnicioaem perpendicttlL 

CON^SECTAHIUM L 

Ziin dmlo dme feBknonper centrum extenfiofefi mntuo 

[tcent^ fifi inaqnibifecahunt. 

DBMb-NSTHATIO. 



i enim Te acquibifecarent fequeretur aftam i talis cir* 
culi centro ad earum interfedionis pundum lineam utri- 
que earum medietati perpendiculariter infiftere. Unde 
concluderetur partialem anguium fiio totali anguio co- 
a^quari^quodeftimpoffibile.Quym ergo fecantes fe in 
circulo iineac non per centrum ezcen& a:quibi(ecari fe 
invicem nequeant ob aliatas rationes , fiipereft ut (e fe in- 
a:quibifecent fecundum propofitionis incentum. 

C0NS£CTAILIUM IL 

iiin circuloperpendicularis qu/edam reEia reSlam aliam^cir* 
culi arcum fuhtendentem /equibifecet , in illa aquibife- 
cante circuli centrum pofiium efi. 

DEMONSTI.ATIO. 

Quocumque loco circuli centrum exiftat definitio cir- 
culinosadmonetdudas abejus centro ad alicujus fub- 
tendentis extrema , hoc eft ad ambitum circuli, redas li- 
neas inter fe asquales fore. Igitur circuli centrum quo- 
cumque loco fitum inaliquo perpendiculo per alicujus 
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fubtendentis medium tran/eunte femper exiftit. Atqvi 
unicum perpendiculumpercujuflibet fubtendentis me- 
dium cranfiens , five fubcendencem aequibifecans duci 
poceft) ucad perpendiculi definicionem demonftratuni 
eft ; in duda igicur reda linea quamlibec fubcendencemt 
acquibifecance circuli ceucrum poiitum eft ^ut erat oftm^ 
dendum. 

CONSECTARIUM I 



^e^w hinc deducitur methodus circuU centrum 

inveniendi^ 

Co N S^T R U CT 1 Oy £ T D £ MOlf S T&^A TI O. 

Aflumpco enim propofiti circuU quolibet arcu^ dua^ 
A^ue ipjGius fubtensd , xquibifececur ilja fubtenfa per 
aliquam perpendicularem ^ e6 ufqueprodudam y donec: 
ucrimquecircuiicontingatambicum. Jam inillaazquibi- 
fecatite circuli centrom pofitum e^ neceflari^ demon* 
ibatur exantecedencibus % nec alibi quam in ejus medio« 
ficum eile oftendicur ex definicione circuli i a^quibifedaii 
icaqueillaperpendicuIarihabeturiQcentum, nam ar^qui-- 
bifedionis pundum centrum eft quod quasricur, 

Veiaflumpco adfaiacalioquovis arcu^4u&aqueipikis^ 
fubceosi ) arquibifecetur illa ^ ut iupri>;,per aliquam per-^ 
pendicularem ^ia qua circuli centrum po£itufh e^ umi^ 
uter oftendecun Duae igitur perpenaiculares^ in circuitx 
centro ilbi invicemoccurrunt^.&ci^min unico pun^la^ 
tinearum fiat occurfiis. Igiturpcu»6him interfe&ionisiU 
larumeiit neceftaridquaeiucum ckculi centrum. . 

AppBNDI^X; 

£x ulcitna bujiis demooftratioms paree imoif^ftjt< 

fit feqaens^ propoficio. 

S* in tircuto acctptmm fkmi pmnihtm alifmd i f «• sd' 
ftripheriam cadant flurts quam diue reB^e lineaa^MOr^ 
Us , aeeeptmfntbancentnm efi iffm circnli. 



' 
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Datum. 

» - 

.Ab alTampco pundo O io pro- 
^ pofito circalo cadanc adperiphe- 
^v riam plures quim dua; reaae a;qua- 
i\- k£<>A,OB,aC. 

■•••:•••• 13 

': I Qu^SLTUM. 



punftum O centrum efle 
^**""*-^-^ = propoild dreuli. 

CoNSTRUCTlOr 

Ducantur xeOx A B , & B C , in quas demittancur 
perpendicula Og icO £ produ^ dque^d H , icf. 

• m 

DZMTONSTILATta 

Perpcndicula H g & /E per fubtenfarum A B , BC 
media ttanfeunt , ob pofitam fupraftantium linearunv 
O A , O B I nec non OB>.OCasqualitatem : & in pundo* 
O fe interfecant , propter conftrudionem j £rgo in in^ 
cerfeftionis punfto O propofTti circuli centrum pofitum 
eft^ex probatis , id eftpundum O propofiticircuii cen- 
trumeft. Quoderac oftendendum; 

Atque hinc MethodMS hatetur ftr data tria fnnBa 
fun in diredum fopta circulum ducendi^ 

^/ £t Bato circuli areu ifjumcirculum defcribendi , cujus 
arcus efi. 

Ut fi datis in prascedenti figura tribus pundis A, B^C ^ 
non in diredum pofitis j verdatoarcu A B C, circulum^ 
defcribere oporteat , per data tria punda A , B^ C , tran« 
feuntem , vel in eujus circumferentia datus arcus re- 
periatur. Sumptis in arcu A B C tribus puodisiA , B^ C^. 
ducantur reda^ , A B , 8c B C > ac reliqua fiant ut priiis ^, 
& habebitur intentum. .^^ . 



/ 
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CoMSBCTAlLtUM. 

CircMks drailMm in fkrihu , fiuim dMtha ftmffis 

nnfioit. 

Sampco enimciqafvis iaccrlecaatiam fe inTicem cir<- 
cuiorum ccDcro } <ludiA|ue ab illo ad cria ( (i coc , Tel plu- 
laei^dicancur ) incerfedionum pun^ re^lineis,{e. 
querecurinvencnm unius circulicencrum, eciam alceriut 
circuli cencnim efle » ouoniam ab iilo punfto plures qdUn 
dux redae xquales ad ejus penpheriam, fiTcadincerfe- 
dionum punda caderenc , & fic ambo circuli omni ex 
parce con^ruences^ (e (e propcereanon fecarenc , concn 
oypochemn. 

Quoniam ver6 zk^^ i£quilaceri ^ vel Ifofcelis latem 
io vicem asqualia funt (ex e^mm definithne ) fi igicur i ver* 
ticibus ulium ^^oram tanquam centris^fpacio ver6 unttts 
arqualiumlaterumdefcribacurcircultts^ neceflari6 craa». 
£bit per extremum akerius aequalis Iateris« Uode bafis, 
fiet fubcenfaalicujusarcus,in deicripcl circuli peripheri^ 
exiftends: demiuumver6 i vercice ad baiim perpendu 
culum 9 & ad circumferenciam deTcripci circuli prodii. 
Aum ^ eric feaiidiamecer difti circuli« tJnde calis oricur 
propoficio. 

In trianffda ^qnilaten » vel Ififeele fer^dicntm , Mt 
dngnle dnoins aqnaUini Uterihns eamfrehenfi , in tafin 
demiffnm ^ iUam^ ^ diEimn angnkm aqnibificat y (^ cantra. 

Hoc enim idemeft^ quod prius oftenfiimfuic^ licec 
alicerenunciecur. 

£x hoc eciam coroUario quarco ifonfirmacur fequens 
propoflcio. 

Triangnla reSanpfU ^ fnomm fingnU lateta /kffslif 
UteriiusaqnaMtnr^afmangnlafimt^ O^^f^dUa. 
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j. Proponantur 

criangttla redan* 
ttla ABC» £c 

fi * quoriim 
^, fingulalacerafki. 

.^.-'^ gulu lateribus»> 

^ualiafintjvide' 

.licetaCJpfi/fr 
Ac ipfi £g > it^ A B ipii £^ 

QUifiSI^TttlA 

Pcnieaftraadttm i^ cflr A^ A B C , &£/g mwtik 
aequiangula efle , vidcliccc I"" x H ^'» 4. & ; i!'»»» j; 
n ^'o 6. Redoi ancem £.^<» a & 5 inter fe «quaie» 
eSt^ manifeftum eft ex.iUoittmde£uiitioBe, 

Centris C & g ^ radiis vero C A , a^ gE fisjot ar^ 
esr A P» £ O y fecantes lacesa C B ,.g/, produa» in P,. 
&in 0,.dttcancurqueAibten/ae AP^EO.- 

DlltlOMST]b.ATIO, 

Latus A C , fiveP C noaicQr aeauale lacerr Eg, Srt 
Ojg , & pars B C ,para /g. Ergo reliquum ft P asquatur 
xeuquo O/ Sed jj»*» A B ponicur eriam «quale 3}° Ef, 
Igicur re6^ AP , & £ O^ conncaences x** A B ^B P ,. 
acque £/, /O, fiogirila £ucigulis «qualia,Jncer fe pro- 
ptcreii «qaalesftmr. 

' Qudmam ver6 e^em eotMcxa; A P, £ O cfrculorum, 
tprepter poficam radf oium C A ,.& gE ssqualicatem ) 
aeqitialium j Ide^ ai^cus AP, &E Oa:quaIes funt. firgo 
a&hts arcnbus indilurari angulf y dc 6 invieem aequan^ 
ter. Idem , tk, pcr eandem conftruftionem oftendetnr 
dt P^ jfitct »eos videficcc mcer fc aequari yUt patcc. 
Ergo cnm /> 5* 8c z eriam «qualcs fint, ur potc re&V 
propoiica AL* A B C & £/g xqaiangnla funt. 

P ijj 
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DEMONSTR.ATXO SECUND^ PAKTIS. 

Si propofica £j^ A B C & Efg inter (e «quaUa 
noniunc ', procui dubi6 fuper uno alceniaiiis a's puci 
pofterioris E/g latere fg confticui poceric aliud A^'^ 
priori A B C asquale , xquilacerum , & a:quiangulum; 
quod idetn fpacium non claudec qudm a'*"» £/g , bali 
fg iuperimpoficum ^ quoniam propofica a'* inxqualia 
dicuntur. Quod eft impoffibiie , nam quum d pundo f 
ad bafim/g unicum x^*^*" duci poffic , ide6 defctibendi 
^ii ^iam^^aod^qualeefledebec x^° A B,ideftx'« 
E/, idem omnin6 oric cum ipfo j}9 Ef. Qiure & 
reliquum ejus lacus Idem cum latere £ g, ob nacuram 
reda; linex. Ergo propoficaA^a, e^quodincerieaequii 
lacerafunc , & aequiaBgttla, uc oftenfiim eft > etiam aeqm» 
lia fiert necefle eft. , ' 

CONSECTARIUM 1« 

Hinc fnjuitur Ifofcelium trianffdorum dnffiUs , ai 

bafim exifienteSt interfe a/^uari, 

DAITUilf. 



JPjroponacur ^^ IfbTceles $ etL 

N. Qu^iESITUM. 

_\i Dicb^ios bde^iidziihzCmci 
^ exiftences incerfe sequaril 

CONSTRUCTIO. 

Apundo ij iabailmi^demitucur i}^^ h f. 

D£MOKSTllATIO. 

iEquilaterifmus efl inter orca per fabricam duo a'^ 
teftangttla bdf , & ^ r^ ( nam lacus td a:quatur laceii 
h c^ propcer poficuiD inhisjacenbttsl&icelilmum » &iai^ 
jtus ap lateri cf propterfa&a» in bajG ic i j}^ ^^acqui* 
bifedionem ad jiun&um/ ^ (iCUC.often(ufn eft in nac ele- 
jnentari propoucione Jacus aucem bf commune eftjErgo 
a:quiangula lunc incer ie per ancb probaca , tc confequenr 
ter correfpondences anguli idf^Uicd a:quales fttttt* 
Quod erac demonftranaum» 
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CONSECTAILIUM IL 

Stinc iiUmfequitwr TridnguU qnacumque interfi jequi» 
latera ^ o* interfe itquiangul^ ejfe^ t^ aqualia. 

DfiMONSf HATIO/ 

Nam ez probacis ad definidoiiem perpendicuii de* 
monftrabicur unumquodque pcopofirorum A^^'^ , 'de« 
tniflis ineorum bafes x^^^ i dividi in duo A^^ redanguia 
incer (e zquilacera ^ acque ex mox probacis a:quiangula, 
Scaequaiia. SedJborum parcialium A'^^°^iidemomnin6 
iunc anguli quiim propoficof um ^ uc manifeftum eft. 
Propoma ergo A^^ incer re^quiangulanmc,&a:qualia, 
m erac oftendendum^ 

COHOLLAILXUM V. 

^Apparet etiam ex hujus elementaris fropcfitionis eonfiruf^ 
Biane, triangula A B C, d" A D B /iVi i^figura exi^et^ 
Ma efpf aquiiaterai reliqM verd in cateris prater ulti^ 
Mam figuris ^ ^ iifiem netata titeris , efie ifofcelia, 

Nam quoniam circuli primac figurje incer (e asquan^ 
tur, ex hypocbefi i ide6 tres redx A B, A C, C B , ab 
ipfbrum cencris ad peripherias excenfie asquales fimc. 
Ergo A*^"^ ABC eft gquilacerumj Idem quoquedice* 
turdeAioADB. 

In X* ^er6 9 & 3^ figuris oftenfiim eft reftas A C , .& 
JB C incer ie xquati ^ nec non redas A D , B p incer fe^ 
( per circuli definitionem. ) Quare cum ex hypochefiquac- 
libetharumredarumminorficdacabafiAB) ucini^ fi« 
gura , vel esldem bafi AB majorexiftac» uc in^* figuraj 
Ide& A^' ABC> & ABDIiofcelia fimc. 

COKSECTAHIUM. 

Acque hinc deducitur Methodus generalis Triangulum 
jEquilaterum veiJfofceles defcrihndi. Cujus praxis ex fo- 
la figurarum infpe&ione fic manifefta. 

Alio etiam modo friahguluh Ifofceles defcrthi potefi. 

If c confticucoiuper daca qnavis reda linea a^"* arquila. 
terO|&ab uno ex ejus l^^^ dudd» & in infinicum pro. 
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dn&Si perpendiculari^ejus bdtfim asquibifecAnte ^ (i 
jusperpendicularis^quapundatamfupra, quim iniat 
vercicemfiunpu ab extremis bafeos redst linex ducan-r 
tur , generabuntur hac rauone A^^ irofcelia varii generis^ 
uc ex annocacis ad defiaicionem pcrpendicularis> appa^» 
rcc. 

Si verifulenum d^^ /mfra Jahim fmmtiSet reSdm 
eanfimere libeat. 

Defcripto ab una datx re^ excremitace circulo^fic 
incervaito dacam lineam {uperance^ ^doque ab alcer» 
dacac xtQcx excremicate circulo,priorem fecantc incervalf^ 
lo ver6 dacd iine^ minore, fi a didis exrcmis ad incer(c« 
ftionis pundum ducancur duac redas , oriecur hac racio-v 
ne fcalenum a^"^ > ut manifeiVam fit ex definicione ccr^ 
cuH. 

Exnatuia x'^ ^ & expltcata methodo t^ redSKoconi^ 
dato angulo re^ilineo arqualem ad quodvis pondomt 
apponcndi >aitis efficicur fic confirauturpropoficia» 

Jn mnAm trianffdir^ qmiim d» Utera y figiUatim fkm^ 
fts ) itamaHafnnt^ i^afesba^saqmantmryqmaniaMn^ 
gmliy ai his lateribmr Jtgiilartm jt^ahbms camfrehemfi^ 
interfe funt aqmalei : qmando verhtaiefongmti imeqma* 
les ejeiflmni ^bafes etiamin/eqmales fimt^ 3'Utafmrfmi^ 
dem M y qma^ mahrem amgmtmm fmfiimft , mkm Vifiy 
qnsm mkt0ri amffU fmbten&ar^ 









COKSTRttCrxo BT DlMOfNSXRATia m I^ CAStiV 

Sipropofiti A»* libfcdia fint >«iiri% 8c iS fig"*^ 
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joflill eric diffi^iilf9Ctf., Fa^ naiQque ob tts&dorum, 
4eqittUbiiS latentHis coinprelieiilbnun , vercicibus , qtufi 
ceatris , 6c lacerum «qualium intervallo , circulis , arciu 
incer eorum lacera comprebenfi cquales erunc , propter 
poficam cum laterum, tum angulorum ab bis compre- 
AenrorumiBquaiGtatem. tTndeboram arcuum zquaunm 
iubcenfaB , qaa; didorum a*»»» bafes font ^ tnter Ce 
4equantar / rx frtbatit di defnithnem drcttU ) • 

COMSTILttCTIO ^ BT DBMONSTILATIO IN t\ CASU.* 

Tam (i in propofitis ^^^* uoum ex kteribus altero mt« 
jtts fit^ ut m ^, 6c 4^ figuris. Abaltenpartemajorum 
kterum^Sc ad ioCx majora ktera, io pun^is a^quaiium 
angttlomm^adiaiskteribas compreiienrorum) nantan* 
euli nominatis angulis ^quales. Jam uterque audus angu- 
Ius^quali3crit| ram uterque fit duplus angulorum ex 
hypothefi atcjualium. Si igitufabhorCimxqualium angu. 
k>rum rerticibus quafi centris ^ interrallo ver6 minorum 
kteram^ex hypotnefi «qualium^arcus inter ipforam late* 
ra interceptos defcribas, eranthiarcnsasquales inter fe. 
Quamobrem & horam arcuum rubten& in vicem asqua*- 
buntur. Sed has fiibtenfas arquibifecat majus propouto- 
ram A^oruin latuj ^ propter poficam Ootum ex utraque 

talis lateris parte exiftendum acqualitatem ^eritergo ta* 
k ktns ad ipks fiibtenfasperpendicuIare.Q^oniamau- 
wm fisbtenur inter fe xquanrar , ut probatum eft , 8c 
ab ipfaram extremitatibus , ad x""^ ) i^ earum m6dio 
ere^dm , dudseredx lineac, hoc eft ^ delcriptorum ar- 
cuumradii inter fe xqoaies funt. Tgirar perpendicuk ^ 
a pUBftis in quo radii tomciir^uttt^ in fiibcenias demiiTa 
inter k a^uantur* Sed ilk perpendicuk partes funt ma« 
j.orQm kteram, per hypothefim atqualium ^abktisergo 
ab hjs ^ namiQatis partwus aequalibus refidua majorum 
^qualium kterum invicem afiquabuntur. Ataui refidua: 
illas linex a^quales perpendicula^habent asqualia , medie- 
tates nempe diftarum fiibteofarum. Erzo reCtx lineas, ab 
«xtremis talium x^V^l^^d tatrema refiduaramex majo- 



N 
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li lacere linearum ) excenfx^ qux didorum A^otnmj^j^ 

fcs funt p incer fe asquancur. Quod erae prima loco^ 
oftendenduok 

IL Pars. 

In duabus ultimis figuns fi aagulus la f- .major fit eo> 
aogulo ,quiilaceribusfigillacim zquaiibus in^* figmu. 
comprehenditur > quoniam^fubten^ f figurx maipr eft. 
fiibtensil 4* , propter poficam didorum angulorum in> 
xqualitatem, & reft^ , ab haram fiibtenfarum extremis 
ad x'^ jr ineariun media pofita ^ dud^x «qnales fimc ex 
Kypothefi j. ide6 jj"."» ,. quod d concurfii duarum re^. 
cum fiipra majorem fiibcenfam exifteaciumin iilam ma^ 
jorem demittitur » ut in j,* figuraaccidit, minuseft x'",. 
quod i concurfii duorum ramorum fiipra minoripm fiib^ 
tenfam exiftentium inillam minorem cadic , uc in 4^ fi- 

furat &quiaina:qualia illa i}^ partes fiint majorum iii> 
i<ais A^" lacerum ^^^er hypochefim xqtialium j ablaco. 
ergominori x^*» i majorelaccre in 5» fig. refidua lincai 
majpreric ei, qua: poft ablatumab sequali Iateremajtt& 
jLium uj ^a fjg^ fiipereft.. 

Ulcimd quoniam. refidua finea quihtas figurs major 
eft refidui linei qwartf , & x'"" feu fiibtenfk medie-- 
tas inyf figura majus eft X^^jboceftfiibtenf^medietai. 
te, in 4> j Igitur in f fig, reAa linea majorem refiduam- 
cummaiore xl" conne«ens ,.& qu« propofiti in 5* fig^ 
A'» bafiteft,.maj.orerit.redaIinea-minorem quart^ fig^ 
i;efiduam lineam cum iriinQre x'° ne^ence , hoc eft bate. 
A'' in^a fig. propofici. Quod eracL t° iocQ probaijdura^ 

A. 

Quoniam itti*jpartehujui probatum eft^ A^« , quibus- 
duo Tacera figillatim fiimpta, 9l anguli , ab his kceribu* 
«omprehienfi , invicem «quantur-, bafes habere ^qualcsj 
^itur hujufinodii a'* ioter fe ijqijilatera fiifit j ergo ctiam'. 
^quaka:, & ^uiangula. per ^ntif probata. 

Coa.oti,AiCiUM VII.. 
£3t x'' nacura maDifeftiiiii eft {^vidc ^V^ fy^ram fn^ 

^ojttioais 



LiBBn I. Caput V* lai 

f^fitionis^ elementaris } pun<a:um O , in quo perpendicu- 
hxm BO fubcenfam CD concingic ^ intra circulum BDC 
cadere , quoniam perpendiculum brevius eft utrolibet 
radiorum didam fubcenfam concludencium , 8c confe^ 
quencer ad peripberiam ufque non percingic , hoc efl , 
ejus excremum puniflum O y quod fubcenfx CD medium 
efficic y incra circuium cadic. Sed omnes rcQtx line^ , i 
cencro circuli ad quasiibec di£kx fubcendencis punda, 
ulcimis exceptis , produdas ucrolibec concludencium 
radiorum eciam breviores funr, quippe perpendiculo BO 
propiores ( ucprobacum eft ad circuli definitionem). Ip. 
ix igitur extremis fuis peripheriam non attingunt j SC 
idcb cun&a did:x fubtenfa: puncta ultimis exceptis , qua^ 
linearum , intra nominatos radios conclufarum ^ excrema 
funtjintra circulum cadunr. 

Atque hinc formatur , Sc eonfirmatur fequens pro- 
pofitio. 
Si quilibet arcus , vel dnef qu/evis fun&a in circuli ftri" 

fheria fumantur y reSia fumptum hunc anum fubtendenSy 

vel accepta h^ec funHa cenneiiens ^ intra circulum cadit. 

utprobatum efl. 

CONSECTARIUM L 

Eoiem artificio pohahis reFiam , diametri , five radii 
gxtremitatiferfendiculariter infifientem , totam extra cir-^ 
culum cadere y ^ iffum in unico fmfio^ contingere. 

Nam fi ex utraque perpendicularis radii parte rei3:as 
fineas , i circuli centro ^ in re6bim diametro perpendi- 
cularem demittas , tunc perpendicularis radius femper 
eric demifsi qualibec remociore linea brevior. Quare 
ci^Lm perpendicularisradiusexcremiracefua cireuliperi- 
nhemm accingat , omnes ab hoc X^^ rcxm>tx rea«, & 
ipfb propcerea x^^longiores^excra circuli peripheriam 
procenduncur s & confequencer omnes omnium reda- 
jFum linearum a cencro circuli in re&am diamecro per« 
pendicularem demiflanim fines , excepco perpendicularis 
diamecri cermino , (ive quod idem eft , omnia reStx lineas 
diamecro perpendicularicer infiftenci^ punda , prsetef 
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unicum , in circuli peripheria poflcum ^ vicielicet: ipfius 
perpendicularis diamecri , (Ive radii fmem , ezcra circuli 
periplieriam jaceanc necefTe eft» 

Enimvero fl re£):a linea , qua: circulam in uno pun* 
clo cangicjn alio adhucpundo cangere poflec^feque* 
recur ex modo probacis parcem illam concingentis , qua: 
incer iila duo punda podca forec , incra circulum cadere^ 
quare circulumf^careCyConcra hypothefim* 

Hincetiamfequitur circuli fddium, inreEtam circulum 
ipfum contingentem , & ad contaEhs punEbm ^ demijfum 
ij^fi contingenti ferpendiculariterinfifierem 

Nam ex ancecedente confedario fic manifeftum ,re- 
^am quamlibec circulum concingencem eum in unico 
pundo cangere , reliqua vero conringencis punda excra 
circuli peripheriam pofica efle , & quod fequicur, omnes 
redas i circuli cencro ad concingencem dudiles^ exce- 
pco perpendiculari radioexcra circuli peripheriam lon* 
giiiis abire , fiveipfas perpendiculari raaiolongior eseiTe» 
Quare circuli radius , concingenri , io ipfb concadus 
pundo occurrens breviflima eric linea omnium i circuli 
cencro ad concingencem dudilium 5 Ideoque concingea- 
d perpendicularicer infiftec, ucpacecexprobatis ad de« 
finicionemx^^ 

CONSECTAILIUM IL 

Si circulum quapiam reBa contingat ^ & i contaQu in 
hanc contingenten^ X^**"* excitetur adpartes circuli , in 
excitato ferpendiculo circuli centrum fofitum efi. 

Demonstratio. 

Certum efl ex proximb demonflracis , adam i circuK 
cencro ad pundum concadus redam iineam ipfl concin- 
genti perpendicularicer infiflere. Acqui ad nundum con^ 
tadusunicum i'"°> excicari pocefl: ( ut in libro definitio^ 
num conclufum efi. ) Igicurin excicaco ad concingencem 3 
& ad ipfum concaclus pundum x^^ circulicencrumin- 
veniri necefle cfV. 
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Appzndix L 

Hinc methodus elicitur > in data reBa linea clrculum contin^ 
gente , contaHus pun&um inveniendi. 
Demifl^s cnim a circuli ceniro in datam contingen- 
tem perpendicularis radius eam in contadus pundo fe- 
cabit. Nam probatum eft circuli centrum , in j}"^ fupra 
contingentem & ad contadus pundum eredo , pofitura 
cfle ^ necplura i}^ abeodem pundo ad eandem redam 
duci poflunt. Dudum igitur^circuli centroin propofi- 
tam contingentem x'""* ncceflario per quscfitum con- 
tadus pun^um tranfibit» 

Appendix II. 
Hinc etiam dependet methodus k dato in circuli peripheria 

punBo reUam bneam ducendi y qu4 datum tangat cir^ 

culum. 

Nam fi fiiper dudam a circuli centro ad datum pun« 
£tum redamlineam , atqueddato pundo, quod nempc 
duift^ lineac cxcremum eft perpcndiculum erigatur , ao- 
folutum eiit negotium. Ereda namque perpendicularis 
illadatum circulum, in dato puniSlo continget ,.ut pro. 
batorum neceilitas evincit. 

Appendxx IIL 

Ter hoc ttiam confeBarium facili probabitur reflam li^ 
neam ,. circulorum intus fe contingentium centra ne&en*- 
tem ^ ^ quantum opus efi produBam , in contaHum cir^ 
culorum cadercm 

Cgnstkuctio^etDemonstrati o. 

Dud^ cnim per pundum mutui circulorum occurifus 
rcd&lincamajorem circulum contingentc , juxta prxcc- 
dentcmdo&rinam. Prim6 manifeftum cft du&amhanc 
admajorem circulum contingentcmredamIincam,mi« 
noris etiam circuli contingentcm forc. Nam tota cxtra: 
n^joriscirculi circumferentiam cadit^ ex notionc con« 
tingcntise , quanto mads igitur cxtra minoris periphe» 
riam , in majoris peripheria conclufam > Deindc ipfum^ 
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fninorem circulum in diAo mucui circulorum occurfus 
pundo contingic. Qupniam ergo duda reda linea pro-* 
poficos binos circulos in eodem pundo concingic. Sequi- 
cur ex mox probacis ambo conciguorum circulorum cen- 
cra ineodem( unicodumcaxacexiftence) i^^^^fupra di^ 
dam concingencem , & ad pundum mucui circulorum 
occurfus y eredo pofica efle : quamobrem reda linea , cir^ 
culorum incus fe concingencium cencra connedtens, pars 
eft x^ ^ didam concingencem in mucui circuiorum occur* 
flis pundo fecancis, &con(equencer connedens ilia re- 
da linea) quancum opuseft produda ^nominacumper- 
pendiculum abfolvec , hoc eu in circuiorum concai^um 
cadec. Quodaucemadaliudpundum minimb pervenire 
poflic , inde evidens eft , quod dua: redac commune feg^ 
mencum habere nequeanc , quod profed6 acciderec (i 
redalineapropodcorum circulorum cencra conne<%en$^ 
& in ipforum concadum cadens , aliors&m adhuc diver- 
gerec. Unde modis omnibus verum eft redam lineam , 
airculorum incus fe concingencium cencra nedencem» 
in concdi^urD .circulQram c^dere. Quod erac Dften* 
dendum^ 



ELEMENTUM TERTIUM. 

ELEMENTARIS PROPOSITIO. 

JDu/e reEIa line^e paralleU funt quando reita ipfasfecam 
intemos , ^ ab eadem parte confiitutos angutos duobus 
reBis adaquat\ vel quando alternos interje pares effi^ 
cit ) vei quando internssm extefno contrapofito reddit 
aqualem. 

PniMA Pabls. 

Detejlminatio casuum. 

VE L l>ini inceriores / & ab eadem parce exiftences 
anguli incer propoficas tt&zs a fecance generaci , 
necnon per hypocliefim duobus redisa:quivalences,incer 
fe pares func ^ vel cercc: unus alcero major eft ^ quamvis 
ambo flmul fumpci duos redos adjtquenc. 



LlBER I. CapUT V. 125 

DlMONSTIiLATlO IN I® CASU. 

Ucraque propofitarumredarum adfecancemperpen^ 
dicularis eft propter conceflam Z.^^''^"" apropoficis redis 
lineis ad fecancem redicudinem. Quapropcer fiimpcis 
propoficarum redarum alcerucra pro fubjeda ^ & fi^cance 
pro perpendiculo parallelarumdercripcore,pundumin 
quo alcera propoficarum redarum a i(ecance dividicur , 

{>er conveniencemipfiusfecancis, fivedidi perpendicu- 
i ^parailelarum defcripcoris mocionem ^ redam lineam 
deicribec ^ alceri linea: , qua: pro fiibjeda pofica efi: paraU 
lelam,8cipfi fecanci lineas perpendicularem ( ex notitU 
generationis pefpendiculi ). Acqui fircunda ex propoficis 
Jineis , per nominacum pundum tranfiens , ipfi lecanci 
perpendicularicer infiftit , ut ab hujus demonftrationis 
initio conclufiim eft , neque ab eodem pun^to ad eandem 
redam duo j}^ dirigi pojGTunt ( exprobdtis ad definitionem 
X^^) Igicurreda linea, quam didum pundum defi:ri* 
bet, eadem omnin^eftquam propofitarum fecunda , 8e 
confequenter illa fecunda primae: pro fiibjeda poficacpa* 
railela eft. 

Secundus Casus. Datum. 



A 




P 


cr^ 






jrx^ 


y^ 




^ 






c 


B^ 
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Jam reda E H , fecans reftas A B & CD , incemos , & 
abeadem parce confticucosl^^^^a , 6c} duobus redisx- 
quales efficiat. 

QujESiTUM. Dico AB — CD# 

Constiluctio. 



C0MSTB.UCT10. 

Bifecetur redaE O inpundloX >i quo in al« 
paTallelarum , ut ABducatur j,'|>?'XP : tum fa< 
asquali P O agatur X R.» 

Q^iij 



in alteratram 
tum fado £ R. 
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Demonst&atio. 

Tam £1» 1 & 3 , qu4m il'> 3 & 4 valent duos redo» 
(i"" ex hypothefi ^ 2"™ ex elemento 1°, ) Ergo Z,i» 2 &3, 
n Z.'" 3 oc 4 } & ablato cummuni £'<> 3 reliquus £'«« 
laeauatur reliquo /!'<> 4. Sed latera X E, & E R arquatu 
tur lateribus X , 6c P O figillatim fumptis ( fercon- 
fruBionem ). Quum igitur duo a'> E X R , & X P O 
duo lacera duobus lateribus aequalia , & Z.i<>^abhislate- 
ribus comprehenfbsxqualeshabeant , reliqui 1^^ , vide- 
licetquiadP &Rexiftunt, & oppofiti ad X,. nimirum 7 
& 9 invieem asquabuntur ( exprobatis in eletnento 30), Sed 
Z,ius ad P reclus eft,propter X P ad A B perpendicularita. 
tem . Ergo Z,'"* ad R exiftens etiam rectus erit. Qu^niam 
vero reda: P X , & X R, ab oppofitis refta: H E parti- 
bus du6tx , & ad ipfius punduni X concurrentes contra- 
pofitos 0'°^ 7 & 9 «quafes efficiunt > Idcirco dua: dudc 
P X , & X R unicam P X R conftituunt , ( exfrohatis in 
elemento !<> ) qua: ciim propoficas lineas A B & CD ai 
A^os reftos fecct inpundis P&R, ut oftenfumeft, fe« 
quitur redias A B & C D invicem parallclas efie ^ ut 
priils. 

SecUNDA PAB.S. 

Datum. 

In reftas A B , & C D ( vide fuferiorem fiytram) ca- 
dens refta H E i» alternos 1'°« 1 & 4 inter fe pares j 
»0 cxternum Z.'"n» 6 , oppofito interno i «qualem efficiat, 

QUiESITUM. 

Oportet oftendere A B zz C D. 

Demonsti(.atio. 

1% Exhypothefi £'"« 1 n 1*° 4, & addito communl 
Z»» 3, fient anguli 1 -*. 3 n C !•" 3 -*. 4 n ) duobusre- 
dis { fer elementm i"™.) Ergo A B ~ C D per primam 
partem hujus. 

x° , Ex hypothefi l}"^^ 1 n ( £'• d n ) ^'« 4 j Ergo 
AB zzCD per mox probata. 



k. « ^ •■ ■ 
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Vel sic 5 Ex hypothefi Z*"* 6 nL^° i^ic addlto 
commmni ^'° 3 fientinterni L^^ t -+^3 n C^''* j -+ 6IX) 
dttobus redis. Ergo A B=z C D. 

ColLOLLAILIUM I. 

KeOatUnex eidem redacparillebe, & inter fe paral. 
leUs fiint. 

Datum. 
Efto xezizyDticy D 

Z=LKf. 

Qu^iESITUM. 
DiCO XCZZLXsf. 

Demonstratio. 

Exhypot.eftxm j^ D j Ergo L^^^^Scx n il*^ ri)/. 
ex hypot. eftj^ Dzz ^/S Ergo(^*"s cDyl\)LBcx 
n ^*^ -D/^, cxternus interno. Ergo xczzx^f. Quod 
erat demonftrandum. 

COROLLARXUM IL 

f 

Jf /nr generalis methodus habetur reBam lineam alteri 
data faralUlam , vel utcimque , vel per datum punEhm 
iranfeuntem^ vel dato intervallo ah altera difiantem^du^ 
cendi. 

Nam lO^fiifUmpto quolibet fupra datam re(9;am \u 
neam pundo , quando nullum aflignatur , vel quando 
aflignatur ^ i dato pundo ad quodvis pundum in data 
reda iinea pofitum agatur reda , fubjedam datam ut- 
cumque fecans : Atque ad aflumptum pundum , quod 
nempe in fecante fitum eft , ponatur U^^ arqualis uni 
^iorum ^ v^d pundum occurfus ducka: fecantis cum data 
redla genitorum , ita ut fiant l}^ alterni invicem , vel duo 
interni ^ & ab eadem parte conftituti ^ duobus ttStis 
xquales, vel tandem ut exteraus C}^^ interno, & ab eadem 
parte conftituto a^quetur^erit reda linea didlum L^^^ 



f 



118 SPECIMINUM MArHEMATICOKUM 

cum nominata fecante , & ad afTumptum puadum eii- 
ciens datx reda^ parallela. 

2^, Si futurarum paralleiarum dillantia detur^ tunc 
fuper datam redam lineam x^"°* erigatur , in quo menfii- 
retur re&a data; diftantise asqualis , fuper quam ab altero 
ejus extremo perpendicularis ducatur 3 ea eric datse rei^x^ 
parallela ^^ut maniledum fit ex probatis. 

COROLLARIUM IIL 

CMJufcumque trianguli tres anguli interni duobus reBis 
aquantur^ ^ fi froducatuf unum latus , externus angu* 
lus duobus interms ^^ opfofitis aqualis erit^ 

Datum. 

Efto quodvis A*»» hQHy 
cujui unum ktus Tyb pro« 
ducatur ufque ad/^ 

Qu^iE S I T A, 

Dico i^hujus A^* tresan- 
gulos internos y. videlicet 
LhQTi ^ L C^D -f ii ^ DC n duobusZ."^ redis. 

z%Externum L^^^fh CnL bQU -^ Lhl^Qy^\ 
l}^ funt interni^ & oppoflci. 

P RiEPAaATtO^ 

•1 I 

Per pun^m h ducatur mnz=: Q D» 

Demonstratio. 

Ex probatis £*"« mhQTl l}"" hcT^ ^ & l}^^ nhX) 
n L^"^ hDC { oh reStarum CD & mn farallelifmum. ) 
Ergo L^^^ mbC-^ L^^^nbD nL^^" hCD -+ Z.^^^DC^ 
& addito utrimque I^^C^D fiunt LCbD -+ LhCD 
-^L bDC n {LmiC^ L CbD^L Dhna^ 
duobus L^'^^ reftis. 

2^ O^^fhm n Z^^ ^D C, & L^^^ mbC n iL^^^CD 
( quoniam ut fri^s mnz:zCD.) Ergo totus Z.*"^ fbC 

nL''hCD-^L''bDC, qpi duo L'} funt interni 6e 
oppoftti ; ut erat ofteodendum» 

Appendis 




' 
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Appendix L 

Itaque iP^Cognitis cujufcumque trianguU dnohus angm^ 
lis terttus non foterit ignorari i ipfe enim efi duorum refio^ 
rum anguUrum differentia a duobus datis angulis Jimut 
fumptis.^ 

%^ yjn quovis triangulo fi mus angulus fii ohtufus , . duo • 
reltqui fimul fumpti minores erunt uno refio i fi vero unus^ 
angulus fit refius ^ fumma duorum reliquorum aquaiitur 
$mi refio^ 

A P P E N D I X IL 

Hinc etiam fequicur , Perpendiculum k quovis reffa li^ 
nea 9 fuper aliam olfliqui jacentis punfio in ful^jefiam de^ 
miffum ad partes anguli acuti cadere. 

Nam fi ad partes obtufi caderet ,.ficret A*"" , cujus^ 
unus Z.^"' efiec redus^ alter ver6 obtufus^.quodefi; im- 
fofiibile ex mox probatis. 

ApPfiNDIX IIL 
I; FONS iNVfiNTIONIS^ 

Quoniam ex fiimptoinqualibetfiguraredilineaquo^ 
vis pun&o ad omnes^ figurs l}^ duci pofiTunt redas \u 
ncx , qux figuram in tot £}^ dividanr quot ipfa baber 
Jatera jhorumque ^^^^« Z.^\ quatuor excepcis , circa 
acceptum pun&um exiftentibus ^iidem omnin6 funt^. 
quam figurse Z,^,ac i^ figurarumeft trilatera^xujusin- 
teriores anguli omnes duobus redis asquantur. Ideo 

fo , Figura quavis reSiiiinea dividitur intrianguU duo^ 
hm pauciora quum e^ numerns ^laterum figuram contifien-- 
tium. 

Sic quandrangulum diyidicur in duo A^^quinquan^/ 
gulum in tria, &c. 

i^, Si i numero laterum cujufbis figura- refHline^ toUa^ 
turz^ ^reiicfuus numerusduplicetur*^ vei fi e numero iate*^- 
rum cupiicarotoiiatur /^^ijahel?is fummam anguiorum re^ 
fhrum in refhlineaquavisfigua interius comprehenforum. • 

R 
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Sic triongulum in fe coDcinec duos redos , quadran^ 
gulum quatuor , quinquangulum fex , &c. 

II. FoNs Inventionis. 

Qupniam vero produdis omuibus cujufvis redilineas 
figuras laceribus anguii cam incerni , qudm excerni coc bi« 
nis redisangulis xouancur, quocfunc figurx iacera ( ^^r 
Elementum i^^ ) ouenfumque fic iBceriores cujuilibec 
figurx augulos, iiquacuorexcipias, xquales ede coc bi- 
ni^ angulis redis ^ quoc in iigura iacera oumerancur» 
Igicur 

FiguriC cujufvisreSiilineaanguhextemres onmesaquani 
tur quatuor reEbs angulis. 

Deinde quoniam in figura ordinaca tot funt exrerio- 
re^ anguli invicem xquales, quoc figurx lacera. Ideo 

Si quatuor anguli reBi dividanturpernumerumlaierum^ 
five angulorum : quotus erit quantitas unius anguli exte^- 
rioris in figura ordinata. 

Sic Z,'"« excerior in crigono ordinaco, five xquilacero 

efl: — /r^i redi, five gradus '—, in cecragono ordiaaio. 
five in quadraco ^L^'^ redi, five gradus— , &c/ 

4 4 

£c quia in figura ordinaca fumma unius Z.^ excerioris^ 
& unius incerioris duoi>us ij^ re<^is asquacur ^ funcque 
omnes inceriores I^invicem arquales. Ideo 

Si quantitas unim anguli exterioris toUatut h duohus ri^ 
Bis: Vtlfi fumma angulorum refforum intus fofitorum di^ 
vidatur per numerum Taterum ) habebis quantitatem mnius, 
anguli interioris in figura ordinata. 

COROLLAKIUM IV. 

KeBalinea , quaaquales reElas , & faraUelas ex ad^^ 
vor/i fofme^imt , etiam aquales funt & paraUeLe. 

,f Patum. 

Sunco dnx reda: df, Sc 6o iflviceoi 
^quales Sf. paralielac , qu^ duabus re^ 
^ti^bfUodQX adverk) nedancur. 
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Dico connedeDtes redas kf^od inter fe «quales 
«fTe , ix. parallelas. 

Oemokstratio. 

Dud^ rea^^^j Quoniam df^ Bo j ideo L^^^fdh 
n ^*" •bd. In a"* autem dtoy 4fb latera «//, & ^0 
ae(|[ualia fiint 4 (exiyfothef) & latus ^ </ commune ,. & 
L^'^ obd^fdb oftenfi runtxquales^quareC^^r^i^»»^ 
ti tertii doSrinam ] bafis bfhsSi doy & L^^^ Bdo^ L^o 
/^</^quabitur,.qui ciim flnt alterni refpedu linearum 
//, ^do-y proptere^ redae bfti do , ex probatis a:qua. 
les , etiam inter (e parallelx funt , ( fer hoe elemen/um 

jum j Qgni gj-at oftendendum,. 

A^penoix. 

'In 4ptovis farattelogramino oppofiti anguli , ^ latera 
'^iequalia funt , ^ iffum diameter bifariam dividit. 

Nam probatum eft quadrilaterum b d paraUelogram- 
mum efle , in quo {L^'^ bdoiib dfn ) L dfn{ Lobdy 
€c dbfH )Lo bf, ficut eft oftenfum , & eadem argu- 
mentatione probabitur /.'"« dfb TlL^°b d. Quare cSm 
ipfum parallelogrammum in duo a'^ a:qualia d diametro 
h d dividi fuprd videidmus ^ patet prppofitum. 

COROLLAKIUM V. 

Tm» parallelogramma , quim trianguU fuper eaiem 
Ba^,veffuper /equabbus ba/bus , (^ inter eafdemparaSe- 
las een/lituta , interfe aqualia fum, 

pb.im.a pajls. 

Oatuxt. 
* ^ - Super eadem bail 

GH,&intereafdem 
parallelas A B , C I> 
conftituta fint duo' 
pafallelogrSma A H^ 
dcCB* 

aij. 
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QUiESITUM, 

Dico parallelogramma A H , & C B iovicem sqnari. 

Demonstratio. 

A^' A C G , E H B inter fe asquilatera funt ( nam A C 
nEHj&CGnHB, atque etiam AE n C C Hn) 
G 6 per mox probata , & ucrimque addita E G fit A G 
n E B }.}£rgo ecianl aequalia : &: dempto communi a*<* 
£ L G fiunt quadriiatera ACLE, LHBG xqualiat 
& utrimque addito A'<> C L H > erunt parallek>gramma 
A H , & C B incer fe aequalia., ut erat i° oftendendum. 

S^cuNOA Pab.s. 

D A T U M. 

Si vero foper«qualibus bafibus C H, & K D , & ioter 
eafdem parallelas A B , C D confticucafaermcduoparal^ 
ielogramma A H , &: G D. 

QjliESITUM. 

Dico parallelogramma AH, ScGD iater fe paritet 

.a:quari. 

Demonstilatio. 

DuAis enim redis C G , H B , oftendetur , ut prihs; 
tam paralleiogrammum A H , qu4m paraliclosrammuni 
•G D jcqaari paralklogrammo C Rj ergo parallelograncu 
ma AH38CGD inter feasquaiia func^ uteratfecundo 
oftendendum. 

Pabls HL 

Denique quia triangula parallelogrammorum eaodem 
bafim y &; communem angulum habentium dimidia funt^ 
ut oftenfum eft» funtque illa parallelogramma inter fe 
.^qualia per mox probata ^ manifefta eft propofitioni; 
terciapairs. 

A P P E N D I X « 

s 

FoNS Inventionis. 

Quoniamex hajus corollarii demonftratione fequicur 
paraUelogrammum quodcumque asquari redangulo^ 
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(Candem bafim , & eandem altitudinem habente, triaDgu. 
ium ¥er6 a^quari redangulo eandem altitudinem & dimi- 
•diam bafim habente : Propofitis igitur quotcumque pa- 
xallelogrammis ^ vel triangulis^ quorum primi bafis 
vocetur B , fecundi j3 > communis altitudo P , re^ftan- 
gula propofitisparallelogrammis seaualia erunt P x B , Sc 
P X iS : At redangula propofitis z^i^ asqualia erunt P >c 

J.B 3&P^— i3« Acqueperproportionumdo&rinamfic 

PxB.PkjS:: B.iSvelPx— B. Px— j8::f-i B* 

JL]8 .• : J B. iS. Ergo 

Invehtum. 

Tdm paraUelogrdnma , ^;» triangula aquialta ft ha^ 
bent interfe ntiafes : &fifint in rationc bafimn^funt 
aqmalta > ut oftenfum eft. 

COHOL LAHIUM VL 

^H^a ai nnnm trianguU latus in ipfo triangulo parallela 
ducitur^ proportionaliter fecat diBi trianguli latera : ^ 
fi quadam reBa Unea , per ipfrnn triangulum tranfiem 
froportionaUterfecettriangtiU latera^ ipfa erit ad reU^ 
^uum latm parallela. 

^Datum I. 

OfFeratur A^"» A B C, in quo 
reAa E D , lateri A C paTallda 
ducU fit. 

QjJ^iESITUM. 

Dico latera AB, &BC pro- 
portionaliter fecari in pundis £ & D ^ boc eft A E« 
£B^:CD^DB. 

DEMONSTKATia. 

DudisreftisAD, EC fitA^^^ADEn A^^EDC 
( nam ambo A^^iuper eadembafi £D, &intereardem 

R ii j 
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parallclasAC, E D conftituta funt. ) Ergo (AADE.* 
ABED:OAE.EB::(AEDC. ABEDtOCDi' 

D B. Quod eft i»». 

Datum II. 

lam fic AE.EB : : CD» DB^, 

QUiESITUM. 

Oporcet oftendere £ D ZZ A Q 

DsMOirsTRATro. 

Duais ut pri&s redis A D , E C. Ex hypothefi ( A E; 
EB :: ) AAED.ABED :: (CD.DB ::yACED. 
AB ED. Quum crgo A^^ AED , & CED ad idem 
A B E D eanSem rationem habeant , inter (e propterei 
asqualia funt, & quoniam fuper eadem bafi E D , 8c ex ea* 
dem parte conftituta funt^ide^ inter eafde parallelas ED|. 
A C exiftunt ,,quod erat fecundo ioco ofl:endendunu 

Appendix- 

Apparet in diagramraate fuperiori minus A^^^^^BED^ 
i majori A^'' A B C per du<%am parailelam £ D abfciflum^ 
xquiangulum efTe cum dido majore ABC. Nam ex 
notitia parallelifmi exteriores anguli BEDi&DE^. 
interioribus B A C , B C A asquales fiint. 

FONS iNVENTrONIS». 

Elt propoficis duobus inasaualibustriangulis,interfe 
asquiangufis, fi majbris latera longitudine correfponden-' 
tium laterum minoris contrahantur ; vel fi minoris late» 
ra longitudine coirefpondentium laterum. majoris prO' 
ducancur, &contraftionis, vel prolongationis punda re-^ 
Sti line^ jungantur^manifeftum eft ex contradis^vel pro-' 
4ud:is kteribus fieri triangulur») reliquo ^propoflcis A^^'. 
fquale. Unde per ante probata oftendetur propofita 
triangula , ob poficum ia eis asquiangulifmu proporciona- 
lia habere latera. Ex hoc enim arquiangulifmo nafdtur 
j^arallelifmus inter bafim produdi ,^ vel.contraftLtriaQi-' 
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^li , & incer bafim alcerius , per didbim concraAionem, 
^uc produdionem priori adnafcencis y hoc eft incer 
redam produdionis , vel concradionis punda neden^ 
cem. 

Si ver6 propoficaA^^proporcionaiiahabeanc lacera^ 
unius laceribus , uc ance, aicerius correfpondencium lace- 
rum longicudine concra&is , vel produdis , dudique ad 
punda concradionis^ velprodudionis redilinei ) pro- 
babicur, uc fixperi^ ex pofica proporcione incer dido. 
rum A*°'"" lacera , ad unum c propoficis A^*' aliud 
a^quale , Sc alceri propofico fimile per didam produ. 
dionem vel concradionem adnafci ^ 8c prioris lacera per 
bafim hujus inficivi prbporcionalicer (ecari. Unde incer 
has bafes parallelifinus ex probacis , & candem propofi* 
torum criangulorum asquiangulifinus ex paialleiarum 
sacura oftendecun 

Hinc formacur U confirmacur iequens propoficio. 

Triangula inter fe aquiangula proportionalia habent 
latera : Q^^ verh froportionalia habent latera interfe 
^uiangnla fmt. 




M/: 



Datum. 



Sunco duo A^^ MNOmajnS) & CBD niinus^ 
quorum finguli anguli ad punda M , N , O exiftences 
lequencur finguUs angulis ad punOa C> B^D exiilenct; 
biis. 
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QjliESITUM, 

Oporcet oftendere correfpondentibus il^^^adjacentht^ 
lacera proporcionalia efle , hoc eft utlaceraM N, M O 
circa 0^°^ M exift^ncia fe habenc ad invicem , ica fe ha« 
bere inter fe lacera C B , C D , correfpondenci L^^ C ad- 
jacencia& O M. O N ::, B D. C D, acqueeciamMN.^ 
ON::CB. DB. 

CoNSTItUCTia.. 

Tn i^figura concrahancur majoris A^^ lacera Iangicu« 
dine correfpondencium minoris A^^ lacerum,circa acqua» 
lem angulum exiftencium, icauc ex concradis majoris^ 
A^^ laceribus ad punda C &Dyacque ex duda CO> 
oriatur ineoA^""^ CND,quodcixmminoreA'°CBD' 
a^quiangulum eft:(nam ex conftrudione CN n CB^, 
& D N n D B } acque Z N FI Z B. Quare & bafis bafl 
a^quatur & A^"^ A^^ a^quiangulum eft ). Vel uc in z^ fig, 
procrahancur minoris A^^ lacera longicudine correfpon- 
dencium majoris A^^ lacerum circa as^ualem angulum 
exiftencium , ita ucexprodu^tisminoris A^^ laceribusadv 
puncka M & O , acque ex duda M O formecur A*^ 
M B O , quod eciam ob allacas raciones , cum majore 
^io M N O aequianguium eft. 

Demonsxratio. 

Ex hypothefi asjquianguiifmus eftincer A^* MNO &L 
CBD , & per conftrudiionem acquiangulifmus eft eciam* 
incer A*^ C N D & C B D. ^quiangulifmus igicur erit 
incer A^^GND, MNO. Quare Z.»"^ NCDn L^<^ 
N M 0\ & confequenrer C D zz M O. Ergo per ancc- 
probaca M N. C N : : O N. D N ,& alcerne M N. O H 
: : ( C N. O N n ) B C. B D. Eadem prorfus argumenca. 
tione conciudecur M N. M O :: BC. CD, vel ON.. 
O M :: BD. D C. Si laceraM N ,M O , vel OM , ON- 
concrahancur longicudinecorrefpondencium minoris A^> 
lacerum B C ^ C D. vel B D ^ D C. Nec folum in concra*» 
do majori A^^ locum habechac;cargumencacio, verum 
eciam in conveniencerprodudo mmori A^^ idem om« 
nino evincic , uc perfpicuum eft. Ergo vera eft propofitio« 

ELEMEN- 
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ELEMENTUM QUARTUM. 

Df ImfaraUelifin^. 

ProPOSITIO vELBMEMTAHrS.. 

CVm in duai nBas uBa incidens intemos^ ^ ah ea^ 
dem farte fofito^ angnlos duobns reBis minores fece!" 
rit , imparaHeia junt ha dua reBa linea y ^f froducajn^ 
tur ^ fibimutui occurrunt verfits eam fartem , in quafofiti 
Junt\anguli du^bus reEiis minores ^fivequodHdem efiy verjut 
eam fartem yubireferitur earum intervallum angupus* 



D A T u m; 

Inxe&is A B ,8f C D ineidebs re^a/G internos, & 
ab eadem parce pofitos angulos C G/, & G/N duobus 
zedis minores &ciat. 

QvijEsnum 

Dico lineas A B , & C D y quantum opus eH: prodir- 
&as , fibi invicem occurfuras efle verfus parcem C SC A 
va qua pofici func anguli C G/, & G/N duobus re^5 
noinores.. 

CONSTBLUCTIO; 

Per pun(3:um G extrcmum tc&x C D , agarar ipfi! 
AB parallela KL^exutraquenarceiDdefiDiteprodu&a:: 
&:>per punAum G ducacur eidem AB altera paralkl^ 
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H G , quas necelTario fupra redam.C G cadec, vel i 
auam punAum C five reda C G exiftec , nimirum 
facicndamX^orum H G/", & G/N fummam duobus re- 
dis asqualem , U conieqaencer duobus hypochecicis O^'. 
C G/, & G/N majorem. Tumexpundto Cinredam 
A B , fi opus efTec produftam demiccacur perpendiculum 
C N. Deinde , (I reda G/ipfi K Lad angulos redos noa 
eft , ex pun(Elo G in fubjedam K L eciam demiccacur per- 
pendicuium G M. Poftrem6 uc x'*'" G M ad Hiam bafim 
C M 4 ica fiac perpendiculum C N ad bafimN P } jung«i. 
jcurque P C. 

^EMONSJJlATiO. 

A*a C G M & CPN aiqtiiangula func : ( nam per 
.conftrudionem «nguli C M G , & C N P redi /iinc ^ 
& fic G M. M C : : C N. NP .j Ergo Z.»»" G C M itqua- 
tur correfpondenci ^'^»^^ P N , ( uc probacum eftin Ele- 
menco 3° . ) id eft alcemo & C P ( propcer poficum incec 
reOas AB & KC parallelirmum : ) 8c fic Z<»' X^CM, 
n Z,'o KCP. Quare ciim ad .re«aam K C , & ad pun- 
dum C.in ea exiftens dua; reda; D-C , P C ab «ppofi- 
cis parcibusdu^xconcrapoficosad vercicemZ,'®" GCM, 
& KCP xquales efficianc, hxduda; DC & PC fibi 
erunc in dircdlum .( ex probacis i|i Elemenco i° , j hoc 
.eft reda D C coneinuaca percingecad punftum P , in re- 
Oa A Bcxiftens. Concurrenc igicur propofita: redarai 
pundum M^ uCYoljebac propoficio. 
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OBSERVATlOIstES 

JN HJEC BLEMENTA GEOMETRICA. 

QUiBus e fontibus uniyerfaUs Mathefeos tam theo- 
ria, quam praxis ducerecur ^ tum etiam quibus 
Srxceptis inventa fingula indigerent , & adhuc qud me- 
kodo tradi deberenty/uperius expofuimus ^ & remipiam 
maxima ex parte confecimus. Nuncvero^ poftquam De- 
finuiones , atque Elementa Geometrica. lunt explicata, . 
dicendum reftat de illorum utilitate , ac oftendendum 
cunda geometrica ex ipfis per viam demonftrationis 
exfurgere ^ quemadraodum ex phyilcis Elementis natu-* 
ralia cunda per viam generationis exiftunt. 

Prim6 itaque fi recordemur eorum , qua^hujus capi-i 
tis initio de vario redarum linearum inter fe jdtu di^la 
iunc , ac in mentem revocemus ex tran^erfo redre lineaz; 
motu planum generari ^ at^ue in iiguris redilineis nihil 
aliud confiderari poffe quam angulorum ab earum late- 
ribus fadorum divcrfitatem , hoc eft reditudinem , auc 
obliquitatem > aut certfe di verfas laterum ad fe inviccm 
pofitiones, ideftipfarumparallelifmum, aut imparalle- 
iifinura , omnin6 perfuafum habebimos geomctricam 
planorum, fivefigurarum redilinearum fcientiam a re- 
darum linearum coincidentia , vel perpendicularitate, 
vclparallehfmo , velimparallelifmoderivari. Deinde ve- 
r^ quia inilbs folidis quorum extrema plana funt ^ nihil 
etiantaliud ad confiderandum relinquitur,quam corapre- 
henfi ab ambientibuspjanis anguli, qui pariter redi funr, 
aut obliqui: aut certe varia: planorum ambientium inter 
ie pofitiones^hoc efteorum parallelifmus vel imparalleli(^ 
musjltaquefolidorum l}^^"^^ obIiquitas,autreditudo,veI 
ambientium planorum paraltetifinus^ auc imparallelifmus 
redis tantum lineis , quas certo modo in ipns planis du» 
cuntur, obfervabilis , & menfurabilis eft , ut ex defioi* 
tionibus £uclidis clar^ percipitur,minim^dubitabimii& 
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omnem , qu^ geometricis auxiliis acquiri poteft, di£t62 
rum fblidorum cognicionem ab enumef acis , & explica- 
tis planorum Elementis ortum habere. Quantum au^ 
tem ad curvilinea fpe<5tat , quum illa non cognofcantur 
nifi per relationem quam habent curvarum linearum 
punda ad redas lineas ^audader concludamusillud om- 
ne^quod fola geometrica: facultacis vi demonftrari po* 
teft , a fa:pius nominatis Elementis , nimirum redarum 
iinearum coincidentia , vel perpendiculariute , vel pa-^ 
rallelifmo , vel imparallelifmo fic dependere , ur geome<- 
crica certicudo excra horum fines fruftra quxracur. Ne« 
que enim geomecrica appellare debemus quse ucrique 
quancicacis fpeciei communia func, uc ea qua: magnicudi- 
nibus accidunc ob earum a:qualicaces ^ vel intequalicaces ^ 
vei fediones^velproporciones, vel commeniurabiliu- 
tem. Incommenfurabilicas vero quam vis a magnicudinis 
eflencia proficifcacur , quia camen numericum quid in 
concepcu fuo involuic , dacurque numerorum qua^dam 
ipecies furdis magnicudinibus exprimendis nacura fua 
idonea , melius profed6 eft hanc quancicacis afFedio- 
fiem univerfalibus machefeos principiis, ficuc fecimus^ 
annumerare , quim iilam in Geomecricorum Eiemeiu 
corum ioco reponere. 

Sic ergo a quacuor primis , & claris , & fimplicifnmis 
propoficionibus , quarum probationes 4 praccedencibus 
definicionibus immediace pendenc, illa eeomecricarum 
conclufionum immenfa moles exfurgic^nrmacur^acque 
fundacur. Hoc porro fic non eft accipiendum, uc geome- 
trica: demonftraciones ex folis elemencis jam fxpius no« 
minacis conftare exiftimencur j nam earum maxinta pars 
aliis afcids, &aducramque quancicacisfpeciem percinen^ 
tibusprincipiis,;utplurimum conficicur^ fed ioIillLm pu- 
tandum eftucininvencionis fonce diximus , abiliisgeo-^ 
mecricas facuicacis Elemencis geometricum robur accipe^ 
re quidquid in matliematicis geomecricam defiderac fo-* 
lucionem. 

Scabilicis hac racione eercis quibufdam Geomecria: 
Ciemencis , 8c ad quatuor capica revocacis , nemo eft^ 
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dfc opinor ; qui illa non pra^ferac ingenci illi Euclideo. 
rum Etemencorum ^ confufo facis ordinedifpoficorum 
mulcicudini , cum quod ob exiguum eorum numerum 
facilius memorixmandencur^acomniagcomecrica vir- 
tuceconcineanc^qua^in Eiemencis Euclideis i^abentur; 
cum pracfercim quod oblaco aliquo probiemace , vel 
theoremace geomecrico ^ in hacc pauca Geomecri^e Ele- 
menca mencis acies facile converticur , & nulio fere ne- 
gocio cernicur a quonam geomecrix principio quacfici de- 
monftratio eiici debeat. Acque inliocmaximcconfiftic 
invencorum Eicmentorum uciiicas ^ quanuiiamajorhac 
in re defiderari poceft. 

Neque fan^ mirum videri debec quod Elemcnca no- 
ftra paucas propoficiones concineanc , muicaque in iiiis 
<i^finc 9 qua: apud Euciidemleguncur^nam Elemencorum 
nomen cueri non poilenc , fi , qua: ab eis pendenc, eciam 
pro principiis haberencun Id racio & mecnodus exigic uc 
principia , qua: eiemenca voca vimus , feorfim cradancur ^ 
& areiiquis, qux indededucipofiTunc, accurace diftin- 
guancur. Quare cancum abefl: uc expoficis geomecria^ 
elemendspropoficionum paucicas ofiiciaC) quin illa mul« 
t6 perfediora evadanc fi folis quacuor propoficionibus 
elemencaribus abfoivancur , & coroiiariis quibufdam 
excepcis , qua: fponce fua ex nominacarum propoficio-- 
num demonftracionibus coiiiguntur , vel qu^ necefilaria 
fimt ad fcquencium probacionem, reiiqua , qua: paui6 
longivLS i principiis recedunc , omiccancur. Verum quia 
hifce geomecricis Elemencis uicimam in prxfenti opere 
curam adhibere minimb decrevi , incerea facis conve- 
niens fore judicaui , fi qua^dam non omnin6 necefiaria 
paffim infererem , uc eorum exempio breviter oftende- 
rem quomodo ab his Eiemencis geomecricarum propo- 
iicionum feries educi , & quibus vincuiis nedi deberec. 
Nunc ver6 , uc eam mechodum paucis accingam qua 
geomecrica fuppeiiex abund^ parari poffic , maxime 
neceilarium praccepcum efto , uc ad cujufque rei nacu- 
ram , acquc eeneracionem diiigencer accendamus : Dein- 
de ucagnica ejus confticucione) & generandi modo , qu^ 
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deinde proprierates cotffequantur , (agaci mencis indagh- 
ne pervcftigemus. Qupd fiet (fimodo nosintra vulgaris 
geometrix limites recipere velimus ) auta.datispundis9. 
& notis intervallis circulos vel arcus defcribendo^ qui. 
cognitas lineas fecent, vel tangant : aut pofitas certo mo« 
do redas lineas producendo , aiiifve redis connedendo; 
aut ad datas redas, vel noviter ducbts ^ .paraiielas , vel 
perpendiculares ducendo : aut cert^ aliauarum inferen-i 
do concurfum ex noto in ipfis imparallelifino. Nam fi> 
pofteatame tradita in elementis geometricis dodrina , 
quim ex enumeratis univerfiilis Mathefeos principiis ar- 
gumenta petantur , innumeras fere conclufiones , toti-i^ 
dem propofitionum etfe&rices non invitx:fequentur, 
atqueficpaulatim accrefcet geometrias corpus. Verum 
hac de re plura dicemus , ciim de Mathematicorum ar- 
gumentorum fedibus exvprofefib fermonem inftituemus.* 
Casterum in concinnandis demonftrationibus maxim^ 
varietate deledatus fum j nam modo dilFufo, modo coa* 
trado verborum apparatu fum ufus , modo figuras ali. 
^uas , vel cum literis , vel fine literis , modo nuTlas adhi* 
bui. Idqueeoprxfertim confiliofeci, ut omnes demoH'^ 
ftrandi modos proponerem , & ex aliorum judicio difl« 
ceremquifham pr^c c^teris potior haberetur. Nonenin^ 
hac.c foljim mihi , fed etiam aliis fcribo. Quidquid fit non 
propofitiones tantum ^ fed maxime earum inter fe co* 
narrentiam , & fimul viam qua inveniri debeant oftendere 
ubique volui. Ideoque alias corollaria , eas nempe qua^ 
ab elementaribus immediate derivantur : alias vero app 
pendices,feu confedaria , illas nimirum , qux d corol^ 
riis originem ducupt y pro arbitrio nominavi , plane ut 
appareat hanc meam fcriptionem ^ quam tantijim pro 
fpecimine exhibeo , recentem ingenii foetum efle , &; 
rudem adhuc molem^ qua: meliorem fprmam aliquafldo 
At ac(:eptura* 
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SPECIMINVM 
MATHEMATICORVM 

tlBER SECVNDVS; 



eAPVT PRIMVM. 

J)t Mttb»d» Ctmfofiiianis atqut RefoUtienit, 

I NsiTA lunt menciBus ooftris certa quzdam-ve- 
imatis iemina, i Philofophis axiomata, com- 
I munes aoimi' notiones , vel propofittones xter. 
nxveritatls nominata, ^ quibus omnishunuu 
oa cognido ducit ohginem. His veri primordJis , five 
his , ut icadicam , rationis elementis paulacitn enatz 
func arces , ac fciencix j longxque illx.- confecutionnm' 
feries , quas difciplinas nominaraus , b^foecundo eorum- 
dem principiorumitnuedu^ prodierunc. Quapropter 
Tcritatis inveniendzmodumvquod argumencum vocai 
Cur,opcimfcprocul dubio deliniemus , ndicamusid'efle 
■orationem, inquaquibufdampoiitis aliud quid necefnt- 
Ti6' fequiture6 qu6a harcitapoficafuDC. Dboenim hSc 
repeiirtnccefle eft , unum antecedcns , ci^scognitio vel 
per fe evidens f?t , quales funt , ut Jam diximus, propolr- 
tiones asternxTcritatis , vel ance pet demonftracionem 
acquiflta : alterumeonfequensquodexantecedentispo- 
iicione infercux: £c £ecticudinem alTumic. Stc iuppofitis 
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communibus animi nocionibus , veluc ihconcuflis argtM 
jnencorum fundamencis , a (Impiicibus , & prioribus ad 
magis compofica , & pofteriora , Gvc i catifaad effeduiqs 
Tel i magiscompofitis^&pofterioribus ad ilmplicia,&: 
priora, five abeffe(Su ad caufam^concrariis omninora- 
riocinandi viis, nacuralibus camen^ procedicur in invefti* 
gacione veri. Prima mechodus , quac ancecedenda nedic 
confequencibus., fivequxcau^m cumefledu fuo con^ 
jungic,quoniamid.componendo fic vecerum arcificum 
idiomace rynchecice appeilacaeft j fecundam vero , qux 
nexum prioris .cum pofteriore raciocinando diflblvic^ 
iive qu^ caufam ab eftedu fiio diftinguic, quoniamid 
refoIucionisopu^eft^.Gr^civocabulo fignificance Ana. 
iycicen dix^re« 

Compoficionis mechodum ^ five fynchefim obfervac 
nacura in mixtorum generarionibus , qua^ exiguis profe- 
jSlz iniciis ^ per concinuas minurifiimarum parcicularani 
^enfiis effugiencium addiciones lencifiimis incremends 
augencur^ &:juftammolem demum adepca confpiciun-*^ 
«ur. 

Refoiutionis vero mechodo , five Analyfi ucicur ea^ 
dem rerum genitrix^mulacque deftrutri^^ in mixcorum 
incericu , vel corrupcione , qux vi lechi coha:renciam par« 
tium illorum fuperance 3 in ea principia , ex quibus conu 
pofica eranc, difToivoncur* 

Parum abfimili racione in propoficionibus cujufcum- 
que generis ^ iifque fi ve cheorematis , five problematis 
iciencifice conftituendispotiffimademonftrandi metho- 
dus, & viaomnin6 naturalis eft ^ qua a principiis, &ele- 
mencis doi3:rina: cujufque propriis , per concinuacas con* 
fequendas f omponendo proceditur ad propofiti confir* 
mationem. 

.Quoniam autem faepiffime accidic ^ in problematis 
pracfercim forcuito oblacis folvendis, uc logifta mediisad 
propoficumarguendum idoneis defticucus^i fcienci^ pnu^ 
cipiis 9 & elemencis ^ naturali fynthecices via ad proble- 
macis folucionem raciocinio exquirendam, & concluden* 
jdam procedere nequeac. In hujufmodi ignorarionis ca« 
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fu^quifere perpetuuscft^ viam capcfcit retrogra4am^ 
& primas contrariam i fado namque initio ab eo quod in 
quxftioneeft^tanquam dato & conceflb, continuacis 
confequentiis refolvcndo progreditur donec in aliquod 
cognitum phncipium incidat , i quo quarfiti ^ quod i^ 
pro conceflb aftumptum erat , veritas deduci queat. 

Contrarix illx ratiocinandi vix ut ambx a natura 
magiftra inftitutas funt , ita a^qualem certitudinis gradum 
obtinent : cum enimin quavis argumentationc duo (int^. 
ut jam notavimus , antecedcns videlicet , & confequensj. 
primumque caufa exiftat fecundi ^.tanquam ab eo pro^ 
cedentis efFedus , cui propterei neceilitatis vincuio af« 
tringitur, dubium non eft quin o^qub ben^ , & x^uh faci- 
Ih neceflitas iUa oftendatur dum a confequente inchoa* 
tur argumentatio .. qudm dum ab antecedente initium' 
ducir. Atqueidcirco proccffum logicum perconfequen- 
da in utramque partem a^qu^ firmum ^ atque apodidi- 
cum efie necefle eft» 

Sedciim maximi momenti fit analytices,.atque fyn- 
thetices naturam pcniti^is novifie , quam ab authoribus 
fatisexphcatamnonvideo^qui tantumpro dodisfcrip. 
sere , ut ea quae tam ab ipfis qu4m ^ nobis fuper ea re di. 
&afunt)abomnibuscomprehendipofiint ,ntar appofita ,. 
ficvald^ familiari comparatione ^ perceptionem noftram 
non parum adjuvante« Si quis ergo mechanicarum ar- 
tium peritus machinam quandam exquifito artificio cla. 
boratam y £c in qua muitum induftrix pofuifiet , horolo- 
gium,verbi grati^, ex multis rotis^ tympanis^ponderibus, . 
ahifquediverfis partibus aptidifpofitioneinter fe nexis* 
conflrudum , ei , qui prius tale quid non vidifTet, ofFer- 
ret ) diceretque machinam hanc foiis converfionem fic 
imitari , ut fua etiam motione horas diei tam juftb , quam - 
celeflisilie pianeta dividat,indicetque. Homo iiierem^ 
admiratus 3 ut latens in machina artificium exquireret ^ > 
rotas dentibus fibi invicem infertas , obfervata pri^ ea- 
rum ordinatione , atque d^endentii , unas ab ahis fe* 
jtsngeret, fa^o ^ prima initio ^ tum pondera levarct^ £&' 
ilc lolutis , qua^jirius inter fe cohxreoant machioas parti^- 
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bus^omnibufqiiediligettter^nfpedis, ScztKntz mente 
confideratis undem concluderetjnachina: motum i poa^ 
deribus appenfis impulfionem , moderationem ver6 a li^ 
brato pendulo babere, quac tanto jttftior quant^ rotarum 
ftrudura, & conformatio melior atqueconcinnior« Idem 
omnino facit qui .propofitum probLema analytic^ refoi- 
vit, fupponiteBtm jam conftrudum problema , five fa- 
£k\im efle quod poftulatur, apt^que adhibiti ratiocina« 
tione qujefitum i datis , tum ipia data inter fe feparat, quas 
quidem omniapriiisin hypotheticam problematis ftru- 
duramcoiVerant, Deniquepoftquam acri ftudio inve* 
ftigavit y quomodo quashtum i datis , aut ipfa data ab 
aliis cognitis pendeant , i quibus qua:fiti veritasislicifioC. 
£t , nonfol^m quxfitipofiibiiitatem aut impoffibilitatem 
.arguit ) verikm eo ufque procedit ut impoffibilitatis cau- 
ias afterre ^quandoimpoffibileeft quodproponitur, vel, 
^poffibiieeft» variosmodos, quibus id effici poffit^rc* 
perire valeat. 

Jam vero fi refoiuta didi horologii compage eidem 
Jhomini , cui novum^ ut jam diximus^ fpe&acuium foret 
jhoras indicans machina ^ rotis , tympanis , ponderibus, 2C 
reliquts adhorologii fabmcam neceflariisrebus,ipfius ho« 
coloffii ioco feparajtim ^ & in <quis confpedu pofitis , pri* 
m6 aidium fuiuet ex talium inftrumentorum apparatu^ 
aptaque difpofitione machinam cofici pofle, foliscurfum 
eji^h metientera , ille ftatim oaturah fciendicupiditate 
incenfus iiqgula ha^c vigilibus mentis oculis perluftran- 
do;, tum concreftando manibus , rotas rotis , ut fibi invi- 
cem fbciari poflunit) aptaret^ quibus propria tympana 
adficeret , pendulofupeen^b^ vel ad iatus pofito , infraque 
appenfis ponderibusj &fivisaliquaadeUet ingenii om- 
nia locis fuisitareftitueret ^ & debito ordine duponeret^ 
ut tandem redeunte compage prior raachina confiir. 
gens , in perfedum ut fuerat horoI<^um e vaderet : iu 
quoioperefaciendolatens in machina artificium ex ipfa 
operandi forma , quamvis priori concraria, illi uc ant^ 
manifeftum appareret. 

Kunc fi hujus machiiut tempora dimetieatis effedum» 
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Cttm eo quod in problemace qusericur ; &: ea quac dara 
funCy aliaque principia, quandoilla quacrere opus efl^ 
cum flngulis horologii parcibus i (e in vicem diftindifi^ac* 
que lacens arcificium , quod didi effedus caufa eft y & in^ 
reniridebec, cum problemacis demonftracione conferre 
velimus , facile nobisericfynchecicttm pfoceflum in pro« 
blemacibusdemonftrandis^iiliurq; difcrimen abanalycico 
regrefTu digno(cere. Quemadiiiodum enim boroiogii 
conftrudio perfeda abfolucaque cenfecur ^ quandoap- 

J>enfi ponderisgravicaceprima roca fociam quam mocii 
iio dirigic , illaque (ecunda tertiam , fic aeteras cacceras 
fic impeliunc , ucrota:ulcimseimpuifii agitacufn pendu- 
lum varias diverfarum , & magnicudine inccr (e difcre* 
panciumrotarummocioneslibracionefua fic moderacur^ 
ucindea^quabilis mocus nafcacur^cujasopevoluca acus 
candem acquabilicacem in circumlatione fua cuflodiat: 
lueciam problemaperfedbconftrudlumj & plenc de* 
monftracum eft , cum in aliquoc confecucionum ferie ^ 
Gux ad ejus probacionem adhibecuf , ex cognici antece- 
aencis aUcujus principii veritace ^ omnium indeconfe- 
quencium cerdcudo gradactm du^ ^ derivataque eft , ita 
ucex firmoplurium,probatarumque conclufionum ne« 
xu, id quod quxricur demonftracionis vim accipiac^ & 
tandemhis racionis machinis quodincognicum eft ^ veluc 
aliquo vericads impulfu coa&um , in cognitionem no- 
ftram perveniac. Acque hunc areun>encandi modum ipfa 
procedendi racio fyncheticum enc declarac. 

Eft fynthefis tradendis difcipiinis ^ atque fcientiis vaL 
dc accommodata 3 in ventis namque^ac rice pofitis ali« 
cujus fcienciarprincipiis^fiveelementisfaciie eft pofteA 

})lures concluaones hinc deducere 5 quae corpus illius 
ciendx componanc. Vertim in problemacibus forcuic6 
oblads fblvendis min^^ idonea reperitur, imo omnino 
inepta,praeferdmcumdifEciIlimi problematis vel theo- 
rematis veritasexaminari debet ^ nam ad hujufmodi oro- 
pofidones demonftrandas longa eft conclufionum feries 
percurrenda, antequam ad primam^quascasterarum prin* 
cipium eft j deveniatur. £t qua vi qu»b , qua mentis fa* 
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gacitate principium illud ram longe^ quxfito difficuoi; 
auditafolaqu^ftione indagabitur > rara eft, & vix coiy 
ceflahominibusingenii bonitas, vel potiuLS fublimitas^ 
qua: rem tam occultam prima apprehenfione deteeat ^. 
nec utatur mediis conciuiionum ad eamdeducentibus. 
Profedo ut fynthetice naturaliter adhibetur ad fcientia-» 
rum ftrufturam , atque ordinationem , ita confiteri opot- 
tet cum novum quid , & infohtum proponicur tunc pri- 
miim Analyfeos viam tentandam eue, qux a natura vide« 
turinflitutaadhujufmodi quasflionum nodos diflblven* 
dos 3 illa enim abeo quod quasritur argumentationis fua:: 
initium faciens^ in plurimarum conciufionum ferie^ad 
qua^fiti probationem neceflaria progreditur primo ad 
illam i qua quasfltum immediatependet^.tumcranfitad: 
proxim^fequentem^fine quainfirma eflec prima confe- 
quentia ^ex hac ad fuperiorem , qua^ infra pofitarum cer^ 
citudinem augec ,.& eo deinceps progrefFu y donecad pri<^ 
mam deveneric , ex cujus cognitione , atque certitudine^, 
per medium conciufionum hinc deduc^arum veritas in 
quacfitum^quafiperalveum dimanat^qua^ & ipfum co« 
gnitum reddit. Ecquis ad iliud principium i quxdto re« 
motiffimo afcendet intadis conclufionum incerjacentium 
gradibus ? Nemo profed6 id efficiet^aut fi efficiat fecum 
tacit^ Analyfimexercebit, ut ad illud principium deve^ 
niat , ac deinceps opus fyntheticum exequatun. 

Hoc opinoregcreveteres illi arcifices , & eximii Ma- 
thefeos cultores, quorum egregiaapud nos extanc inge- 
nii monumenta. Quamvis enim ea qua: nobis relique- 
runt fynthetice tanctim confcrijfKa fint, ipfos camen in 
problematumfolutionibus inveftigandis , quorum dedu* 
dionesprdinisquadratici,utvocant,limices non excc- 
dunt Analyticen communiter exercuifFe , jum efFedu 
manifeflum^tumdifertbab ipfis fignificatum efl. Unde 
fcientias mathematicas ^quas ab iUis accepimus, artis hu« 
jusinventricis beneficio , quamplurimis accefiionibuslo'* 
cupIecatasfuifTeprocerto exiflimandum efl. Nam pro- 
blemateproceffu analyticoad foiucionis flatum dedu<5^0j 
liberum ^&facile eis fuic fa<aoper Analyfeos veftig).a rCf^ 
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greflu demonftrationem fyntheticc conftruere , conftru- 
^amque fupprefla Analynproblematiattexere. 

Mini equidem olim apud varios authores , prascipub 
Tero apud eos qui mathematum glorianoftro(a:culoflo- 
fuerunt fubtilifnmasdemonftrationes ^ ex incogitatis , iC 
inexpQdatis,(ed divino quodam artificio conquifltis prin- 
•cipiis ade6 affabrb concinnatas legenti admirantique 
ftupor non femel incidit unde tanta exifteret & ingenii^Sc 
imaginationis vis , qua^ tam immenfam confequentiarum 
molem fuflinere poflet ^ facereque ut xot res , tam longe 
diflitasanimofimulobverfentur, &quafi ultr6 in argu- 
mentiunius ftruduram coeantatqueconfidant. Sedpoft« 
^uam Analyfeos amore captus aliquam huic ftudio ex» 
ercitationem adjunzi , comperi hos infignes viros in pro- 
fundif&mis difEcuItatum tenebris,&in una laby rintho ^ 
variis quxftionum ambagibus perplexafapienter^ utin- 
de evaderent ^analytices filo ca^ca rexifle veftigia } alias 
enim fi fola fynthefi ufi eflent inextricabili errore ple- 
rumque impediti , & voti fui minime compotes irritos 
conatus adhibuifTent. 

Sed fupponamus in qnibufdam viris , dodis illis qui- 
dem^&erudidstantam ob ea quas didicerunt peritiam, 
tantumque fi velimus acumen reperiri , ut eciam in arduis 
propofltionum difficultatibus optatum quandoque ipfb* 
rum animis ofteratur principium , antequam hinc dedu- 
darum , & ad quasfiti probationem neceflariarum con« 
clufionum texturam feceriot ^ Id procul dubio non fiet (i-* 
nemaxima animi contentione^ qux plerumque mentis 
aciemautobtundit/autobrumpit)&, quod magis eft, 
illi plus temporis in hac perveftigatione impendent 
quimalter , qui dodrinasadjumentis deftitutus y*&c folius 
Analycicesauxiliofretus, ejufdem quxftionis folutionem 
aggredietur. Nam tb eo quod in qua:ftione eft exordium 
fumens per continuatas confequentias , quafi per gradus^ 
facilinegotio^&cumquadam non fefli , fed poti&s ad 
operis fniem jucundb properantis animi voluptate ad 
idem principium delabetur. Unde tantum abeft ut hasc 
ars maximis femper extollenda laudibus ingeniorum 
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crux , acque cormentum , ficut apud plerofque mal^ au^ 
dic , dici mereatur , quin potius inveQca pnecipub excuU 
caque eft uc parcacur labori , & non i&cigecur animus in 
operacionibus fuis, verikm invencorum argumencorum- 
ue rubcilicateacuacur , & vires novas acquirac^ ficuc po*^ 
ea melii^s , acque evidenciiis oftendam. 
Ex didis^uc puco, (acisclare innoceicic quid ^8e quan<» 
cum neceflaria fic cam Analyfis ^ quAm fynchefis, quod 
ucriufque munus^ &: qua in re una dilFerat ab alia« Nunc 
igicuf cempuseft poftquam de duabus his mechodis in ge- 
nere Iocuti.rumus, uc ad mathemacicam Analyfimio fpe- 
cie, cujuspociilimum caufa hxc agicur ^noftra propiib ac^ 
ccdac oratio.. 

DE ANALYSI MATHEMATICA. 

ANaltsis lat^fumptivocabuli fignificatione mul- 
tas in fpecies di viditur ^habiti ratione fubjedi^circa 
quod fuum exercet officium. Peculiaris hasc, de quanunc 
agimus , in quantitatis , cmx mathematicarum diiciplina* 
rum objeAiun eft ^confideratione tora verratur,& omnes 
probationes fuasad sequationem, tanquam adartis ma^* 
gifterium dirigit , atque deducit. 

Hocutriteexpliceturrciendum eft primo ex duarum 
pluriumve quantitatum inter fe comparatione nafci tum 
xqualitatem , tum ina:qualitatem« i^ in omni quaifttone 
duo utplurimiim reperiri^ qu^fitum videlicet quodigno- 
latur y&c datum vel data qux. cognica funt^ ac pro con- 
ceflis aiTumuntur ^a quibus; rei oua^fitas veritas, atque 
comprehenfio dependec ^ quod fi dacum defit, idarte 
fiippkndum eft. Deindeiliamquacfitia^datisdependen- 
riam animadverd ignotum cum nocis comparando , id eft 
lioc in locoinftituta quatfita: quanticatis cum aliis datis ^ 
fivecognitiscomparatione ,quam a^qualitatis atqae in- 
a:quaii€atis genitricemmox dicebamus« Quontanoaurem 
in omni gpnere quod ordinatum eft^ fivequod unico 
cantummodofe habet^tanquam fixum quia procaste- 
rorum^ fiib eodem genere pofitorum^ & in v^ertilMlem 

iuconftantiam 
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iQConflantiam tranfeuntium ^ regula fupponi debet , qua* 
eorum irregularitates dignofci queant , & ad artem revo* 
cari ,binc nt ut ad asqualitatem^ omnia opera fua dirigac 
Analyfla, &;ad>eamconrequendam omnifludio nitatur: 

Ampli^s in memoriam revocanduni eft, quod primo' 
capite primrlibri docutmus , quinque fblummodo dari* 
pofle circaquantitatem operandi formas, five regulas^ 
Additionem nimimm^ Subdu£lionem^ultipiicauonem^ 
Divifionem ,&radicum Extradionem: 

His omnibus rite^ut par efl,€onfideratis facil^ intellige-*^ 
musquod dum in evolvenda problematis difEcuItate no- 
tas quantitates cum incognita , velincognitis comparan*' 
do, utrafque per di^apum operationum regulas modis' 
omnibus torquemus , atque mutamus , quo qustfiri veri^- 
tas elucefcat , ia^piflim^ accidit ut ignota quantitas , mo.- 
66 in fealiquotiesmuldplicetur , rood^ cognitis ouanti^ 
tatibusipfam vel fimplicem , vel aliqooties in fedudanv 
inultiplicantibus ^. aut dividentibus afficiatur^ mod^ 
utrumque fiat,nimirumproutmajor vel mmor occurrit' 
problematis difiicuitas y-Scqxiodinde.pluresexorionrtur' 
termini , alii aliis asquales , ipfo quippe qpere ad arquali- 
tatem omni^ dirigente^ex quibus aJtqui conftant^r quan« 
titatibus omnino co^nitis , aliquiex folis quafltitatrbus^ 
incognitis^ omniafl^dionecarentibus ^ atiqui ver6 quafl' 
mixti ex quantitatibus partim cogniiis , partim incogni- 
tiss diverfimodb:inter feaffb^lis. Nunc fi fumnoam ex his- 
omnibus terminiscompofitamefficias^ a^quationem ha. 
bebis i vel fi eam pauI6 aliterconfiderare ,atquealiis ver*^- 
brsenunciar^ velhnus^dicemus atquationem eflequan^ 
titatis^qua&fitx , frve fhnplicis , five graduatac , hoc eA ali^: 
quotiesinfedudx, & afFedionibus fa^penunoen^b impli- 
catas: , xum quantitatibus datis, fada alteitusad alteram' 
comparatione , diflinde ordinatam acquatitatem. Quia * 
vero in ipfo operis progrefTu nota. cum ignotis confun. - 
duntur,utadutinterutrumquedifcrimen) quod necefl- 
iarium efle ftatim confitebumur omnes , ne quid fntid^ 
quod qua^ritur , aut quomodo a£Fedum fit , pofled-tgno. 
fietur^fibiipfi.pnefbtars auxilium, Jubet enim fymbolo» 
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confkznti , ac bcD^ coofpicuo quasfiua dads diftinguer^' 
iDcoenicas ainiirum quabcicaces vocalibus a^e^i^v £cc« 
conionis yero i^c^d &c. dacas fignificando. £c quam* 
^isinhujusfymboii eiedione libera fic bominum voluiu 
cas ( oam quid impedic quominus his vel illis caraderibus 
acque (igiiis^ adlioicum effidis magoimidines^ numeros^ 
cempor» , & cxceraiiujus generis denocare poiBs^ mod^ 
«femper irecorderis pro qua peculiari quancitate iignuin 
.quodlibeciiacuicur ) verumcamen nihu auc commqdiiis ^ 
auc ad juvandam memoriam apcijis reperiri poceftalpha* 
i>eci liccris. IUar enim func nocx apud omnes gencos uni- 
verfale^ , & yaidc iimpUces^ quibus aflueyimus ab arcacis 
;iniciOy& quarum operacalculusmirum io modupi bre vis» 
^acexpedicusctvadic. Pra^rerei in alphabeckis eiemencis 
>tamaocabilis eft difierencia iocer .vocales^ acque confb- 
^as ^ut^hx quanticaces cognicas deoocenc ^ ii^evero ia-: 
^ognitas ^ quarficaidacis quimciciffimb diftingues« 
jHacc per liceras compucandiracio logiftice fpeciofa dicip 
tur, & Arichmeciqe genecis ejufdc parcicipacione germa* 
ina eft ^ eft namque Arichmecica logiftice numerQ^ , hoc 
^tant^m incer eas ( quancum ad nominis racioqem arcinet) 
lidifcrimitHsefl:, quod in aridimecica rerum menfurabilium 
.quanpcaces per<:aca^eres ^ feu figuras arcis proprias nu- 
.mero , ut gener^ ^enfura exprimuncur , & compucan- 
curj in hac aucem per nocas Utcerales, elemenca fciUcet 
alphabe^cf ) resipi^ canquam in fpecie ( ex nfu forenft 
TecepC9,vocabulo j ^gnificancur, ^ jDinnimode ^raip^. 
cur , unde fpeciafas nomen obcinuic. 

lllius.i|fusmultoaccpnfimodacioreft quam praxis na- 
mero& } namin numerofa numeri a novo quem profe- 
runc ica abforbencur^ uc peni^^ difpare^mt ^ nec uHum fui 
veftigium relinquant. j^t in ipqpioia p^inanent fpecies 
fine aliqua mutacione , fpecimen exhibentes^otius ope« 
rationis } unde non foUim in quxnci nociciam ducunc, fed 
^fciam cheoremageneraie profblucione confiraiUum qua&« 
^ionum in aliis quancicacibusdacis edocenc« 

Inicur aucem liceralis hujus nocacionis calculus hoc 
>n}o.do. ,afci;is jcribjis nocis piima videhccc ^ prq addi^o^ 
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ioev^rafirrmatione^quseplus^recimda vero » pro fub. 
dudione, vel negatione ^ qua: roinus fignificat } atque ter- 
tia f/^pro extra<£one radicum^oportet tantum notas illas 
quantitatibusinterfeaddendis ,aut fkbducendis, aut ex 
quibus radicem extrafaere Tolumus, prxfigere, vel combi* 
nare literas ut indicetur illas tnter le audas^^.vel ducendas 
cfTe ^. vei dem^m unam , vel plures fuper aliam , vel 
&per alias^ ponere >, interjedi^ lineoli in modum fira. 
dionts ^ad fignificandum unam , vel plures per aliam,. 
aut per aliasdivifds^ vel dividendas efie. Sic propofitis 

3uiDufcumque quantitatibus, bomogeneis tamen^.five 
la:^ fint numeri^ five magnitudines ^ five foni , five tem« 
Eora,.8cc. quarum una ugnificetur per a ^.altera peri^* 
uribo s ^ ^adillasinterfeaddendas, auti^ — 6 adfub^ 
trahendam i nayJBc a^t ad multiplicandam unam per 
alteram yilaa ^ five a^ ad multiplicandam ^ in fe ^ & aa^ 
t^I a^ ad eandem adhuc femel multiplicandam^per^,« 

atqueita^ininfinitum ::aut — ad diwdendam b per d^, 

a b 

. — addividendtim produdumex^ iniperr^&tandem 

y\a\zA extraHcndamradioem txay.^ l/^a-^b\ ad^ 
extrahendam radicem ex fumma ^ --+^ , qua? bis pofita^ 
& remel in.fedu£la ipfam fummam^ -^h reftituat, & 

f/a \ad extraiiendamradicemexqtMntitate^^quac ter 
fofita^&bisinfeduda ipfam a producat,.& fic inin*- 
Initum, adjedo numero , radicis genusJndicante. 

Tam vero quia quantitates per multiplicationem,.at:: 
que radicum extradionem ita mutantur ^utalias penitib 
evadant ^.neceflariumque fxpenumer^ etk fingulasea^ 
rum transformationes , quas certis notis expreffimus ^. 
etiam verbis enunciare y. ideo produSum ex duabus di» 
verfts literis ^duas diverfas quantitates fignificantibus^ 
verbi grati^ at^ voco bimenfum y.produdum ver6 cit 
tribus uc^^r^^vel^^i trimenfbm , ex quatuor, ut aUd^ . 
velaacdy. &c. quadrimenfum , & hoc in infinitum pro^ 
grefTu, prottt illa groduda ex duabus ^ ex tribus^ quatuor^^. 
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|)luribufve dimeniiombus conftanc. At quando eadem E« 

.tera aliquoties in fe ducicur , primum produdum ^ uc a 4^ 

jvel a^ vocq asquibin^enrum, lecnndum vero, uc^ ^ 4; vel 

;^rd:quitrimaifimi ^certium uc aaajL vei ^^xquiqua* 

. drimenfum , & eo deinceps ordine , prout eadem litera 

^bis^cer, quajcer ficpluri^s In fe ducicur. Has produAo- 

irum ordinacorum^peciesratis apco vocabulo poceiibaces 

.eciam,vocancur,kaucqu(incitas,iqu^radicis nomen ha- 

^bec, idnprimo^ioceflsLfum gradu conilf^ens^ ide^ prima 

.poceftas nuncupecur^(ieci)ndapoceftas cikmilla r^dixia 

Je dacicar^ cercia ciim ^enicom produiSbim adhuc per 

jradicem mulciplic^cur , Sc fic in infinicum. Sic.eciam prir 

.mam radicem , quac bitpoilca, iSe femel in.fe mcilciplicacdt 

.quancicacem ^cujiis xadix ^ft , refticnicvQtco-fubacquibi- 

«inenfam ^ fecundam vero quab^cer po^Ica ^^ bi&in (e muU 

«tiplicaca quanticacem cujusradix eftreponic fubsquicri* 

^enfam , &^cin infinicum, eodem fer^ modo quo quach 

ticas alcerius fubmulcipljex dicitur. His radicibus adhuc 

alia nomina dare polTumus , licet enim eam, quas fubstquJU 

biipenfa yocata eft^radicem fecundas poteftatis, fubarqui* 

trimenfamverpjradicemtertiaj poteftatis appeilare, & 

fic dc cqteris. 

Harum appeliationuoi ration^tn reddere difEcile noa 
cft i nam hasc nomina rebus ita conveniunc , uc vel ipfa 
prolatio eorum fignificacionem manifeftec. Oe antiquis 
lappoUationibus jaihil dicamt claccenlm apparet illas ad 
rem^ quamfignificant^confeftim animo repr^fencAndani 
min^ idoneas efTe noftris , quibus in hoc opere ucemun 

«Necjcft quod miremur Analycicen plures dimenfiones 
quancftacibus affi^narc , quamcifdem ipfa natura cribuitj 
arci emm fufficicnacuram quanciim.poceft.imitari3 ejus 
yeftigLaieqaendo,& ad ejusjexemplaromnia coppnendo^* 
promocis casceroquinejuslimicibus^ aam ubi nacnra de^ 
finit , i ibi ars incipit. . Propcerei quamvis jiacuraltcer noa 
dacur tiacrficus sL ccrtia dinieoftonead qu^rtam ^niJ^iilomil: 
nus tamen arti^ciaiiter adannumejras dinqienfiones ^to^ 
greflio fit \ cogente ad^d tum operis necefllcace , cuni 
^ulcipiicacionis nacura , dimenfioniim numerum £lne ^. 
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iie ^ngentis. Sedinhoc diicrimen eft , quod natura nihil 
genuic unica 3 vel duabus tantummodo dimenHonibus 
contentum j (blum corpus creavit trin^ dimenfum ^ cujus 
dimenfionesab.eoiuntinreparabilesjarsver6 i quanti- 
tate unicam dimenfionem nabente , vel quam fic conii- 
derat ^ incipiens multiplicationis , atque divifionis opera 
^ias i atque alj^s dimeniloaes in infinitum ei fuperaddit ^ 
aut fuperadditas gradatim ^ vel ad hbitum demic 

:£t inarithmeticis optime quidem incelligimus . h plu^ 
num a^quahum 3 vel inxqualium numerorum inter fe du. 
&u , five illi «numeri abfoluti fint ^fi ve radicales , aut fur* 
di ) & qu^cumque tandem fit ipforum multitudo, alios 
prodire numeros. Uc exdudu zxix z x 1 gigniturnu^ 
merus i6,^aut ex du<3:u 2 x 3 x 4.X 5 , &c. iefficitur nume- 

rus iK), veItandemexdud;uaxA^3 [^ f^ 3 j x /^y [ 

oricur furdus 6 f^f\6c fic de c«teris. Nec etiam dubi- 
tamus quin omnes numerifintinter fe homogenei, quam^ 
vis fxpenumer^ fpecie differant , quales-funt numeri ab« 
.foluti cum fiirdis , vel fiirdi unius fpeciei , cum fitrdis ad 
aliam fpeciem perdnentibus comparati:) neque adhuc 
cbfcurecoipprenendimusquodindefequitur^ i^ videh. 
cet qupfcumque numeros^ proptercommunemejufdem 
eenerisparticipacionemyquiDuicttmque numerisaddi, vei 
a quibulcumque numeris detrahi pofie^ cum hac nihilo- 
minus difFerentia^quod numeriinter fe commenfurabiles 
poftadditionis^vel fabdtt6lionisopus unicum numerura 
per has operationes genitum relinquant ^ incommenfu* 
fabiles vero inter^ dumfibi invicem adduntur,, aut d 
ie invicem fubducuntur fcmimam efficiant ex pluribus 
fiominibus compcjfitam : Unde binomia , trinomia, & 
caccera polynomia ducunt originem. cDeinde a° per a^ , 
ii3 ,& vel per i d^ V ^» &c ^^fimilefvejcompoficionis nocas 
nihil aliudjquaxn numerosdefignari9.quorum unufquif. 
que in tot asqualq§, iQxqualefve dimenfiones quot ei afil. 
gnare^rpluerimu&^refoluDilis eft, Uc fipronafitum quem- 
visnumcrum 64 in duas xquales dimenuones refolvere 
yelimus , ipfum defignabimus per 4 <, & fiet ^t n 8 vel fi 

y uj 
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intres,ipA]m{ignificabimusper4^5,&; erit ^iin^; velfiin 
quatuor, ipfum notabimusperiii^ , & fiet aH i f^V^^ 
Nam 8 x Svel^x^y^ vel a ^T| >< » A^T| x i^Tj, 
X 2 ^T"! n 64.Idemdefurdisfertojudicium,utfipro- 
ponatur lurdus numerus ^T| > ^^^ ^^ ^"^^ acquales di^ 
menfiones refolvi debeat ipfum nominabimus aa ^ic 
per radicis fubacquibimenfx extradionem invenietuc 

a n A^TI i vel fi in tres ipfum eumdem vocabimu^ aa^f^ 
&per raaicis fubxquitrimenfaE; extradionem invenietur 

-r n A^ I I ,. & co in infinitum ordine ,, nam /^ j I 

^ ^T\ vel ^T\ y^ VT\ y^VVi rt^Tt: P^riter ft 
tfundem propofitum numerum 64.in duas inasquales di«^ 
menfiones refolv^re cupiamus ^. ipfum appellabimus b d^ 
aut bcd fi intres^.&c.&tuncunaqua^libetexJiisIiteris 
b^c^d infinitos admittet valores^^pro infinita duorum 
vel trium fa£fcorum ^.ex quibus produ6ba bdyVtl bcd 
componi pofiTunt varietate yhxz enimx>mnia numerorum 
naturafuiiinet.. 

Atingeometricisntulta aliter feres BaBer, nam /im-: 
plex,five unius dimenfionis magnitudo magnitudini ex 
duabus dimenfibnibuscompofitx heterogenea eft^^tquc 
&a»: novardimenfionis acceffione genus mutat. Sic quan.* 
titates quas bimenfa» , trimenfas^ atque. qiaadhmenfas 
▼ocavimus ^ &: czterac plurimenfae omnes diverfbrum 
graduum heterogeneac. funt. Unde fequitur inter folas 
magnitudines ejufdem gradus ^ fivje in quibus xqualis di^ 
menfiomim numerus repeiituf ^ vel uno verbo inter po^*. 
teflatesasque- altas , ut pote inter fehomogeneas^compa^* 
ra tionem inflitui pofTe Jlks JBter feaddendo^yelunas 
^baliis fubducenao* 

m 

Practerea fimplicem , fiveunimenfam magnitudinem^ 
quas linea , vel longitudo , vel latitudo^^bimenfam, vcl 
f quibimenfam ^ qu^ fuperficies aut reftangulum , auc 
quadratum^ trimcnfam , vel xquitnmenfam , qu^ {oli^ 
Jum , five corpus ^ fiv^ parallebipedum , five cubus voea^ 
cur faciib nobis animo repr^fentamus j ha»: enim omnia 



LxB£i. IL Caput L 159 

m corpore naturali diftiDguere fblemus > reliqua ver6 
'inulninenfa^quibusars quacuor^ quinque , plurefve di- 
tmeofiones triouic, & qua: nacurx impoflibilia {unc , diffi- 
«cili^s fub imaginacionem cadunc* 

Quamobremuchocmyfterium candem revelecur ob« 
:fervabimus .coQcepca arcis Analyticx theoremaca , vel 
rproblemaca nulU quancicacis genere coerceri , fed ica la* 
rc^ per omniavvagari uc indifierencer & ad numeros , 8c ad 
magnicudines aptari pofEnCi dummod^ eorum^qua: fadu 
rimpoifibilia func^ effe&ionem ars non fufcipiac ^ hanc 
^enim legem ipfi necefficas impofuic^ ac licec ftatucos a na- 
tura finesiongb pra^ceriret, nihiltamen concra nacuram 
.molirecur. IHac de x:au(a priufquam ahcu|us Analycicx 
propoficionis^ad folucionisilacum dedud|^,¥eritas in ma- 
gnicudine^ vel in numero jexaminetur^ confideranda eft 
ucriufque quancicacis fpeciei indoles , qu& animadversi 
<videndum ucrum id quod proponicur ambarum fpecie* 
ixum .viribusaccommodacumfic,anver^aliciqus ex illis 
pocenciam fuperec : mulca enim in una fieri poulinc , cua: 
in alcerafierirepugnat. Hocinnumero reponenda func 
omnia problemaca ^ qux compoficas fupra trinam di- 
menfionera quancicaces reipfa exhiberi voIubc^ verbi gra* 
>tii j fi j uiTum ibrec duo a:g uiquadrimenfa ceperire l & ex- 
iiibere ^ querum famma dacac quancicaci xqualis fic , pro- 
4)lemaillud meri numericum eft , frufhraque ^us folucio* 
4iem i geomecria expe&es^ qux prarcer Uneam , fuperfi- 
ciem, & fblidum five corpus^ reale nihil agnofcic ; cxtcrx 
magnicudines.^ quac plurioas quim tribus dimenfionibus 
abundanc^ & in nacura non reperiuncuc, ideaies fiioc, qua- 
irum conftrudionem dare non eft arcis munus , ne quis 
errorhSccommiccacur^ verum cogence arduarum quac- 
ilionum difficultace illas fblummodo producic ^ iifque 
mulro cum profe^lu ucicur in coco operis progrefiu^ adin* 
"veniendam quacfici cum dacis relacionem , quac nifi per 
ireracasmuliplicaciones, Sccompoficorum produ^iooes 
ikph agnofciDequirec. Quando aucem id quod quacricur 
in arquacionis ordinaca: involucris adhuc delicefcens ap- 
paruic^ cunc radycem ex iiavenca squacione extrahendo 
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compofiras magnicudines in fuas dimenfiones ica reColvit^ 
uc omnes ad unicam dimenConemxeducac. > folis re&is li-» 
neis praoperacionibusfrudu remanencibus. Acqueis efb 
omniumoperum analycicorum finis ^ eit quo videre e (b 
quam*. neceflarium fic in analyfi. omnia geomecria? pro« 
blemaca adhujufmodi cerminos. reducere , uc deinde adi 
illorunxconflrudionem necefiarium cantiim fic redarum;< 
quarumdam linearum longicudinemi cognofcere , quod 
iacillimum efie judicabimus^ficonfideremus ex ime^ior 
tranfverfiim dudufiiperficiem^corpus vero^fivefolidumi 
ex fiiperficie mora generari^ 

Ver j!im in iis non conquiefi:ic inceIle6Eus , vulc eninnt 
magnicudinum ad plures quam^ tres dimenfiones afi:en*. 
dencium.ideam fibi formare , ad inftar ca^cerarum ma— 
gnicudinuminfra poficarum , & juremerico^ nam arcifi-*- 
ciales ill^ magnicudines , fiipra.nacuralem mecam evedas^ 
fimiper aliquid maceriale in conceptu fuo involvunt) fed^ 
hoc quid iic ignoracur. £c fere bic dicere fufficiet, ea qu^ 
in geomecricis*arce fiunc^&componuntur, magnicudi^ 
nes, efle eandeminccrfeproporcionemhabemcs quam: 
rcda linea^ad aliam redam lineam 3 nam facil^efi:ej£ce«- 
re uc duarum magnirudinum^cujufcumque generis illa^ 
flnc, nlbdoin una cocidemdimenfiones exiftancquam in» 
altera, proportio inredis lineis confpiciacur. Suncoenim* 
Mtcd^ efg h, Incer^ dt h reperiacur media proporciona-.- 
lis, quasfirixryergo mm a^quacur ab ^ tc confequencer 
mmcdllatcd^ Pbflei pooacur m. c : : d. k ^ ergo m h 
m cdy & confequencer mmmk HaicdiDeindeEat 
m. e :: fi /., Ergo m ITI ef^ & confcquenter- mlgh^ 
H f/gA..Rurfus ponacur m. l^^g^f. ergo mp Ulg,. 
& confequencer mmph H mlgb. Ulcimo fado m. f^ 
:: h.^.habctur^m^nph^ & confequenter mmmqlt 
^/g^> &candem mmmk mmmq ;^. ^. ^ ex-proporcio- 
numregulis. Velfifumpfifremmeciiam proporcionalein*» 
Krf^ Scfqux fic»,iifilemucpriiisGonflicucisorcufuifltt? 
minr^Sc nnnf^ & red^r &/: diverfqt. quidem forenci redis^ 
k &f 3. fedeademratio efTecincer primas , quimioter uU 
ttmas , vel candera fi lineam pofuifTem adlibicum fiim^ 

pcam. 
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{itam pro primo fequentis analogifmi termino , nempe 
j^.a ::6.x repetita antecedenti operatione fa6lum fuiffec 

i^^XJJ^* ^ K\^^ ^ ^ ^^^^ per X & fl iignificatas fola fub- 
logatione alterius literaC) ipfias ^i;^ ofEcio fungentis mu- 
tarentur , fed eam rationera fervarent quam quac inter 
khc q^ vel inter r^&c/y reperitur , atque hoc omne 
juxta naturam proportionum ) quarum unaquacque ter- 
minis innumerisfimiliterfefeadinvicem habentibus ex- 
primi potefl. 

Etnasc quidem relationis inter artificialia magnitudr- 
num produdlaexiflentis cognitio aliquid lucis a£&rt , fed 
conelata funt adhuc ignota , nec fatis videt inteileflus 
quidnam apprehenderedebeatutillafibiobjicere poffiir. 
Ut igitur hac in parte nobisfatisfaciamus recordari opor-^ 
tet prascipuum numerorum munus efle ut cujuflibet 
quantitatismolem^atquemenfuram^pra^cipue ver6 pro- 
portiones , qua: inter quanta reperiuntur , exphcent ^ efl 
enimproportio, utalibi diximus^determinata qua^dam 
a:qualitatis vel ina^qualitatis fpecies ^ quod numericum 
efle nemo videt. £t benbquidem arqualitatem & inxqua* 
Jitatem lat^fumptam in redis lineis abfque uUa numerou 
snim confideratione comprehendimus3& per redas lineas 
expritnimus } verum ciltm ad determinationem propor. 
tionum efFedricem perventum efl , tunc procul dubio 
Tocandi funt in auxilium numeri^fine quibus illa? perfed^ 
intelligi nequeunt. Qupmodo enim duarum redarum ti« 
bi ignotarum rationem invenire poteris nifi per amba^ 
rum menfurationem ? & quomodo illas menfurabis abf. 
que numeris , qui menfurationis omnis inflrumenta funt. 
£nimver6 omnia proportionum genera denominationes 
fiias i numeris abfblutis , aut furdis , prout comparata^ 
quantitates inter fe commenfurabiles aut incommenfu- 
rabiles exiflunt , fortiuntur j atque in univerfa geometria: 
conflitutione , licet diverfa objeda magnitudinis genus- 
participantia refpiciat,nonniiIreIationes, five propor* 
tiones qua^dam qux in eis funt,confiderantur. ITnde for- 
tafle non malb fecerimus ii non foliun pro magnitudini- 

X 
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bus, quxpernimiamcompoficionemfuam naturx yiret 
fuperanc ) verumeciam pro quibu(cumque aliis .compo£« 
tis earum valores per numeros abfolutos^vcl fardos ugoi* 
ficabiles funt^aliquas non abilradorum^{ed concretoruni 
numerorum fpecies mente comprehendamus : nam po. 
fteifacii^intelligemusqua ratione numeraiia hxc pro« 
du^a generantur , & quomod6 per diviflonem atque ra- 
dicum extra&ionem in tot dimenfiones , quot eorum de* 
nominatio indicat^rerolabilia funt. Sic naturardefedus ^ 
vel poti{ls impotentia arte corrigetur , & phantaila notis 
imaginum fpeciebus adjuvabitur. 

£tran^mult6tolerabili^smihi videtur magnitudines 
fupra trinam dimenfionem aCcendentes arithmeticib per 
explicatam metbodum concipere^ qudm eafdem geome- 
trico more imaginari. lUa^ enim inanes fiint continuae 
4|uanticatisfpecies, quarumefiFediotum fadu impoflibi^ 
hs , tum mente incoraprehenfibilis eft. Soliim hac in re 
cavendumeft neficut numeros omnes naturi fui ejuC 
dem generis efie , eofque propterei promifcub inter fe 
addi^velunumabaliodetrahipoile pro certo tenemus^ 
jta eciam proocer conceptiones noftras numeris nimium 
ailigatascredere velimus ^ magnitudines omnes incer (e 
homogeneas eflTe, quas cujufcumque alcerius addicione 
augere , vel ablacione minuere fas fic ^ quod minime licet: 
nam , ut diximus^ magnitudo duabus dimenfionibus con- 
jCenta magnicudini tres dimenfiones habenti heteroge- 
nea eft » ucut in univerfiim magnitudines omnes , quas 
non seque multis dimenfionibus conftant , quas in unam 
fummam coalefcere pofle repugnat heterogeneomm 
lex. 

Sic jadis logiftices univerfalis fundamentis con(e- 
quens eft ut ejus regulas , atque leges breviter expor 
nam^ 
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ANtb omnia brevitaris ergo {^ro sequalicads nota 
ufurpabimus hancjni^ pro majoricaris (igno (equen^ 
cem F , 8c contrariam nimirum nprominoritate^veipro* 
minori ina&qualitate denoranda. Sicfcribo a Yib ad figni^- 
iicandum quanritatem a xqualem efle quantitati^,& 
av^b utindicetur a majorem efle ^^ vel /in quando^ 
minor eft ipsi b. Hoc fuppofito ad reguias veniamus , ic 
pro prima^ videlicec Addirionis fondamento prxmitta-- 
mu^» 

A X I o M A> 

Qjl$antitatim aqualium ccntrafiis fignisajfi&drum- 

fumma nihil e^. 

Nam quantnmadditionis iignum afErmat , five ponit\> 
tancumdem fubdu&ionis fignum negat , five tollit. Sic 
a^quali ab xquali fubdudro nihil remanet ,. 

Xft ^•4^& — -< n^^.atque^2&— 1 n *• Hinfr 

GoK-OLIrAKIUM. 

tt^antitatmn inaqualiim cantrariis Jiff^is affe£ldrim /urfi'^' 
ma e^ iffanm refdmm majcris quantitatis figm affe^- 
Bum. 

Broponaiitur duar inxquales quanticates* conftrariis f?i 
enisaffeda^, nimirum --f^F3& — ^H^&fit ear um dif^ 
ferentia X , itautH- a Yi -h^ -+ x , unde propofitaB^ 
quantitates erunt --¥ b -4- x & — b. Atqui per axioma - 
praccedensfit-+^&— ^n^^ergo -^a &•— ^n— hx.- 

Vel fint — ^ F 9 -+ ^ n : & fit ut prius earum difFeren^: 
tia X Ergo — aW — b^ Xy.Sc propofita^ quantitates^ 
crunt — ^ — X & *+i. Atqui per axioma prarcedens — - 
ttc-^rb n^. Erga— .^&-+^ n — 'X, ut volcbat ax) 
jrollarium« . 

X^ijj 
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Sic in numeris — z & {-^3 n ) -f 2 -+in -+ij 
nccnon -+ 1 ( — ^n)-- 1— -i n— i. £x his addicionis 
rcgula fic coiligitur. 

Regula Additionis. 

5i quantitates iifdem literis Mtata^ eodemfigno affician* 
tur^ numerentur illa ^ (jf earmnfumma commune fignuim 
frafigatur. Si vero contraria habeantfigna ^ (^ aquaUi 
fint ponatur o fro earum fumma. Qj^odyfi contrariis no^ 
tis affcBa , tnaquales exijiant , earum aggregatum erif 
ipfarum refiduum 7 majorisfigno affeEimm. 

Quantum attinet ad quantitates diverfis litais notatas ^ 
oportet tantim eas fms fignis conneSiere. 

Regula Subductionis. 

SukduBio Additione ferficitur ^ mutatis frHs omnibus 

fignis quantitatis fubducenda. 

Demonstjhatio mutationis signokum 

i^) Quando affirmata quantitas ab altcra quantitate 
fubduci debet , perfpicuum efl affirmatum fubducenda^ 
quancitatis {ignum, innegatum ^ quod nempe fubduc* 
Aionem fa<^am velfaciendam deqotac, mutari debere. 

Ut fi -+ ^ fubduci debeat ex a , reliquum eric a^b. 

1^3 Quando binomia quantitas , cujus unum nometi 
cft affirmatum,alcerum ver6 negatum, vcrbi gratia'-+ 
r *— ^ ab alia quacumque quantitate a fiibducenda eft^ 
manifeftb cernitur non peti ut tota quantitas c d propofi* 
taquantitace^dematur ^ fedfoliim utejus aliqua pars^ 
videlicet -^- c — ^,five difFeremia inter r&^fubduca- 
cur^quacdifFercntiafivocetur^/, crit cW -^ d-^b. At 
fubducendo quantitatem c incegram , una cum diflPe*- 
rentia d ctiam fubtrahitur^ , qujc fubduci non debetj 
quare addicipne quancitacis b de£Fedus ille com^enfao*. 
jduscft. 

yel breviusquia<^fubducidebecex4reliquum eric ^ 
^ dy five quodidem eft#i(-«-^ -*• in)—.d'^b ^ 
^ ; nam — ^ -1- i n ^. 

t o » 
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3«,,Sinegata quantitas — b fubciucenda flc ex^, ad- 

dita utrimque communi quanticate — t-r, cadem difie- 

rentia remancbitinter auftas quanticaces i^-+ r, &•+ ^ 

«^quam inter i^ pofitas^&^ per acqualitatis ieges. 

Atqui ex probatis iubducendo -+ r— ^ ex ^ -^- r re- 
nianet a^ c — ^ -♦•^, id eft ^ -f ^. Ergo fubducen. 
^o^ben a^ relinquitur a --^ b ^ quod erac oftenden- 
dum. 

REGULA MULTIPLICATIONIS, 

ATQ^E D1VISIONI5. 

Si fignafint fitnilia produEta ^ vel oria qnantitas erit affir^ 
fnata , fin diverfa , negata. Idefi ^ itf-+ , vel — in 
r^facit H-. ^/ — M •+ , vel — f in -— efficit — . 



DeMONSTRATIO R£GULi£. 

Dum aflirmata quantitas in affirmatam ducitur ^ afEr^ 
matur produdam quancitatem afHrmari. Dum vero ne- 
gataducitur in ncgatam^ncgaturprodudam quantita* 
tem negari. 

Undc qucmadmodum afHrmatio affirmationis ^ & ne-> 
gatio ncgationis affirmant 5 Ita -+ per H- , & — per — 
producit H-, 

Quando ver6 affirmata quantitasinncgatam ducitur, 
▼el ncgata in affirmatam , affirmo produdam quantita- 
tcm ncgari , vel nego affirmari. Ergo ficutaffirmatio nc- 
gationis , vcl ncgatio affirmationis ncgant , ita -+ per — , 
vcl — perH-producit — , quoderatoftcndcndum. 

MONITUM. 

Alias cjufdem rei demonftrationes vidcre potcris 
apud Authores , & prasfcrtim apud Schootenium in eo 
hi)eIIo ) quem de Mathefeos univerfalis principiis , five 
potiusdeeencralis Logiftices Regulis accurat^ confcri- 
pfit, ubi fuse tradita , & exemplis illuftrata ftint,qux 
nos hk I^vitcr tantum atdgimus, nein re vulgari oicum 
&operam y quod aiunt , perderemus. 

A llj 
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De filuuone ^quationum duas dmenfidtus: 

babentium^ 

In.vi.sti.«.atio^ L. 

Per re/olutionem /equalitatis in proportianem. 



aa -^ ca ^dd n.o., 

aa '^ ca ^dd H. o..* 

aa ^ca^ ^dd Tlo. 

a a, ^ ca -^dd Ho^, 

Efto i'' -h aa ^ca — dd iloy fiveper mecatbefiiir» 
^dd Ylr^aa ^ ca^, & dacam xquationem in pro- 
porcionem refolvendo fit -^a. ^d.-^c^a -rr. Qua^ 
rehiiceft feries crium continub: proportionalium j & ex: 
datis media^/y.&extremarum diifercnti^.r , qua:runcur, 
extremac <^n^& c ^a., 

Eftp i^ -^ aa — ca'^ dd Uo^ fiye pef metathefiini 
-+ ddU --haa ~f^,.&;datama^quationemin propor- 
tionem refblvendo fit h^ #r. -k d. -^a — c -tt. Quare:- 
hicutprius eft feries trium continub.proportionalium,^ 
& ex da tis medii d , &. extremarum . difterenciir > «qua&i» 
rAintur extremasc^ f ,,& -k^ — . ^. 

Efto 3° ^ aa --'Ca-^ddTlPy five per metachefimi 
-4* ddYl '-^aa -+ ca^ & dacam arquacionem in pro- 

Eorcionemfefolv^ndo fic -+> a. .-+ ^. — a -^^r-H-. Qtiare-' 
Jc eciam eft feriescriumconcinu^proporcionalium, & 
exdacis media i/y&excremarum fufnma:/ s.quxruntcur/ 
«xcremx ^^ p vel H ^ & -+ r — ^. 

Efto 40 -^^4irf -+ r^ H- ddno y five per metache&^ 
fim ^^^/ n — * ^^ ~ rif ^ & dacam a^quacionem in^ 
jrogorcionem; refolvendi!) £cr*: ^* -*• ^. — ^^x -^^ 
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Qnate hic adhuc eft feries trium continue proportio* 
&alium,& ex datis medi^ d^ & extremarum fumm^r^ 
quacruntur extremas 4 f vel T , &— r— ^. Itaque 

PROBLEMA I«« VIET-^. 



^lnferie trimn cominui proportionalium ^ datis midih^jhe 
reBdngulo fub eKtremis^^extremdrumfummh^ veldif^ 
ferentik^ ipfasextremas imvenire. 

Manifeftum eft ex prasmiifis propofltum problema 
ilifficultates omnes involvere , quas in acquationum duas 
dimeniiones habentium folutionibus occdirere poflunt, 

Aliteil. 

Efto I® -+ 44 -+ ca—cfn o^ five per metatheflm 
^aaYl— ca-^ cf^ qui a^quatione in proportionem 
refoluta fit -•• r. -+ 4. — a -+ / -H-. Quare hk eft fc- 
xiestrium continu^ propordonalium j & ex datisprimi 
r F vel n 9 & fumma media: & alterius extremas , nimi* 
rum/, quacruntur media^^&alteraextrema *— ^ -4-/ 

Efto a^ -^ aa — ca^^cfli o^ five per metathefim 
^ aa n^ ca^cfy qui acqualitate in proportionem 
rcfoluta ^t-^ c.-^a. -+ a-h /~. Quarehic eft feries 
trium continub proportionalium j & ex datis i^cf]^ Sc 
/difterentiil meoiac & alteriusextrema^ , quacruntur me- 
dia ^» & altera extrema -+ a -^f 

Efto i'' -+aa — ca ^ cfYloy five per metathefim 
•+ ^^n -+ ^^. — cfy quaasqualitate in proportionem 
refolut^ fit-f c. ^a.^a — /—-. Quare hk eftferies 
trium continu^ proportionalium 5 & ex datis i^rF , & 
differentii medias:^ ^ & alterius extremac , nimirum/qua: - 
runtur media^, ficaltera extrema ^ a^—f 

Efto ^P^aa^ca^ cfn Oy five per metathe- 
fim z^ aaU — ca^f^ qua asquatione inproportio. 
nem reibluti fit -+ r. -f ^^. — a — /-H-. Quare hlc eft 
(eriestrium continub proportionaiium ^ & exdatisi^rF 
vel n , & fumma mediae , & alterius extrema: ^ nimirum/ 
quasruntur media a^ & altera extreina ^a r—/ Hioc 
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PROBLEMA 11«°». VIET^. 

Inferie trium continue froportionalium datis primk y emm 
jumma vel differentia media , ^ alterius extrema ^ invi^^ 
nire mediam y df* alteram extremam^ 

Manifeftum eciam eft propoficum problema {Icur 
pr^ecedens difficulcates omnes iavolvere, qua: in bimen* 
larum xquationum fblucionibus occurrere pofTunc. 
Qupd adhuc clari^s ex calium seq^uationum genefi appa«-. 
reKTc. 

GENESIS PR^CEDENTIUM 

^ Q U A T I O N U M. 

Efto feries trium continub proportionalium ^, verbi 
gracia: 

1% media, }», 
€• a*. ^ * "T7t- 

€ 

Fiati^j^^H. — n-+/ Ergo-+if^-+r^— r/n^i^ 
Fiati^, — ^H- — n-+/ Ergo-*-^4 — r^— r/n^J 
Fiat3^^-4-^— — riH/ ErgoH-^^— r^-4-r/n^.l 

Investigatio n. 

JPtr convenientem additionem fufflementi^ quo ^tquationil 
fars ^potefiate radicis , ejufque yadu imflicita deficit k 
canonica generatione. quadratorum. ex Binomiis. 

Eftoi^ ^aa-^ ca ^ddZlo , five per metatbefinv 
-+^</n -i^aa^ ca. Utrique a^][ualicatis partiadda«» 

WC-+ — cf^hoc eft iupplementum quo asquationis 

pats ^ aa ^cade&cit k canoniot generatione qua-.^ 

dratoruHL 



LlBEI. IL .CA;ftlT IL l6f 

dratorum ex binomiis ) quac: quidemgenefis docetbino- 
mii cujufvis xquibimenfum acquari duobus nominum 
arquibimenfis , plus duplice bimenfo fub nominibus. 
Nam fi ca , fumatur pro duplice bimenfo fub nomtnibus^ 

ayUiy bioomii quacfiti nomina erunt -i- ^ & -4. — c ^ 

quab ^is in (e dudla producunt -+ca. Supplementum igr^ 

I 
tur addendnmeft — ccy videlicetaEquibimenrumnomi. 

nis ~ r, cxim jam Habeatur alterius nominis^^ a^quibi^ 

menium"^ da.^ Qtiareperdidifupplementiadditionem 

1' I 
£st^'^ cc-^itdn^aa-^ca-i cc. & harum 

4 4 

acqualium fammarum radices fub agquibimenfas fumen- 
do habetur 4-^+r — ^IH- y^--- cc-^dd >vel— 

k — ' — rn4->^-7*^^-+^^1 C quoniam ex duftu 



Binomii 4- ^ 4-.- rin feiplum ^ rel binomii — ^ — J ^ 

in feipfiim femper orieur eadem quanticas +^aa^ca 
r I . 

■T^^) > crgd per metathefim fit 4- ^ n ~ — c ±1^ 



/-^cc^dd 
Efto x^ ^aa — ca-^ ddllo five per metathefim 

^ddXl^aa — r<^,&utrimqueaddito-+— -^r habe- 
tur-+-r ce -^ ddH ^ aa — ca^— ccy &haruOT 

4 4 

a^qualium fiimmarum radices fuba:quibimenfas fiimendo 
fit'^a — 'j' cliy^^cc^dd yVd — ^ -+ — r It 

f^-— • cc -^ dd \ f quoniam ut prius five ducasbino^ 

c 4 

mium •^a^—citi fe.five binomium — a h- — c etiam 

Y 
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in fcjfcmpcrprodacetur ^ksr^c^^^ •— • c^Xcrgo 

+- a n-+ ~ rz± A^-^ ce+^dd], 
Efto }*'•«-' 4« «f—r^-i-*</ 4^11«« velpermctacheiuB 4* 



44 — r^ n -^i/i, &iitrim^ue addico •■rcfiBt 

4 4 * 

(Ummarutn radices fiibgqtiibimcofas rumendo habetur 
4-4 r n f^-^cc^dd vcl — 4 -+ T"f n 

^/'•^cc — dd\ y ob fationem liipfin^ jdUatam. Er^ 

1 iT ' ^ 

-<-4n-+ — f =t f^-r cc — dd 

2 ^ 

Efto 4°. ^M^t^^cd-i-d dlla y Vel per metathefini 
••^dd n ^dd^fa , ^«ttimque addico «<- 't''^ ^^ 

4 4 

liumiummarura riidiccs (ubaHjuibimenias fomendo iuibfr. 
tiir-+4-i. 'r^Tlf/'TfC'^dd\iViA^4t^ T"'^ 

A^-r- rr -^ ^i/ ) ob rationem fuprt alkcMi. £rgo 



I i-r^^-^ — -vj 



Observatio. 

Per i^^ iDveftigacionem innocefcit quibus oprradoni^ 
i)us indigeat bimei^arum «<j«aJtionum QAxKtio , fed ^pus 
jpfum exe^uitur (ecundaper folam radids extradionem : 

auaccpiidemoperatioiimuldfteDditquotradicibus con« 
et WDaquffUbst jtquajiiop N jvn quas in i^ ^ ^ x^^ fct^ 
mulam incidunt duabus conftant radicibus uni negati ^ 
^lteri affiripaci^ ic mxUi dwejrmiBat»oni funt ojbnoxia:^ 
Qua: vero ad y^ , 2c 4^"^ formulam pertiaent duabus pa- 



l^»'^ TJ — ' 
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xiter conftant radkitm , fedl affirmatis , & baoc limitatio-- 

hcm paountur ut rcqui^tw 4--- ccv-t^ddi alias cnim 

harmo «qnttiooQm caiiicesevadent furdo^negatar , quas 
cafdem imaginanas Cactefius appcllar, 

Vcribn ut qQam fiicillim^ inTeniantur bimcn&rum 
xqutticinum ra^ceei^ ordioennir eanun tcrmini hoc qui 
fequituff modo : 

^aaTL^-^ca^i^dd. 
4-^4^n ^ c a •♦^ dd. 
-i-aaVl-i^ca^dd. 
a a XI — ca — d d. 



Etfict-*-.^Il...-Y^i= t^^^ce . dd \. proRe- 
gula gcncrali foiyendarum a^quatiooum duas dimenilo- 

neshabeotiBai. Qajctittites vero -y c licdd^ qu« hU 
nullo figno ooc^ntut, iif4cm£gnisa4Scieoda:fui}t,qui. 

bus in propofitaxquationc afEcicbantur. 

yd ordincQtur carum teffniioi , ficut ab initio f^dum 
eft , nimirum^ 

^44 ^ (4 '^dd n c. 
^ a4 ^ C4 '^ dd n ^. 

^44 ^C-4 ^dd n #. 

aa ^ C4 ^4d Jl 0. 



Etfiet -f-^n— r^rz!:f^-+^ cc^ dd \ etiam 

pro Regukgenerall fblvcDdarum arquationum duas di- 
menfiones habeDtium. Vel fortafle metiiis fi pro c fcriba- 
tur/r, icq prodd. Sic crit gcncralis Regul;» --*. ^n— 

— p ±1 A^ — pp — f I qu« ad omnes cafusfc cxtendit, 
ubi ^ denotat quantitatcm i^' termini afFcdam fuis figuis 

+-vel — ,multiplicandamin : ^ vero quaatitatcm 

tcrtii termini > ctiam fuis fignis ^ vcl -— a£Fe Aam > ac 

Yij 
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per fignutn -^ pariter muitiplicandam. ;^ - 

Hxc autem generalis Regula cum fimilibus aliis ^ tam 

f>ro foliktione^quim transformationeaciquationumin quo- 
ibet gradu exiftentium , coliigitur fupponendo omnes 
^quationis terminos efle afiirmatos,fiye notatos figno ^, 
ut accidit in sequationibus 4' formulas, quando videiicec 
xquatio ita difponitur ut omnes ejus<ermini ab una parte 
ftent , five niliilo fint «quaies. Verbi gratii , ponatur 
4-^^+-/^-^fn^, per fupra traditam dodxinam iia- 

betur pro liujus xquationis radice +- ^ n — — ^^ zt 



ji I 



£XEM?LUM IN NUMZKIS. 

Detur quaclibet acquatio numerica -|. ^^ — 2^—/ 
n^Iiic^ n— 2&^n — 5. Quare juxu Canonis legef 

oritur ^an^i±z f^+-i-+5l > & ficde aiiis. 

Secundum iianc valde ingeniofam raetiiodum , c^uac i 
D. Huddenio infigni Matbematico inventa eft , utom* 
nes scquationum cafus qui ex fignorum di verfitate oriun- 
tur,ad unum refFerri, & fic muiti iabores refcindi queant» 
csteras Regulas tradam , five pro asquationum quarum^ 
libet foiutione , five pro earumdem transformatione , aut 
iiepreffione, ne facpitisidemrepeterecogar. 

IAM SEQUITUR GeOMETHICA filMEMSAKUM iEQUA-^ 
TIONUM SOLUTIO E* PHiEDICTO RADICUM ,AB HIS 
jEQUATIOMIBUS EXTRAHENDA.RUM CANOHE , TANQUAM 
S K>NT£ DE&IVATA. 



»73 
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R E G U L A I^. 

Pr9 ftlutitnt Gemetrica bitnenfanan aquationum 2* & 



2*formuUe* 




/rf +- f vel -+ rf<« 



£ 



Per Canonis leges 



1 1 ( 

bifecetur h$ Tlf in pundo wj tum pundo^,ipfi ^/ criga- 
tyf jLittm^ ^ f I n A^f |. Deindecentrom,intervallo)» 

p^q^ defcribatur circuli arcus ^"q^a fecans^/ indefi^ 
nite produdam in pundo a. £t erit abHa quando in 
asquatione habetur 4~ ^ << $ vel erit aplVa quando in 
xquatione eft — fa. 

I 






&-H apTi ( — «i^n) 



( -^matl) 



_ 
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Pro folutione Geometrica himenfarum aquationum 3 qua 

in ^*^ & 4*" formulam incidunt. 

Efto \° -^ a aXi -fr fa 

— f,vel-frf<<n — fa — q. 

^quibifecetur utprii!Ls re- 

$ &a 6 fllf in punflio w, i 

^'' ■■ ? quo ad ipfam ^ / erigatur 

'^" l'""» m //'Tl n A^7"| .Tum 

ccntro q~\ intervallo y| ^n ^w, vel w^ defcriba- 

Y iij 
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cur circuli arcus/g y fecaos redam ipin pundo a^ ( nam fi 
arcus/^redam 6f non fecaret propofita; asquationis ra« 
dices eUent furdo-negatac ) &eritd4^vel^/ Ilif. 






.EtH-ijr/n(H-«i/n)-Hr^(— w^n) 



' I 

Obsiilvatio. 

Tradita methodus extrahendarum radicum ab a^qua^ 
tione everfa +^aa — f a^ qnp abfque ullius ad ^ / pa- 
rallelac ope perficitur y quam tamen parallelam omne$ 
alii , ut idem pra:ftent ducerecoguntun 

Everfam cum Vieta acquatibnem intelligo quando ftao- 
tibus ab una arquationis parte omnibus terminis ( qui 
propcerea nihilo funt asquales ) extremi termini eocienk 
iigno afficiuntur. 

SCHOLXUM I"°». 

Poteft prascedens atqua* 

tio -^ a a ^ p a ^ q no 

fblviabfqueduauulliusx^ '> 
f nempe acquibifecando i m 
in pundo o. Nam fi ab ea 
tanquam centro ^ & radio ^ ^ , vel i» ^ defcribatur circu- 

lus y in quo aptetur reda b V q\n V^\ ( qux femper 
efl minor diametro Smy nifi propofita a^quatio radices 
habeat furdo-negatas , ut jam notavimus) & fiat i»^Il 

mf/^q\ erunt ut priiiLs b afii af radicespropofitas acqua- 
tionis. 

SCHOI-IUM IL 

Primaciovefligationis do6trina adjuti poteramus ftatim 
pracdiAarum a^uationum radices exhibere. Quoniam 
enimperinventumexilia iodagatione problcma mone* 




LiBtn It jCapiit IL lyy 

mur omnem biineo&s a^tjuatioaes fbi vemii dificolettein 
in eo conflftere at ex datis medi^ , & excremaram fumml» 
vel di£Ferentii in ferie trium ConciQue proportionalium 
iii^eniaiicurcxcremac. 

V Ad iumc ifioeoi pctatnr 

— ••.,.^ j c Geomctriicis canonica 

^<^ trium condnu^ proportio* 

y/\ \ nalium generatio , defcri. 

X j \ pto nempe quolibet femi- 

^ ic \ f circulo ogKdf.ic fuper 

ejus diamecrum { /eredo 
j}^dcj circumferentiam (ecante in pundo d. 

lam quia in ferie trium condnu^ proportionalium g r ; 
ed. cfy datur extremarum fumma g/, & medi^ r ^, fed 
non pundum c , quod fblam ignoratur. Utiliud invenia- 
mus^fuperdata g/, tanquamdiametrodefcribacurfemi- 
circulus gK df^ a cujus cencro o excitetur x^""* o K , 
circumferenciam attingens in pundo iC. Tum fado o J^ 
n c ^ydudique J^ ^=:g/circumferentiam fecance in pun - 
do ^. Si a pun&o ^ , (ic inveato , in ip&m g/ demittatur 
i^""» ^r , oDtinebicur quxfitunipundum c. 

Si vero datur extremarum diflerentia b r^cum media r ^^ 
jungantur ilias ad angulum re&um « a^ouibifedique h c 
in ^, ducatur o d^ quas diameter erit circuli trium continub 
prpportionalium qcMtfitariim genitoris« 

MONITUM. 

Sibaberetur a^.c^a'^. c^dUo. V^GtoaTlcetnt. c^e^. 
rV.r3^n^)ideft e^^ce. cdHo. cqgnitaautem^^ftatim 
nofcecur a , per/uppoficipnem. C^re ha^c^ & huic fimi« 
les aKquatiooesper traditas regulasioivi debent* 

MfiTHODUS BIMENSAS iEQUATlONES DI&ECTAS IN 
EVERSAS TRANSFORMANDI » AC SIMUL ILLAS INFINI- 
TXS MODlf ^OJLVf^MPI. 

Propooajtur direda asquatio bimenfa -h- aa -^ ca^— 
^ itl ^ , qua^ in everfam traAsformjinda ^ $c fimul infinitis 
modis folvenda fit. 
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Quxracur valor eretik -#.** — i.w*-+ m^-Ti^, 



mc 



in qua m arbitrabilisciim fit, fimul modus habecnr illam 
iafinitis modis folvendi. 

Cognita aucem r,ftatim nofcetur rf,etenim «i£jp£[ 

OHDO CoNSTHttCTlONIS. 

Tht i" d.m:: c.nnntc 

T 

4 

T 

EXPLICATIO NOTARUM. ,. ^ 

Ideft,fiad^/,«i, r invcniatur 4^ proportionalis « j & 
fumma ^ 2 m h- » «qualis fic s^ diffcrentia vero inter 

+- — s^K^ic—^mmxqucxuvggi acfiimma veldifferen- 

tia — \^g «qualis fic /atque inter r & rf , nec non in- 

cer/, & m reperiancur mediae proporcionales r ^ & K j ac 
candem 26, K^m^ r ponacur 4^ proporcionalis , illa ecic 
asqualis quxficac a. 

Illustkatio pek Numbros. 

Proponacur in numeris dircda arquacio bimenfa +- 
jta ^ i a^j^Zxo. Hic cXi 8,&4S Ilri/, &con* 

fequcncer 
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cd 

fcqaenter -j- {^Tl-^id. Efto m quicumque nume- 
Tns , verbi gratii , lo. 

mc 40 

1° (</. I» :-.f. »n"^n)6,IO ;: S. — n». 

40 „. 100 

40 (iw-f «n -+ 10 -4- — n )- -i- -— n «;. 



3 ' 3 
^''i-:^ K\—mmn^--^ 100 rr) h- —^ 

1 50 _, 40 

4" ( -^- "^ «^— S" -i- -;• i± Y n) -+30, vcl 

-f — n -f/. 
3 



3 



n iQ 
^2l 



Ergo(«r n -Ho f^48| n) H- 4 n -^. vci r-f-ioA^48f 

.^—fcio 



Quod quidem vetum eft ^ nam Mopofitac: arquationis 
radicesiiiDC --h4 & — iz.cum hac rola dijflTerentia quod ra» 
dix negata» ii ^ hk tranfit in affirmatam propter sequa^ 
tionem everfam. 

-^ee-^zme^mm n^^cujus hk £ida«ft refolutio pec: 
— «i^ 

"7 
csmonis kges^ ' ^ 

Poteft etiam everfa ^oquatio indiredam transformari^ 
ac fimul infinitis modis folvi^ quamquam arbitrabilis lite^ 
ira , quas in invenfenda asqiiatione i ad liunc e£Feclum ne- 
ce0aria aliqjaam limjcacionempati debeat. 
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AHA. METHODUS BIMSNSAS iEQUATIONlt 
DIAECTAS IN EVBILSAJI TB.ANS FO &MANDI. 

Poftquam propoiica xquatio ad hauc formam h- d^ 
H- ca--cfn redufta eft,qu«ratur valor (equends aequa^r 
cioniseverfac -«.**— t/? **-^//"n ».Eterit/— rll^r. 

*^c S 

EXBMPLUM IN NUMBBIS. 

• 10 

Efto-+^'<-+3^—ion*. H5c-+3nH.tf,K-f-j 
Vt^+f» Igitur ex canonis lege habetur -4. * « — —- ^^ 

-h^n». ideftH.«-*|-*-i.^n#»&pofico-^ 

29 

n tf fit -♦.j'/ — 19 j' -1- 100 n * , eft autcm -fj' n 



}- 841 



21 



( f^-f.2±' — 100 n ) -- . Ideft jr n -HJ, vcl 
-h 4. Ergo r n H- **— , vel -i. -^ & confcqucnter jux^. 

: ^ 10 4 1 10 ^5 

ta regulani nc .^ 4 n -f —-—-—, vel h- -- — —,, 

Ideft -(. <« n -n , vel — y. Quod quidem verum eft,nam 
propofitae acquationis radicesTont -+ 1 & — 5. 

Acque fic omnes bimenfae asquacibnes per unicam , 
eam que valde fimpticem regnlam foivi pofiunt. 



C A P U T I I I. 

De JEfMtionibfu trium dimenfionum , fdrum^ 

filuttone* 

IntestigatiO L 

Er refolmtiouem MquaUtatis in proportienem , pro tri' 
menfa aqmationibus , fecimdo termino cartntibtu. 



P 



LfSfen II. Gajut III. 17^ 

111« omnes td fequencesfonnulas reducuntur. 



a^ -+ c€a — ccd n 0. 

a^ H- cca ^ ccd n c. 

a^ — cca — ccd n ^. 

a^ — rr^ -+ rr^ n 0. 

Efl:oi''-+i^J -+ ^f^ — ccd n^, fiireper metathefim 
a^^ccali^ ccd. Ergo-4-rr. -4.rr-+ ^^:: ^^«^ 
H- ^. Meft D I*. □ I' H- Q 1': : 2*. 2* -+ 4^ Quarehic eft 
inteliigendaferies quatuor continub proportionalium^SC 
CK datis primi ^ f vel q , & rfaggregatp 2* , & 4* quflcri- 
tur z^ a. 

V 11. s 1 c. Per aliam metathefim habetur -+ a^ 
n — cca^ccd. Ergo^cc.^saii^a.^a H-</. 
Idefta i^ □ A' : : iK 4^. Quare faicad huc intelligenda eft: 
fcrics quatuor ccBtkiu^ propordonaliism , &ex datis i^ c 
F « vel ^, & i/dggregaco a"^ & 4"" » quseritur 2^ i^ , ut priiis. 
VcL 8 ic f Ac iriu5« Per i'» mecadiefim fic ^a^ 



^cca n H- ccd. Ergo -§• |.i*nH-i/. Arqui r. ^» 

^' -^.Hk eigo utpri^ eft inteingenda feries qua. 

c cc 

tuoT contimibpToportionalium, & ex datis i^ r f vel H >& 
i^aggregato i* , 8c 4* quamtnr i* a, 

EXEMSLUM 1^°^ InNuMERIS ABSOLUTIS» 

£fto H- ^' H" ^4 ^—320 Ho.Eik faic intelligenda feries 
quatuor continub propordonalium ^ nimirum 8« 4.2. 
i^&fiti^rnS^^^^in^.At^aggregatum^^^&^TIj. 

EXEMFLUM 2^°^ IN NUMEHIS AB50LUTIS. 

Efto H- ^' -4- 1 iT— 10 n ^. £ft htc intelligenda feries 
quatuor continub proportionalium , nimirum x. 2. 4* 
8iri&fiti*rni,2*yer6-^naiAt^aggregatum2%Cc 
4'niQ. 

EXBMPLUM l"** IN NUMERIS SUB.DIS. 

£fto H-^5 *^ 2^— -1211^. fimt hk quatuor cootinub 

Zij 
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, • 

proportionalesincelligendx, nempe f/^i \. i. 4.. 4— ^ 

& fic I» f n f^T\ » »' vero alli. Ati/ aggregatum i*, & 
4* videlicec 6. 

EXEMPLUM l""* IN NUMERIS SU&DIS. 

Efto -+ ^3 *+ 8 ^ — 24 n ^. Sunt hlc quatuor conti^ 
nue proportionales intelligendac , nempe i f^T^\ . 2 . 
^Tj.i-^^&fiti^rniA^TU^i^vero^ni, At^ag- 
gregatum x* 6c 4*, vidclicet 3. 



Eftoi<^ -*-^5 -+rr^-+rr^n ^, five per metathefim 
a5 -+ ccaU — ccd. ErgOH-^^. -^cc^aa :: ^a. 
— rf. Ideftai^.D i*-f:3 2* ::i*. 1*-+ 4* . funt igitur 
hic quatuor contiuu^ proportionales intelligenda^ , tc €X 
datis I* ^ F vein , cum d aggregato 1* & 4* , quacritur i*if| 
ut priiis. 
Vel sic. Per aliam metathefim habetur -^ ^5 n — 

cca — ccd. Ergo-4-ri:,-H-^#f :: H-^.~^ — d. Ideft 
D I' . D 2"" : : i^ . 4^ • fimt igitur hic quatuor continufc pro- 
portionales in telligenda: , Sc ex datis i* r f , velQ , cum d 
aggregato 2« , 8^ 4* , quacritur 1* ^ , ut priiis. 

Vel sic FACiLius. Pcr i*°* metathefim fii -+ a^ 

^^^n — rr^.ErgOH- *-^n— 1/. Atquir.^.— • — 



cc 
'* Ergo 8c cact. ut priiis 



Patet hanc xquationem non difFerre ab ca qua^ i"^^ pro^ 
pofitaeft, nifipermutationemfigaoruoiinlocis per pa- 
res numeros defignatis. 



£fl.0 30-+ ^3— rr^^ — ccdao , five per metathefiih 
,a3 — ccaTL^ccd. Ergo -+ cc^ aa — cciz^a^ 
. d. Idcft D I*. a x^—U I* : : 2^ . 4*— 2^ • fiuit igitur 
hicquatuorcontinueproportionalesintclligendac, & cx 
datis i^ r n & differentia 2* & 4% nimirum rf,quxritur 2^ a. 
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Vel sic. Pcr aliam meuthdim habetur -+ ^^ n -4- 
€ca ^ccds .Ergo -+ rc. -^ aa \: •+ ^. ^ a ^d^ 
Ideft Q i"^ • a 1* : : 1*. 4^. (iint igitur hic quataor continui 
proportionales intelligendas , & ex datis i^ r H > & ^ difFe« 
xentia a* ^ & .4* , quacritur x^ a. . 
' Vel sic pacilius. Per i^*» metathefim habetur +- af 



ccaW^ccd. Ergo3 — ^all^d. Atqui^.i^»* 

cc 

a'^ a^ 

— * — -iir funt igitur Mc quatuor continu^ proportiona* 

c . c c 

les intelligendac , &exdatis i* rT, &rfdifferentiiz*,& 

4'quxrituri^^. 

VzL sic. Peraliammetathefim fit— ^J -+ rr^n — 

a^ a^ a^ 

ccd. Ergo— — . -+^n— ^. Atquir.^. — , — ^. 
^ cc ^ c cc ** 

iuntigiturhicquacuor continuc proportionales intelli* 
gendx , & ex datis i^ , r f , & ^differentia i"" & 4« ^ quacri- 
tur x^a. 

Yel hoc modo. Per ultimam metathefim habetur 
'-^a^^ccall^ccd. ^xgo^cc.^cc-^aa 11 ^ a. 
— .</. Ideftai*. ai^ — ai':;z*.i^ — 4* . fimt ergo 
hic quatuor continue proportionales intelligendar , & ex 
datis I* ^ F, & ^ differentia 1' & 4*, quxritur i* a ut priiLS. 

EXEMPLAIN NUMEKIS. 

• « 

Efto H- ^3 — ia^6Ylo. fimt hic quatuor continue 
proportionales intelligendac^ nimirum i. 2 • 4 . 8-1^, Sc 
fit i*rni j x*ver6^n 1 , at differentiaz*, & 4* nempc 
6lld. 

Efto ^a^ — 64 ^— - ipi n # eft hic iQtelligendaieries 
quatuor continu^propprtionalium S.^.z.x-H^&fiti^^ 
n 8 . 1* vcr6 ^ n 4 > at differentisl 2* & 4'' nempe 3 n ^. 



1 1 i 



Efto 4° '^air^eca-^ccdVlOi fiv^ per metathefim 

Z iij 
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•^M^ ^ccMll^ecd. Esff>^cc.^Ma^c€::^k: 
^d. Idcftai*.oa'— ai'::i*.4*— i^.cftieiturlih: 
iocellig^ikferiesaimttorcoadnacproporDoiudiain^ & 

Vel sic. Per aliam mecadiefim haDctor ^^iiVi^ 
Cca^^ccJL ^t^o^cc.^na:: ^ a. ^ a^JL Idcft 
D i"^ . a 2' : : i^ « 4^ • fuDt igitur iiSc qaaraor contiiiue pro« 
porrionalcs intclligcndx , & cx dacis i^ rF , & i2 difPcrco- 
rii 1' , & 4* , quxritar i» ncmpe ^. 

NecdiffmluecatqaarioaDea,qajttertio loco pofita 
eft , nifi per fignorum (ccundiim artcm mucarioncm^. Ua«* 
dc fcquicur quatuor pntccdcntcs formulas ad duas rcdud 
pofic. Hinc 

PrOBLEMA L VlETiE. 

In ferii qudtuir contifme freportiindUmn datis primk ^ 
Cf fnmmk , vcldifcrentik fetnnda , ^ qnarta y ipfamjecme^ 
dam referire. 

Manifcftum fit cx prasmiflis propofitum problcma dif • 
ficultatcs omnes involycrC) qux in trimenfaram sequa- 
riooom ) i<^o termiiio caceatiom fblocionibas occorrere 
pofiimc. 



Aliteb.. 

Eftoi**-f a^^ccaYi'^ ccd. Ergo^r. -^ a i:^ ct 
^aa.^cd. Ideft i*. i* :: Di*-+ D2*.-fC3I*xi*°^-i- 
B i*x }«". vcl peraliaminccrpretacioncm , idcft i* . j* : : 
D i* -+ D 3* . n r^-f D 4*. Ergo i« hlc eft intelligcoda 
(eries trium concina^ proporrionaliom , & ex daris i^ r f 
veln,&^aggrcgacoc3i*xi»n»&t3i*x3*n». Quxricur i» 
ncmpe a. Ergo i^ Mc eft incelligcnda (cries quacuor con- 
rinuc proporrionaliom. Atqueexdacisi^rF velri, & ^ 
aggrcgaco D a* & D 4"" , quarriccu- 5^ nempe a. 

EXEMPLA IN NOMEILIS. 

£fto -f 4' ^ 1 ^ •— 10 n «. Hk eft intelligenda feries 
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triom contiaue proporcioaaliuin^ nempe 1« a .4-^, & 
fiti*rn-f i}»*verd^IlH-t,at</n(oi*)cz»«H'tt»* X 

Efto H^ ^' 4 I «^— ^S n 0. Hlc niQt quacHor continub 
proporcionalesiDtelligeQdje , nimirum 1.1.4.8-4-. Et 
fit i*fn-+ 1,1» verbif n -». 4»at</n (Qx*-* Q 4*n)68.. 



«Mte^^MN«OT«pVB«BMM««i«MM«M«PMMm«»wa«Mi 



Efboi^-^a^^ccaTl—^ccd. Er^} ^ c.-ha :: -^cc 
-f^aa.^cd. Idcfti». 1*:: Di«-+ a »*• cbi'xi*"H- 
a 1* icyoi. Vel pcr aliam interpretatiooem ideft i* . 3* : : 
D i*-+ a 5*. a i*H- a 4*. Ergo i^ hlc eft intelligenda 
feries trium concinu^ proponionalium , & ez datis i> r f. 
vel n , atque r ^/ n ca i*>^ i*"* -*• o x*x J*"*, quscritur i* ^» 
Ergoi^hicincelligendasfant quacuor concinu^ propor- 

cfonales, Atquecxdadsi^^rFveln» Ucdn-^ Di^^H-a 
4^9 quxritur 5' nempe a. 



'm 



Efto3<>-+^J '•^cca n-v rrrf. Ergo-4-r.-+^:.: -«• 
<i^ — cc.^cd. Ideft I*. 2* :: a z* — Oi*. -fCD2*x 
jam — ^ i<x2>°^. Vel pcr aliam interpretationem ideft 
i*-3*:. D3*— Di*.a4* — ai*. Qoarc 1® Mc eft in- 
tclligenda feries trium continu^ proporttonaUum} Atque 
cx dacis i» c n,& c d difFercncii o i'x x^» & ta 1' x ^*" quar- 
ricurz^nempe^. Ergo 2"" hic incelligendas func quacuor 
concinu^ proporcionales ^ Atquc ex dacis i^ r 1 ^ & difte- 
renti^ a 2"^ ^ & a 4^ nimirum cd ^ quauricur 3^ ncmpe a. 

EXEMPLA IN NUMEHIS. 

i<>cfto ^a^ — la-^CHo. Hic inteliigcodx fuottrcs 
concinu^ proporcionales 3 ▼idelicet i .2 • 4^. & iic i' ^ 
n^i,2*vero^n-i.2, At dXl ( -ho2*xy«»— cdI*x 

2^ cfto ^ a^ ^ i a '^ €oTlo. HScintcIIigcndxrunt 
quatuor cpndnub proportionalcs nimirum 1 « 2 1 4 . 8 -^ » 
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& fit i*f n -f 1 , 3* vcr6 ^ n -i-4, aci 0(04*— q a' 
n) 60. 



aa — cc. — cd. Hcfti",za::Qi* — Di*. -*. o 1' x 3»™ 
— B I' X !•". Vcl pcr aliam interpretationcm i* . 5" : : o 3* 
— Q I* . Q4* — D »*. Ergo I® hlc intelligcnda cft feries 
trium continue propordonalium , & cx dads 1* r q , & dif- 
fcrcntiiB i^xz"», &oi*x 3«» nimirum <i, quanitur a* 
ncmpe 4. £rgo x^ h\c intelliscndx funt quatuor cond- 
nufc proportionales , & ex datis i* r T , & diftercntii D x* 
& D 4* nimirum r <i , qua^ritur 3* , ncmpe a ut prius.Hinc 
duo emanant problemata videlicet. 

PkoblBma II. 

In ftrie triitm contimii frofmionaUim datis frimh , ^ 
a^regato , vel diferentii bimenfi frima infecmdam^ & *»- 
menpfecmida in tertiam j iffamfecundam referire. 

Fkoblema III. 

Inferie quatuor continue proportionaliumdatis frimk , f^ 
af^regato , i;^/ differentik ^equibimenforum fecunda , (^ 
quarta ^ ipfam tertiam reperire^ 

Adhuc alite r. 

Eflo i<> -4.^5 ^ rr^ — ccdJio . fupponatur^jnri/. 
Ereo -4-^3 ^rr^ — cyano.ldcfk^a^ ^cc — cyue^ 
y&L^aau — cc^cy. Ergo -+ r.-+^, — c^y-^^ 
Hic igitur iDtelligeBcia eft fcries trium continuc propor- 
tionalium , & ex datis i* ^ f , vel q , & r ^ n o fub media a, 
& extremarum fuoHna^ , <pa:ritur media a , & altera cx- 
crema^ y— r. 



'Efkoi^^a^^cca ^ccino. Pofito utpriib cdn 
ay^t-^a^ ^c^a-^ cyan ^^ idcft h» ^^ -^cc ^cy^ 

Ilo^ 
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no jYcl per metatbeAm ^ aan ^ cc —^ cy. Ergo 
-4T . H- ^ . — r — 7 ~ . H ic igi tur in telligenda eft fcries 
trium continue proportionalium , & ex datis i* ^ p vel f] , 
& r ^n £3 fub media^^ , & extremarum fumma^, qu«ritur 
mcdia a ^ H altcra extrema — c — j^. 



Efto^o ^a^ — cca — ccdYlo. Pofito ut prius cdli 
ay^i ^a^-y^cca — rj^4^n^,ideft ^^^ — cc — cyUo^ 
Tcl per nnfctathefimH- aaH^ cc^ cy. Ergo-f r. -+ a . 
H- r H-> ^ . Hic igitur intelligenda eft ferics trium con- 
tinue proportionalium ^ & ex datis i^ r H 9 & ^ ^ n ta fub 
media a , & extremarum ditiFerentiaji^ , quxritur media a^ 
& altera extrema -+ c^y. 



Efto4^-+^5]— r^^H-i^r^n^. Pofito utpriiisr^n 
ay fit--i' a^ ^ c ca^ c ayHo y ideft -4-^^— rrn-ry 
n ^ , vcIpermetathefimH-^ ^ IIh- cc — cy. ErgoH- r. 
^a.^c ^y rrr • Hic igitur intelligenda eft ferics trium 
continu^ proportionalium , & cx datis 1'' r f , & cdU a 
fubmedia^, &;extremarum difterentia j^ ^ quxriturme- 
dia^, & altera extrema h- c — y. Quod adhucclarius 
ex talium acquationum genefi apparcbit. 



GEKESIS PRiECEDENTIUM 

iEQU.ATIONUM. 

Eftoferiestriumcontinub proportionalium verbi gr«cia< 

1* media 3* 

44 

c 

< 

Ergo -+ ai--ir€C4'--ccdn0, 

Aa 



1 
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ErgoH-43— rr^*— rrrfn^. 

Fiat4^^-+r— 7-x-^nJH-^4— — n-+rrf. 
Ergo H- ^3 —cca^ccdHo. Hinc (equitur. 

Problema IV. 

/« yJr/^ trium continui proportionalium datis primk , at^ 
que bimenfo fub media^ Q^ extremarum fumma ^ veldiffc^ 
js[£ntiaj^ mediam , ^ alteram cxtremam reperire. 

Investi^atio II. 

Per refolutionem iequalitatis in proportionem pro trmen^ 
Jis icquationibus , tertio termino carentibus. 

IlLe omnes ad quatuor fequentcs formulas reducuntuf • 

43 H- ca'^ — ccd n o. 
43 H- ca^ •+ rr<^ n ^. 
43 — ^4* — f r^ n 0. 

43 — ^4* H- ^r^ n ^. 



Efto i^ -+ 43 H- ^^* — if r ^ n ^ , vel per mctathefim 
45 H- ca^ 11-^ ccd. Ergo-4-rr. H- 44:: -+ rH-4. 
H- d. Idcft D i^ D z' : : I» H- 1* . 3* H. 4^ Hk igitur 
intelligenda eft feries quatuor continufc proportiona- 
lium , &exdatisprimirF,vel q, & d aggregato 3*, Sc 
4* , quasritur i^ a. 

Vel fic facilius h- ^3 h- r4^ n H- ccd. Ergo h- ~ 
— riH-a. Atquir.4.— 

i? * i? 



rr 






£f go Mc ut priib intelligenda eftferies quatuor conriou^ 

proportionaliuin,&exdatisi»fF vdir|> & «^ ^gSi^cg^o 
y & 4*., quxritur z» 4. 
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Velfecundumhancinterpretationem -»• ^J h- ca^Tl 

^ecd. Ergo H- ^. -^ ^H-^::H-^^.H-r^. Ideft i*. 
I* H- J* : : D 3* . D 3''-+ D 4* . Hlc igitur intelligenda eft 
feries quatuor continu^ proportionalium , & ex datis 1 ^ c 
F , vel n , & r ^ aggregato D ° ^^"^ 3* , & 4* , quacritur ^^ a. 
Vel pcr aliam metathefim fit h- a^ n — ca^-^ccd. 

Ergo H- ^ . H- ^ :: H- ^^. ^aa^cd. Ideftia.x^:: 
D 2* . B fub a^ & 3*. Quare hic intelligenda: fimt tres 
continufe proportionales , & ex datis 1* f f , vel r] , & ri 
aggregato a »* i &» fiib z* , & 5^ , quatritur a* ^, 

EXEMPLA IN NUMERIS. 

Eftoi^ H^^^H- 14»— II n^. Hk intelligendae fimt 
quatuor continu^proportionales nimirum 1.2.4.8-^^ 
&fiti*fnH-i,i*ver64nH-i,atrfn(3'H-4*n)'i2- 

Efto x<> H- 43 H- 8 4» — 191 n ^. H ic pariter intelli- 
gendx fiint quatuor continue proportionales nimirum 
8.4.1. i-Jr>&fiti*^nH-8^2^ver6^nH-4. at^II 
(3*H-4'n)3. 

Efto 5° H- ^5 H- 1 <i^ — 80 n ^. Hic rurfiis intelligen- 
dasfiintquatuorcontinu^proportionaleS) nimirum 1.%^ 
4.8^,&fiti^rnH-i,3^ver6^IlH-43atr^n(D3* 
H-D4''n) 80. 

Efto 4^H- ^J H- 4^^ — 1411^. Hicintelligendaeft 

ies trium continue proportionalium , nimirum^. &.. 

i-ii.^&fiti^rnH-4>i*ver6^IlH-ix^t^^n (Dx'H- 



Efto x^ ^ a^ --^ca^ ^ccdllo^ vel per metathefin^ 
a^^ca^n^^ccd, ErgoH-rr.H- aa ii^ c^a\. 
^d. IdeftCl*.Di'::i*H-i*.3*H-4\ 

VelfecundumhancinterpretationemH- a^ h- ca^U: 
-ccd. ErgoH-r. H- c^ a :i^ a^a. '^ cd. Idefti** 
3* : :a 3*. D 3* H- D 4*. Vel peraliam metatheikn 
a^n — ca^—ccd. ErgOH- f. H-^ : : -¥aa.,^a^ 
cd. Idefti^i^::Da*.ofijbi^&3^ 

Aa ij 
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Nec difFerc bxc^quacio^ quancum ad hunc refblvendx 
modum accinec, ab ea qua^ primo loco pofica eft , nifi 
quod in fuperiori quancicas dyYdc i/affirmacur ^ hlc yer6 
negacur. 



Efto 3« H- ^3 — ca^ — ccdTio ^ five per mecachefim 

H-^5 — ca^Il-+ccd^ ergo -^ cc. ^aa :: — h^— r. 
-f d. Ideft n i*. D 2* : : 2* — i* . 4*— 3*. H5c igicurin- 
celligenda eft feries quacuor concinu^ proporcionalium, 
& ex dacis i» ^ T , & ^differencia 3* , & 4* , quacricur 2» a. 

VelficfaciIiiisH-45—^^*nH-r^^ergo -+--—* — 



nd. Acquir.^. — . — ~. Ergo hic uc priiis intelii- 



genda eft feries quatuor concinuc proporcionalium, & ex 
dacis I* f n , & differencii3*^& 4*,nempc ^^qu^ritur z^a. 

Velfecundum hanc incerpretationem. -f ^' — ea^ U 
^ccd. Ergo--+r.-+i^— r ::^aa. ^ cd. Ideft 1*. 
S^ — I* :: 03*. D4*— 03*. Hic icerum intelligenda 
eft feriesquatuorcontinuepropiortionalium, & ex datis 
I* r n , & r ^diffcrentii Q o'»*"» 3', &4' , quacritur 5* a. 

Vei per aliam metathefimH- a^n-+ca^'-+ccd. Ergo 
^ C.-+ a :: -+- aa.-^+aa^cd. Idcft i*.2^ :: 02*. o 
fiib 2* , & ja^ Hk igitur in telligenda eft (eries crium coo^ 
tinue proportionalium , & ex datis i^c^^iLcd diffcrcn* 
tia D 2' , & o/ub 2* , & j^ , qu^ritur 2* a. 

Exempla in Numeri^. 

Efto i^H- a^ — laa — 4 n>. Hic intelligenda eft fc- 

ries quatuor continui^ proportionalium nimirum 1.2.4. 

8^, & fit 1* ^n-+ I, 2»ver6^nH-2i at^nC4*-r 
3^n)4. 

Efto 2« -4 -«J -^ r ^* — 48 n ^. Hic itorum intelligfl^ 
da eft fi^ries quatuor continub proportionalium nimimm 

1.2.4.8 ~, &fiti»4^nH-i, 3; verd4n-+4>atr^n 
(04*— D3'^n)48. 
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Efto y*~+ai — ia^ — iSna. Hk intelligenda eft ft- 

ries trium continue proportionaliuni nimirum 1.3.9-^, 

&fiti*fn-n,i'ver6rfn-l-3,atf</n (E3fub3*,&4* 

— Di'n) 18. 



I» i 



Efto 4P^a3 — r ^^ H- ^^ rf n p, vcl per mecathefim 
a^ — ca^U-^ccd. Ergoi*'—^ rr. -f ^i^ :: H- ^ — r. 
— ^,crgox«H-r.H-i/ — c : :H-^i^ — r^/. Ideftio Di** 
Dz*:: I» — 1*.4* — 3». Ideft i« i* . j* — i* ::a3*.a4* 
-— D 3'» fed cum hxc xquatio , quancum ad hunc rcfbl- 
Tcndi modum atcinec,non difterac ab ea quse 3^ loco pofi- 
tacft^nifiquodinillaquancicas^^ yel ^^affitmaca^ hic 
tranfic in negacam , fiipervacuneum forec iUam ulceriiis 
examinare. Hinc tria emanant problemau. 

Problema V. 

Inferie quatuor continui proporiionalium y datisprimk , 
&af(^regatOy vel difirentUtertiaj & quarta^ iffam fe^ 
curdamreperire. 

Problbma VL 

In ferie quatuor eontinui proportionalium , datis primk^ 
&aggregato^ veldifferentik ^quibimenp terti^ , & ^qui^ 
iimenfi quarta , iffam tertidm referire. 

P&OBLEMA Vlt. 

In ferie trium continui frofortionalium datis frimh , & 
a^regato^ vel differentia^equibimenfi fecunda^ &bimenji 
fecunda in tertiam ^ iffam fecundam referire. 

Adhuc aliter ex Vieta.^ 

« 

£ fto lo -f 4} -H f 4» — • ^ «^ </n , vel per motath^fim '-+ 
ai-¥ c a^ 11'-+ edd. Ergo-*- c^ — .-f ^-f <^^i&itt 



hac crium continub proportioQalitim ierie fit i^ r 1 , a* 

Aa iij 
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▼er6 — , at << oittereiitia mtcr i»«, &3«'». Atqui-+ e, 

-+ — ::-+rf.-f </. Weft l!.i*::H-3* — 1*.-+4* — 2*. 



funt igitur hic quatuor continu^ proportionales intelli- 
gendas , & ex datis i* f H > & <^ difPerentia i* , & 4"^ , qusri' 
tur a difTerencia i' , 6c 5'. 



•n 



Efto lo -+ <«J -+ f 4* -+ f </</n » , five per metathefim 

— «>— f«*nH-f<i</. Ergo-+f.-+ — . — ^— r-ir, & 
in hac trium continub proportionalium fisrie fit i^r» z^ 

vero — ^at^^fummai'' &5'. Aiqui--f r.-+ — ::H-^* 

-f ^. Idcft 1* . 1* : : 1« --f 3* . 1*-+ 4* . funt igitur hic oua- 
tuor continub proportionales intelligendas , & ex caris 
1* ^F , vel n , & ^ aggregato fecundae & 4*, quacritur a ag- 
gregatumi*,&3*. 



Efto y^ ^a^^ca^^cddHo^ fi ve per metathefim 

cd 

a^—ca^TI^cdd. ErgoH-r.— f- — •H-^ — r-ii.,& 
in hac trium continu^ proportionalium ferie fit i* r , 1? VC'. 

cd * c d 

ro — , at^fummai*&3*. Atquin-r.H- — ::H-^. +- 

</. Ideft 1». 2* : : i* -+• 3». 1*-+ 4*. funt igitur hic aua- 
tuor continub proportionales intelligendx, & ex datis 
1* ^ F vel n 3 & i aggregato i* , & tertia^ , quacritur a ag. 
gregatum 2'' & 4"" utpriiis. Nec mirum quoniam hujus 
acquationis conftitutio non di£Fert i prior i , nid per artrfi- 
ciofam fignorum mutationem. 



Efto 4"^ H- ^' — ca^^cddTLoy five per metathefitn 

cd 

^a^^ca^U^cdd. Er^o^c^ — . h- c — ^^ 
& in hac trium continu^ proportionaliunv ferie fic i^c y 



•• >- 
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1* vero -— , at 4 diflFerentia i* , & 5*. Atqui -+ r . -+ -— 

;: ^a^d. Idcftl^.z»:: i* — 3*. i* — 4.* . funt igitur 
hic quatuor continufe proportionales intelligcndac , & qx 
datisi^rT , &idifferentiai*, 8c 4*, quxritur^differcn- 
tia I* , & 3* , nec differt haec acquatio ab ea qu» prim6 lo- 
copofitaeftnifi per artificiofam fignorum mutationem, 
Icaque 

PHOBLBMA VII^®. EX VlETA* 

InferUqshttuor continue proportionaUum y iatisprimk^ 
^fummh , veldifferentikfecunda & quarta y invenirefum • 
mam » veldifferentiamprim^ ^ (^ tertia. 

A^DHUC ALITEIL» 

Eftop ^a^ ^ca^ — ccdli 0. Supponatur cdHayi 
Tit^a^^ca^^cyano^ idefk^aa^ca^cyllo^ 
fivc per metathefim ^ aall^ca^cy. Ergo -+r. 
+-^. — a ^y n o. Quare hic intelligenda eft fcrics trium 
continue proportionalium , &: ex datis i^ f vel H & cdTl 
afubmedia a^ &fub^aggregatomediaCs &alteriilscx. 
trcmx, ncmpc/^^, quacritur medias^> 2caltera cxtre- 
ma— ^^/. 



Efto lO -4- ^5 ^ ca^ -+ ccdW o. Pofito ut priJls cd 
Tlayfit^ai^cai-^cyall ^^vcl-i. aa. ^ ca ^cy Tlo^ 
fivc per metathcfim -^ aan — c a — cy. Ergo ^c.^a. 
— 4f — y V.'. Hicigitur intelhecnda eft feries triura con- 
nu^ proportionalium , & ex datis i^ f vel 1 nempe Cj6c 
cdHcA lub media a^ & fuby aggregato medix^ & alteri^ 
cxtremx ncmpe ay quacritur media a , & altera extrema 
— ^— /jUtpriiis 



Efto}''^-^^' — ca^ — ccdTlo. VoCitout^MC cdTlay 

&t^as^ca^^cyaTlo^\el^aa^car^cyTlo^&ve 



ipi Speciminqm Mathematicorum 
per metathcfimH- aaTl^ca n-r^H- cy.Ergo ^ c.^a. 
^c^ji ^, Hic iterum intelligcnda eft feries trium con- 
tinu^ proportionalium,& ex datis i* rr),& cdUafub mc« 
diaayU extremarum di£Ferentia) nempe4/,qua^ritur me* 
dia^^ , &:altera extrema h- a -f/. 



MtoMftMMM^Mh 



IMM 



Efto 4° -+^^ — ca^^ccdTlo. Pofito utante cdH 
ayy fit— h^J — ca'^ -+ cy aHo^y6l^ a a — ca^cyUo^ 
five pcr metathefim H- ^^^ n •+ ^^ — ^/i ereo -*• r.^ ^. 
H- a — y -TT 3 atque hic rurfiis inteUigenda eft (eries trium 
continub proportionalium , & ex datis i^cP ^&cc dll a 
fiib mcdia^ , &extremar.um difFerentiaj^^ncmpe^yyquac^ 
ritur media a , & altera extrema ^ a — y. Quod adhuc 
clari^ ex talium acquationum genefi apparcbit. 

GENESIS PRiECEDENTlUM iEQ^ATIONUM. 

Eftoferics trium continu^ proportionalium^vcrbi graria, 

I*. media 3*. 

c • a . — 

a 

Fiat i^l^a^ — xaU j^a^ -f — Tlcd. 

E^g^ H- -^^ -+ Cal—tcdn o. 

Fiati^ r^-i.~x^n) H' -;;•-*- ^*n—r^. 

Ergo-+^3-+f4^-f rr^n^. 

Fiat 3^(^— i^H--7-x^n j— ^^H-~n-+r^. 
Ergo H- ^3 — ca'^ ^ccdUo. 

Fiat 4° ( -+ ^— ~- x^ n j ^ ^^—^3 n H- cd. 
Ergo H- ^3 — ^4»^ H- ccdn 0. Itaque 

PHOBLEMA 
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Problema IX. 

Jn ferie trium eontinue froportionalium datis pimk , d* 
bimenfo fub media ^^ a^regato ^ veldifferentik medi^y 
^ alterius extrema , tffam mediam y & alteram extre^ 
mam referire. 

SCHOLIUM. 

Hae:c prapcerea exequutus funi pluribus^ quod ilta 

stquatioQum [in proportiones refolutio non modicam 

utilitatem per fe ferens ^ amplam pulcherrimis fpecula- 

tionibus materiam fuppeditet. Neque enim in bimenfis, 

aut trimenfis arquationibustantiLm, utjamoftenfumeft^ 

vim fuamexercer^ ver^m etiam in altioribus quibufli- 

bet asquationibus, tribusfolummodo terminis^i<^ videli- 

cet^ ulcimo^ & aliqup mediorum conftantibus, locum ha- 

bet , in quibus fimilia prorfus quam hic oftenf^funCy Sc 

pereafdem argumencaciones concludere licet. Quin im6 

ejufdem arcis refolutoria: opera earum omnium a:quatio<- 

num {ivedefedivarum,{ivecompletarum,& adquem* 

cumque gradumafcendentium natura, atque conflitu- 

tio agnoici poteft 3 in quibus intermediorum termino^ 

rum coefHcientes talem inter fe relationem habent ut fe« 

cundi^fivepiimiintermedii termini cocfficiens cartero- 

rum coefficientium radix exiflens, ipfos omnes per itera^ 

tam fui multiplicationem fucceffive producat ^hoc efl uc 

certii termini .coefiiciens xquibimenfum fit coefficien^ 

tis fecundi , quarti vero coefficiens «quitrimenfum fit 

cjufdem cotmcientis fccundi , & fic de caeteris 3 fervata 

iemper hoc ordine in defe^ivis sequationibus nihilo fe- 

cius ac fi omnes termini adeflenc. Nam in hujufmodi 

acquacionibus inteiligenda eritaliquot continuepropor- 

cionaliwn feries }& ex datis i^^ videlicetcoefiicientefe- 

cundi termini ^ &.^ggtegato vel difiFerentia aliquarui» 

mediarum proportionakum ^ vel certarum poteflatum^ 

ab ipfis, qu^eretur ignota propofitae xquationis quanti- 

tas , quac erit aliqua , vel aliquarum fumma vel difFerentia 

ex mediis proportionalibus^n intelligenda ferie conftici^ 

Bb 
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tis. Qu« cum omnia pcr fe plana fint , & ex prxvia de bi- 
menfis &; trimenfis squationibus in proportionem refol- 
uendis do&rina fponte fiia firquantur » prolixiori noa 
egent explicatione. 

Sed , quod valdb notatu dignum eft ^ ex inventis pro- 
blematibus apparet incognitam propofitarum asquatio- 
num quantitatem , quamvis invariata maneat , diverfas 
tamen fortiri denominationes , verbi gratii, efto -+ ^i 
-^caa-^ ccdYlOy vel-+ a^-^caa — cddXlo. 

1°, Per f^ Problema hic eft intelligenda feries qua- 
tuor continub prop^ortionalium^ubi i* F , vel T cft c^ 
x^ vero ^ , at ^ aggregatum tertix & quartas. 

2**, Per 6^^ Problemahk intelligenda eft fcries quatuor 
continub proportionalium , ubi i* f , vel H eft r., 3* vero 
a^^tcd aggregatum Qorum y^ & ^* 

30, Per 8^"^ ProbiemahJc adhuc intelligendaeftferies 
quatuor continue proportionalium , ubi i^ H cft r, di£Fe- 
rcntia ver6 i*&3* eft ^ , at ^ differentia a' &4*, & fic 
de casteris. 

EXEMPLA IN NUMERIS. 

Efto feries quatuor continub proportionalium i. 2. 4. 
8 -rr j 8c ponatur a pro incognita quantitate. 

-+r -^ccd 
Pcr 5"" Problcma fit -+ ^^ h- i ^* —12 n , eftquc 
a n z^ncmpe -+ %. 

^ c — ccd 
Per 6"* Problema fit -4-^J "^i^^— 80 n^, eftque 
^ n 5* , nempc -+ 4. 

-^c ^cdd 
Pcr S'^"* Problcma fit -+ a^ -+i^i— 36 Il^ , eft- 

que ^ n 5* — iS ncmpe -*• 3 i ^ ver6 IIi* , nempc 
iH- 1 , at ^n 4' — a* ncmpe h- 6. 

Tam ut in eadem a:quatione diffcrcntcs ill^ ejufiieni 
ignota: quantiutis denominationes confpiciantur« 
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Sumamus i^ -+ a^ -^ i ^* — 12 n «> , ubi cft feries 
quacuor continue pr6portionalium , nimirum i. x. 4« 8 
~, & fit^ n a* nempe z. 

Pcr 6^"^ Problema fit ^ n ( -^ 2 11 ) 3* , jergo f/^T] 

n 1*, &fic erit fequens feries i. ^^ 2 |.2. xf^a j^. 

Per 8"°> Problcma fit ^ n ( ^ 1 n ) 3*— i*, ergo^^ 
cft 3 ( nam 3 — i n 2 ). Quarc erit ha:c feries i^ 

Sumamus 2°. ^ ^^ -*- 1 ^* — 80 n^, ubi eft feries 
quatuor continu^ prop^rtionalium , nimirum i* 2. 4. 8 
•Tf- , & fit i^ n -«• 4 per ^^» Problema. 

Per5"™ProbIemafit— f ^ n( -4-411) 2*. Quareerit 
ha^cferies i. 4. 16. 64-^ 

Pcr8"">Problemafit-+^n(-+4n) >*— 1*, ergo^? 
n ^ 5 C nam y — i n 4 ) , & fic habctur fequens ^ries 

Sumamus)^^^) -^i^^^— -^^n^^ubicadcm cft fe. 
ries quatuor continub proportionalium , nimirum i. 2. 4^ 
8 ^ , & fit ^ n 3 , pcr S'^™ Problcma. 

pgf^um Problema fix4n(-+3n)2?'. Ergocritha^a 
ferics 1.3.9.27-^ 

Pcr 6?n* Problcma fit ^ n ( h- 5 n ) 5*. Ergo 2* n A^Tl 
&ficeritha&cfcriesi.^^~|. 3. 3 ^T^-^ 

In his omnibus proportionaUum fcricbus pro qualibct 
a^quationcacccptis, ultimus tcrminus idem manens di- 
vcrfas ctiam dcnominationcs accipit , 8c ^ diverfis quan- 
citatibus producitur ^ ut manifcftum cft cx jam cxplicata. 
propofitarum asquationum natura. 

iNVBSTIGATia IIL 

Pro fokaione trimenfdrum aquMtiontm fecundo terminm 
tdrentium ^ per novam ynefim , atque con^itutionenu 
Efto -i- mmnll^yK Ergo^w.j^.w»^^ &fit mnlLc^^ 

ftb2%&3\ 

Ponatur i^ -+ 4 n 2* -»r 3^. Ergo h- — ^ 



Bb ii^ 



1^ 6 SPEClMIN nM MATHEMATICOKttM 

t^JL aa^ mn\li ^^ Ergo ^ m.^ — a 

\~ I I jSi 

1/' — aa^mn . H--r^^/^ — aa ^ mn 

( quando videlicec m Fj^ j led in invenca trium continub 
proportionaiium ferie perinde eft five pona s m 1 velF^ ^ 

ideftfiveponasH- — ^H-f^ — aa^mn 

nam eadem femper proveniet acquatio ) Ergo etiam 

I 



proi*,aut3% 



ma 



my-^aa 



mn 



n 



aa^mn 



} I 
ay ^ aa 



mn L five per metathefim 



a 



m 4 



mn 



n 



i^j^ 



utramquepartem in fe ducendo ficH- 
I 



m^ *^mn^ Sc 

I I 

44H- — «^^ 



4 

I 



2 
I 



4 



im^n^ — »fj« n 



a^ 



mai 



mnja^^m^na^ ne-if' , & ordinau xquatione 



»!*' 



habetur-H- ^J —3««^ 

Jam propohaturH- ^) 
3»a»,fivcH- — 



f^-^rriti ErgoH- f n 



f n H- «I »,atqueH- r IlH- w^ » H- wn*. 



velmutando;»» infiiumvalorem — ^r habeturH- rn 
H--~ ^'wH-— ■ f «>«goH- — n H- i»Hh ». Igiror 



iM*a 



^-+ 



9rr 
4ff 



m 



\mnXl) '*-f Orituf 



f 



r H* 



n , quod dudum in 



I I 



4 



27 
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n -+ ^^' quando i» f » , & confequeirccr , 



I5>7 



3f 



I 






i 



ii 



27 



I 



!!-+<*: 




-i. f -+ t^ i- rr 

2 4 



27 



f 



PoQatur lO -f * n X* — 3*. Ergo 



i^ 



•»>^« 



mn 



np Ergo 



;». 



;o« 



^■AMta 



4 



Igitur 



r 



me 



mf^-^e^ 



mn 



n 



mn 
I 



•• 



r* H* 



mn 



4 

r 



f^f^ 



fiv^ per mecat&eiim 



^ > I 



m 



;»» 



n 



^^ 



me^mn^ tc 



ucramque parcem in fe ducendo habecur 



me^ 



mAe H-w^ n n 



if5 ^ mn 1 ^?-+«i*«tf 

^ t r . •,» M» & ordinaca «qua- 



4 ^ 

tione habecur ^ r J -f 3 «1« ^ — m»» n <^» 
Jam proponatur h- e^ ^qe^rllo. Ergo ^ n ^mn , 

I 



3 



^» » — ;« «* five nmtando ^ » io fuum valorem — q ha- 
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3 



i^S Speciminum Mathematicoilum 
betur-f ''n-+ -— f «— 



«. Ergo 



ir 



-- f » , ideft -i. — n -+ » 



r 



9rr 
4f? 



7f 



n M- ;» , qua asquatione 



dnStzin (mnU) — ^habetur 

3 z 



L Ji T 

2 4 27 



^' 



n-h/', & confcqucnter -f f^ -+ t ^" -<• A^ ?'"''-<- ^7^' ll 

I 



51 



n-f^. 



-ftj-i.i-r-f Nlirr-t.^,fJ. 



£.XBMPI.A IN NUMEILIS.. 



V 



i^&-+rn-+6. Quarejuxtaregulamfit 



r;il 



n( -haU^^x. 



3 1 



A^H.3-4.K 



«7 



OsTiNsro. 
Brevitatis cau0 ponatur ^mTt 



3 



y 



3 H- n/-+9— ^7 1 • Igitur-hwH. 3-n-+2,idcft 

I w 

«ji»_+— •n-+iw, velordinatd aequatione ~+ymm 

— ^ « n — I , & utramque partem |t;|'^° habetur ly «« 

— ii^ mi -f j4 «i> n— I , ideft -f. 27««' — i^i mx 
n — I. 



n 



Atqui -f »i< n -n8 — — -4. ^ K/«4. 5 — i l,&H-i7«« 
-+ 4%6 — I -t 162 k/h- 9 — '^7! . Pariter -+ wJ n -f. 



3H.K/-t9 — ^j,&— I^ZWJn — 48« — Xfils/H-p— .-^iv 
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qua: du« fumma; inter fe junda: efficiunt — in—- 1, ut 
lerat oftendendum, 

Eftoi^-*-^3H- 1^— lorit?. Hic-4-rn-f z,^ f n-+ 

I , fc M- r n 4 10 , quare juxta rcgulam fit 

OSTENSIO. 



■3i 



Brevitatis caufa ponatur -+ w It 

I 



j-,5-.Kr+-25-.4ll- igiwTH-.w-^n -+ *; 



ideft -fwi» n-+i»,vcl ordinati zquatione ha- 

betur-+ 3»i»«— ^»»n-4.i,& utramque partem |Xi'*'* 
habetur -f 17 «^ — ^i^ wJ — ' 54 w? n ^ i , idcft 
-+ 17 OT^ — »7 w' n -+ 1. 

Atqui -<. 7»^ n -+ 50 -+---HO i^ -nj~=rj"l , & 



a 7«i^n--H 350-^ i-M70N/i5-+M> ^ "^- > *^ n -f- jf -f 
J-+a5-f ^l, &— a^owJn— 13JO— i70s/-+ ly-f .^| 
qu« du« fumnuc inter fc jundx efficiunt -+ i n -+ 1 , 
ut erat oftendendum. 



AliTEK. PRO.EADEM INVESTIGATIONE. 

} . J, 

Eftoio-t.4n-+»^»»*»| '+^f»^ |,&utramqucpar- 



H- •J»»* 1 n; -^ ^. Ergo H- i»J =r3»»»^— «»»n». 

— »i»i 



100 SpECIUINUM MATHllilATlCOI.0M 

Efto 2<> -^ ^ n H- 2/m!» ( — Um a* |»& ucramque par* 



tcin Ij^I^** fit ^vr^ n -f »i»— »«!— jw»x(H->/m*»| 

Jr 

— Kf«i»'|n) H-<^. Ergo -+^3 H-jmnyf -«m^^n^. 



»i«* 



Quare lofificH-^^ — ^^ — rn^. Eric ^^ fiunina du^ 
rum ^, quarumproduaum eft — f , fiimma ver6 dtqui- 



crimenforum ab ipfis eft -+ r. 
Quare i^ fi fic -+ i^3 -^qa — rllo. Eric a differentia 

duarum '^ , quarum produSum eft — h — ^ j diflerencia 

vero |XI^'"" ^b ipfis fi^ "+ ^» 

' Nam fi 3 w » incerprcccmur pcr ^ , & — f w» c -+ w jj»^ 

vel— i-»i* «—»«»* pcrn- r cxfurgec -i. ^3 — ^^ — rll^, 
vel-fi^3^ ^^ — rn^^ucprius. 

Qupniam vcro D"*"idimidiafiimma duorum |]T|oJf«« 
ftmper excedic D**"* ta* fub eorum radicibus ( ecenim 
( U m^n H- nt »* I j^\ -f «4g>H- i>»3»? H- m*)i4^ 



( |I3 B» « n ) -f w3 «3 , quibus cerminis in 4 dudis fic 
w+ii*-+ite3^3H- i»*«'^>&-+4«»5t', & abiacis ucrim- 
que -rf 1 w3;jj% rclinquicur ^ »|4 n* h- w* «^ f 2 m^ rJ) eft- 
xjue ipfcukimuscerminusinasquacione h- ^^ — f ^ — r 
Ti ^ fumma 2<^'«™ |72|otnin ^ quorum criplcx ca«™ a^quacur 
coefficicnri penultimi cermini ^ hincficuchujufinoaifor* 
mula: acquaciones non femper eumdem habeanc gene- 
rationis lua^ orcum.Nam quando xquicrimenfum i crien- 
cc coefficiencis penultimi termini fuperat a^quibimenfum 
ab ultimidimidio^tuncaliam forciuntur di€tx acquario- 
Dcs confticucionem , ut poftea videbimus. 

L£MMA GENERALE. 

• ■ • ■- 

JEquibimenfum differenti/e duarrnn ejufdem gradus fote^ 
ftaium \ flud ^uadruplk fimdi foteftate limenfi fub earum 
radicibus aquatur aquibimenfo aggregati iffarwn fotefia^ 
tum. 

Sunto 
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ttmmamimmm^-mmmtm^^ 



Suato dux quxUbec ejufHem gradus poteftates 4) ,- 
' Multiplicatio i>. Multiplicatio x\ 



^* 21 '||diffef entia |T|o™n» 



ae 

ae 



rfj #J n l^Li" ^' <* * 



Produdum -*-'^-:^tr' ''^''j^d^i^i^ 



Summa -+ «f*-n 43 f j -t- «* n D° -+ «J -f rJ|. ut erat * 
oftendendum. 

Quoniam vero duni inter fe duo xquitrimenia jun- 
guntur , vel unumab alio demitur ^ (k ut eorum fumma> 
vel differentia ad hanc formam reducatur cci^ exiftente 
rr n ca fub ipfbrum jXh^^^^^Jr^dicibuSjfit ^fummavel 
difFerentia duarum quantitatum , ^uas cum diddrum 
|— jorum radicibns intermediis conftituunt feriem qua» 
tuor continu^ proportionalium : hinc ^ & ex reliquahu* 
)us inveftigationis dodrina plures methodi eruuntur fol. 
vendi xquationes trium dimenfionum ^ qua: duarum me- 
diarum proportionalium inventionem requirunt. Ve- 
ihrci openepretium eft quod mox afTertiimus obiter de- 
monflrare. 



Sunto ^.ijaae\^tjaei\» e-^Btaae H- aaeTlae 
i( 4 Hh ^^ Quod £ia:±e in terpretemur peri2 , 6c ^ ^ per ^ r, 
^ccdHaae^aeei hoc eft fi fumma , vei difFerentia 
doorum acquitrimenforum aae^ ^ f r a^quaiis fit ccd^ 
erit d aequaiis a z±e ^ qua^ eft fumma , vei diflerentia 
duarum quantiutum ^ quae cilm didorum JjHor'»"» radi^ 
cibus intermediis conftituunt feriem quatuor continub 
proportionaiium ^^t cc asquabituf bimenfo fub difto- 
vaxxk |T^|orum radicibus comprehenfb. 

Cc 



I 



%6i SpICIMINUM MATHEMATfCd«.aM 

EXTRACTIO RADICIS 

BX OMlflBUS TILIMENSIS iB Qjl ATXON I BUf^ 
QU^ PEB. MeSOLABUM B.ESOLVI POSSUNT. 

£fto 1* — {• <(' -+ ^a —'rTl e. Jam per praemiilbram 
do&rinam agnofcicur in hac zquacioneincelligendas eile 
duas radices quaram bimenfum eft -f f ^ , difierenda 
vcr6 a , ac difierencia p|o"n»ab ipfis fic r, 

Quare ponacur ei n lHl f , ergo -+ *» — r n JXIT , ut 
pa tec ex anth didis , & per przmiflum Lemma fic 
Q -4jtfJ--r| n-+ rr-f ^ j'». Ergo -f a gi ^ m -+ 
jH.rr-+^^j|, vel ■ + gJnH'~r-+ J-t» jrrn-ly^^j , 

3 I ~ -li 

& copfcqucncer H- f^ -»• Ir-i-f/^^ ^ rr -*. 3 ^»11 

3 ' :j 



31 




-hi>/-Fr'-+»J?''''-+r7 
Quod fi pro |T[| (] pofuifiem «J babuiflem -+ < It 

-»• ♦)— T r-+ «V -+j:rr-+ .7^3 11 , uc manifeftum eft. 

Nec di£ferc haec radicis excraAio ab ea quae primj^ 
invencaeft, cujus auxilio xquacioncs crimenfie aftedae» 
& per melblabum reiblubiles , ad puras revocancur. 

AlITBRjBT FACILLIME. 



Pofito -4.40 ~hice^t—ccdTl9^ manifeftum eft ex 
anc^ didis, d efie difterenciam duarum quancicacum, qoaB 
cumduoram |Tj°""° radicibus incermediis quaram oi- 
menfiim eft — {. f r r, & quaram difierencia eft a, con» 
fticuunc feriem quacuor concinub proporcionalium. 



i i 

& confc^uaitcr H-4n-+ f^mmn\ -rf^mmnl 
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Si Ter^ ica proponatur «quado H* 4i h- «<• 

— r flo eriid n — '^, & confequeuter Hk JT -j. 
f if 

£/^-2.— H.-!^ nlt!'. Quare,utpriii$,eritH-i«n; 

EXEMPLA IN NUME1(.IS. 



Efto H- 4J -f »4^ — s^ n * , fic ^ f n H- », 

^ — ir 



&^'' n -+ 7, ergo juxta canonis legem fit f ^ -^ -t 






-+ ^n-f f^64l— A^8|, id cft -i-a n-+ » , quo<I 
^dem verum eft. 

AoiiUC ALITEB. SEODlIFlCILlJiS. 

Pofito ut priiks ^ai-^fa-^ rR», Fiat e n radicr 

IZI' n > «go ^7" n radici jZI* ^. Q!J«e^^ — ef 
n -f >• , per prxmifiiim lemma». vel -f *' n — r*y 

"^"^- E«S0 *^n - ~r-+ ^^ -i-rr -f ^^i , fc 

» 1 



confequenter -+ # 11 h ^— ^r-f f^ ^rjM- r, ^*l!« 

At pofito^ n radici |X| f fit -+ >^ ■—— 11 -f r. 
Ergo -f jf* n -+ ry» -i- ^ ^ , igiturjr» H -^i r -f 

f^-+ ^'•'H-rTf*!* & cenlcquenter -f ^ n 



ji" 



*J-+ ff>4.>;-+irrH'4f*| l> ErgoCjK— ^n}-f^ 

iVr-*- Jh--; rr-f.7fj)|— i/I-ir-i.»J-+-;rrH.174 

Ccij 



4^4 Speciminum Mathbmatico&um 

Hoc ideizi per praBmiiTufn lemimi fiae ulk fuppolicione 
fic concluditur. Nam indc fequitur -+ rr ^ qt acquari 
jequibimenTo aggregati duorum aequitrimenlbcum ,quo. 

rumdiffcrentiacft-f r ErgoK/-frr-4-4f»| II aggrega- 

to didorum JXJ*'"" , & k/ -+ i r rn- ,7 ^»| U dimidio ejuf. 
dcm aggregati , cui additil, vel dempdl femidifFercDtii 

ipforum 1X1*'""° ncmp ct rfit H-^ rH-W -f 7rr-h,7fH 

nlZ|Pi&— f»w- t/'-i--^jr^^qi\n\T\^i^^' 

rentia ver6 radium ab his [i.|" , fivc radix «quatioius 
pcopofita; eft 

-f /fSH^^^]. nH.-.«.pri4s. 




Euo »0 -+<<J— f4— r n *. Quia — eft fiimina 

duarum quantitatum , quae cum duorum zquitrimcnfb'-' 
rum radicibus intcrmediis quarum QOQ^cft^ f , & qua. 
rum fumma eft 4t conftituunt Sstiem quatuor continub 
proportionalium. Igitur 

^.fyr 9 rr I _ -+JW. 



n 

9. 



i 



Igitur erit <« n -+ f^m* « J -+ l/^mn^\ 

Aliteh. 
Pofito utpriiis e Tl radici |THf, vel Hfit-^II 

ci alterius \r\ > , crgo -+ ei -+ -^-j- n -+ r , & r* n 



*"'* "" 17 ^* » ^'S^ 



f*»n-+rT ztA^JLrr — L^) 

4 27' 



Ergo 
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*+^n-i- \^^-¥ ir-+ A^i/r — .^^il)") 

Hoc idemperprxmiflunTlemmafine ulia fuppofitio- 
De fic concluditur. Naminde fequicur -frr—^zr^ n D* 
differentias duorum |jl|°"°*, quorum fumma elt r, ex 
propofitat a^quationis conftitutione. Quamobrem 

^TJTTTZrr^J n differentia: [didorum \r\^t^^ , & 

H- f^-+ -; rr — Ty f^l n femidifferentia? iDforura , quac 
addita&demptaal>eorum femifumma^ viaelicetH- •; r 

dat-f h r^^^ V ^^ — r7 «1 n |Zl ^ ^ & -+ 7 ^^ 

— k/-+ j rr— i^j| n JT;| n } Igitur fumma radicumab 

bis IjIP^ > five radix propofita^ a^quationis eft 

r $ 1 : ^ f ^ 

^ lj-4.i.y^J-fi-r r — - a^\\ \ 

H. yn- rr-NfH.irr-,^^3ll_,i 
Vel fi haberetur h- ^j — .^^h- r/ 

foretH- ^rH- ij — ^ rn- k/h- jrr— ^7 ^^11 



ji- 



i,-W-firr-i^^| 



Atque ha^c eft ipfiflima Cardani Regula,cujus mentio- 
nem facic Cartefius in fua Geometra^imuitis anxib quac* 
rentibushujus extradionis originem , quastameninven- 
tu facillima eft 5 ut hk apparec. Sed neutiquam credide* 
rim eenuinum hunc iilius in venienda^ modumipfisinno- 
tuiilfe , alioquin casteros ejufdem rei faciendac: modos ^ qui 
hic proponuntur, quique ab eadem confideracione de- 
pendenc ^ filencio non prascermififient : nec procul dubio 
generalem hujus methodi ufum ^ qui fe ad extrahendas 
radices omnium acquationum , per afiumptionem aliquot 
mediarum proportionalium , inter extremas cognitas 
refolubilium , ut pofted videbimus , extendit ^ igno- 
rafTent. 

Cc iij 



lo^ Sfbcimimum Matmismaticob.um 

Priores Mechodi ideo funt eligenda:, quod per illas 
tancum opus (ic inter duas quantitates dacas, duas medias 
proporcionales invenire , qui labor per ulcimam dunlica* 
tur. Ex prima autem metnodo patet ratio quomoclo ho- 
juiinodi asquationes ad puras revocantur. 

SCHOLIUM L 

Atque hasc feth funt qux de exprimendo radicum h 
trimenfis a^quationibus valore ab authoribus afferuntur ^ 
quamquam & illa mult6 ampliora fecerimus,fed quantiim 
ipeftat ad modum exprimendi radices h reliquis trimeo* 
iisasquationibus, quarum folutio angulidaci arquitrifer-* 
tione perficitur , qua^ quidem pars maxima eft , ipfis has- 
ret aqua. Solus Cartefius , quum poft Vietam ^ atque At- 
bertum Girardum vldiflet ex a^quatione '^a^ — qa*^r 
n^velH-^^ — ^^^rFI^, inquibus.-^^^ f jrr^radi- 
cem a^quari fubtenfse triencis arcus daci , pucavic conful* 
tum fore fi ijla cxprimeretur per aha uem caraderem^ qut 
fubtenfam trientis illius arcusdatidenotaret, verbi gra- 
tiSperj \-^ ^ eodem fer^ modo quo radices furdacpecu-. 
liari quadam no ta fignificantur. E t hoc cert^ ucilicace /ii^ 
non carerec fi modo nos incra geomecria:.limices contine^ 
re velimus, nam carader iile geomecricum qua^ficac quan« 
titacis valorem (acis apcb repra^feucaret , qui certe valon 
nihii aliud eft quamjam nominata fubcenui criencis arcus 
d«ti. Veriim tale fignom ars Analycica meric6 rejicic^ 
cbm ejus ufus ad numeros, circa quos eciam fuum exer- 
cec officium , fe excendere nequeac. NuIIum enim nu-- 
meFicunv, fi modo de numeris fermo fic , qua^fica: quancN 
catis valorem exhibet , nequequid in Aricfamecicis quar- 
rendum fic , indicac. Unde canc^m abeft uc aliqu^ nocitisl^ 
mencem noftram imbuac , quin illam reliquit fummopere 
foUicitam ad quodnam numerorum genus quantitas talf 
modo defignata pertineac. Enimvero , quoniam dancur 
a^uaciones numericac , quas fymbolicis omnino fimiles 
func, auc dicendum eft illas radiaibus carere in quancuni' 
numerics func , auc earum radices linoam quandam efie , 
vel cerce alio modo quim per fubcenfam criencis arcos 
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flati exprimi non pofTe ^ quod certb abfurdum efl: , nam 
quod arithmeticum eft,numeris: quod vero Geometri- 
cum magnitudinibus , unumquodque per id quod fibi 
efTentiale eft , defignari debet. Adde quod boc fignum 
mera in arithmeticisignorantiasnotaefiet,cumejusrei, 
de qua fufcepta efl inflitutio , impoflibilem innuat expli- 
cationem. Ha:c ciim ita fe habeant verus & genuinus 
ejufinodiradicesexhibendi modus mihi tradenduseflet, 
iedaltioris eft fpeculationis ifta inquifitio, qudm ut hoc 
loco fieri debeat. Interim dodos monere fufnciet radices 
a^quationum ^ qux trifedionem anguli pro fbiutione de- 
fiderant , naturam habereplan^ diver&m ab ea , quac vul- 
g6 ipHs tribuitur , mirorquei nulio detedam , quum ipfa 
mentis oculos aperienti, ultr6 fe feprimo intuitu conlpi- 
ciendam prxbeat j fed, ut fer^ funt hominum ingenia, 
fpretis, aut leviter, &quafi perfun£tori^ , feflinanter- 
que obfervatis iis , quasmaximeobviafuntj adardua fb« 
ium , 6c fublimia raentis impetu rapiuntur. Harum tamen 
acquationum genefim ^ atque conftitutionem breviter ex« 
ponerenonpigebit^ Itaque 

Invbstigatio IV* 

Degtnef^ atque conftitutiane aquationmn^fer trifeHio^ 
nem angnli refolnbilinm. 

Ponamus a^iUoy & ^— rn^>atque ^r-f iUo. 
pofltionibusinter fe multiplicatis oritur 
a^^^b aa-^id a^bcdHo^ In qua asquatione ft 
— r — r^ . 
-+^ ^bc 
fupponatur -f i/n-+^H- r, evanefcet terminus zb aa 
^denominatus , & relinquetur ^a^ — bda^bcdHo. 

^cd 
-+bc 
Deinde quoniam ex hypothefi H^ dU^ b^c^ igitur 
^bdU-^ib — ^r,& — r^n— ^r— rr,ataue^*r</ 
H-+bb f -+ bcc: fadifque in acquationis reuduo hifce 
mutationibus habetur H-^^ — bb a^bbcHo, 

^bc ^bcc 
^cc 
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Itaquc fi deviT^a^ ^qa^rHo &fit H- ^q^ F 
'^rr^ enunciabitur a de duobus quantitatibus ^ , &r,a 
quibus fingulis U^bb & ^r adjedacs fiib ipfis efficiunt q^ 
Quod autem fit ab una in 0^°^ reliqux, audum a fiib am- 
baHus, hoc eft cy^bb^bcy veUxrrH-^r : vel etiam 
quod fit ab aegregatp ipfarum quantitatum^&rinea- 
rumadudo,lioceftH-^H- c%bcVl-¥r. 

lo Ponamus4H-^n^,&i^-f ^n^, atque^ — dTLo^ 
His pofitionibus, ut pri^s, inter fe multiplicatis oritur 
^a^"^ b aa -+ bca — bcdUo. Etadhucfado -+rfH 
-+ c '—bd 
^d ^cd 
^b ^c^ e vanefi:et termihus ab ^ ^ denominatus , ac re- 
linquetur H- a^ -^bc a^bcdHo. Deinde quoniam ex 

^bd 
-^cd 

hypothefifitH-^n-f^-i.r^igitur— ^</n— ^i— ^r; 
& — cdn — bc^cc y atque etiam — bcdn — bbe^^ 
bcc^tc fadis in acquationis refiduo his mutationibus h^ 
h€t\it--ba^-^bba'^bbcjj^ 

^bc ^dcc 

^cc 

Itaque fi detur ^a^^qa—rTlo^ ^^^t^^qi F \rr; 
^nunciabitur a ^ ut ante de dukbus quantitatibus ^ , & r, a 
quibus fingulisn^^^> &r^adjunaaaofubipfis nempe 
b c efficiunt q. Quod autem fit ab una in q«» reliquse au- 
61:umca«fubipfishoceft-+^x^^H-^f\veI ^c^bb-^ 
bc'y vel etiam quodfitab aggregata didarum quantita- 
tum ^ , & r in earum a*'» di^o videlicet ^b H-c^bcIl 

Vel iifdem qua^priiis pofitis quoniam ex hypothefi fit 
h^n-4.^H-r^ergo-*.^— rn^^, ergo etiam ^- i r 
n^cd^ccy &C—bdn'^dd^cdy Scadhuc-^bcd 

n — ^^<^-f rr^,&faAisin3Bquationisrefiduohifcema* 
tationibus habetur ^a^ — cc a --hccd 

^cd ^cdd^'' 
^dd 

Itaque 
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Icflque fi detur H- ^^ — ^^— r n ^ & flt ,•; f 3 p J. r^ ^ di. 
cetur^deduabusquanticatibusr) &^^dquibas (ingulis 
n^ -^cc^dd y multata cao fubipfis, nempe -^t^elE- 
ciunt ^. Qupd autem fit a minori quantitate in D^^ ma- 
Joris , multatum «^ fijb ipfis quantitatibus hoc efl: h- f x 
^dd-^cdy velquodfitdmajori quantitate ina^n^fiib 
ambabus, mulcatum Q^minoris hoc efl; h- dx^cd^ 
c c ^veletiam quodfit d difFerentia didarum quantitatumi 
inearumw^^duckahocefli-Hr^— rx^/^n-+r. 

Theokxma. 

^quitrimenfum k triente a^regati i hinie duarum quan^ 
titatum ^equibimenfis ^ & e bimenfo fub ipfis quantitatibus 
§omfrehenfo excedit aquibimenfum ditmdii trimenfi ^ quodfit 
ab aggregato diSarum quantitatum in earum bimenfum muU 
tiflicato^. 

Sunto dux quantitates b^tic. 
Dico \T\y^^tt^bc^ cc 



PQbb 



c-^bcc\. 



ljMi\J\bb^bc^ cc\n 

5 ^ 

»7 



tCQ bbe^ b cc 



n«-fi+#>;_-+ xliix — ^. b^c*' i 



I m 



4 

& omni&os terairnis per 4 deinde per 27 dadis oritnr ab 
tina parte -f 4^*— fii^fr -4-14 b*>t*- -+ a8 b^c^ -+ 14 
i»tf4 ^vtbc^ ~^^c^ y ab altera ver6 h* 27 ^+^ «^ j^ 
ijf j ^ 17 ^'f 4 ^ & ablatis utnmque -+14^4^1 ^ ig b^ci 
-+ »4. ^*r+ s relinquitur -1.4 2<— j.ii ^5^ ^iz^^j^ 

Atqui^K^^^r:: 4 ^f^4£f. Ergo -j. 4 ^* -+ 4 ^ » 

P4 j £f H- 4 bH, £t bunc Talorem Tero minorem in lo^ 

Dd 
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cum4^-4^^rubrogando habctur-*.i6Ay^ ^16 bc^ 8c 
-+ 3 ^+r* ^ 26 i^^^. -+ } i^c^ , vcl omnibus terminis 
per ^ rdivifis fit h- 16^4 H- 16 ^4 , & -f 3 ii^^. z6 i*^tf^ 
-f 3 ^^J. 

Sed ^^r. ^^^. ic^ -^f wgo-f ^rJ h- bc^v^ih^e^^ 
& -f 13 i^r -<• 1} ^ ^r p -+ 16 ^*^* , & hunc valorcm 
vero majorem in locum -♦• x6 hc^ fubro^ando habe- 
tur -*• 16 h ^ 16 ^4^ & -♦• 16 ^itf -+ i6ba , vel om- 
nibus terminis per 16 divifis fit -+ 4^ -f ^* & -*• tU 
-^bcK 

Quare cimab unapartealiquidfit dctraaum,fubro- 
gando nempe minorcs quantitates *-+ 4 bcl in locujti 
majorum H- 4 if -+ 4^^,} ^lteri vero aliquid fitaddi-i 
tum per fubrogationem majorum quantitatum H* 13 Bh 
-+ 15 bc^ inlocum minoris -+ 26 A*^,reftetqucpoftci 
pars imminuta -«• ^4 h- r4 major ea parte qux au- 
gmentum reccpit , nempe -^ hc ^ bc^ i { nam b^. 
bU ^ bc^. c^j crgo -+ ^4 H- ^4 P H- i?f •+ ^f*)^ 
patet propoficionis vericas. 

SCHOLIUM IL 



Notatu dignum eft radices xquationum 
per mefolabum refblubilium efie quidcm fummam , vel 
difFerentiam duarum radicum 3' potcftatis ^ fcd earum 
tanci!tm , quarum produifhim eftabfblutum, quoniam id 
ipfum femper a:quatur coefficienti penulcimi tcrminz 
quod furdo carcrc debet in arquationibus bene ordinatis. 

Unde fi dux fumerentur //^, quarum produdum fiirdum 
foret, & ex carum fummaveIdifFerentiaa:quatioconfi- 
ceretur , non poflet illa i fiio radicali figno liberari , quin 
fimul ad 9^0^ gradum afcendcret* ^ 

Verbi gratia fumatur ^^ cc^^bc^Jc c d\ cx qoa-' 
rnmfumma, quxfit xqualis «^^xquacio CQnficiatnr^ 



5 •^— — 
eA fic (e luibebk -»• 4»»^ K(^</g | ^ — rr </n*,veIpofito 

H- fri -* f f g n *+ f f ^ fiet ^ tdr^i c^ c dg\ s 
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r^cck n ^ , & per metathcfim -^ ai'^ cck H-^ ]• 
^elj cdg\ a. Quare 

H- a9 — ^ccka^ ^ic^k^a^ — c^k^It H- 27 cU gas^ 
& quia fiipponi potefl a^Ylmmej illaque arbitrabilis lite- 
ra m infinitas interpretationes admittit , poterimus faabe- 
re completam xquationem trimenfam ex incognita^, 
qua: 2^^ termini ablatione in eandem* fermulam , quam 
propofita a^quatio incidat. Atque ita 3 quod jam dixi , 
aequationes , per aflumptionem duarum mediarum pro- 
portionalium refoiubiles , erunt quidem femper fumma^ 

▼eldi£Ferendaduarum^, quarum pitidudum efl;abfi>- 
lutum^ veriim aliquando radices illa: tfrunt ab aliis ortas , 
onarum produdum fiirdum eft, & quarum fiimma vel dif- 
terentia a:quatur uni ex mediis proportionalibus inter /^ , 

& e videlicet anf^mmf\ 

Alitsr.. 
Degene/ *tqne confiitutione aquationum trimenfamn^ 
feranguU trf^Bimem refoL bilium. 

I^JLOBLEMA SCHOOTENII. 

Incirculo , cujus diameter AD infi:riptis tribusinsr* 
qualibus re&is lineis , A B , B C , & C D , fibi invicem 
condguis , quarum extrema prodetot ex diametri termi. 
nis A&D. Oportetex datis tribus didis lineis invenire 
diametrumAJD. 




Detbhminatio Casuum. 
Tres caflis bic confiderandi fiipt , juxta quos ha: inlcrl- 
ptac diyerfimod^ in circulo intelligi poflunt. i"^ quando 

Dd ij 
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Tc6tx AB, & C D ^ diametri terminis prodeunt ad divd^- 
ias parces. i"^ quando ipfse ex iifdem terminis edudae 
funtadeandempartem,iefemutu6 interfecances. Ulti- 
mus autem quando di^la; linea; non (e interfecanc. Pro 
tribus autem iitis caiibus eadem eft demonftratio. 




pR.iEPAK.ATld 



Dbmomstilatio: 



AB n * I Ex circuli natura k Cn^Jyy-ddl 
r^n S J UBDTl^yjf-Ail, fit ver6 ( in 
AD ny \P»'« ^^P"'^) (°ACx BD n) 

— i— ^f/y^^^iyx ^ Ifld^l C=* A. Br 

i<CDn)-f*<in(aAD X BC n)-f- cy. Q^t 

cy^hdU ^y^ — bbyl -+ W*j, & confcquentet 

— dd I 

c*yt — i^r<?/ -f ^Vi n-h |f* — ^^^-l-^5i^. 

Jgitur H- J'*-^^ ij^ H* 2 ^r /i n ^. 

^dd 

Vel (Mtinz^/g. )(«AC x BD n)H-^0'*- %- ^ *^j 

•^ a» f 

(aADxCBn)f>n{ = AB xCDn)-i- il 



Ergo 



bd^^cyXl jf^/* — ^*>5 



^!<£ 



.£rgo 



M' ^.v» 



Sid*. 
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-^dd 
Igitur -+j'^— hby^ i6cd 11*. 

Vcl tandem ( «/^ in urtUfi^ra ) ( a AC x BD n ) 

i??It(H-aABKCDn) -+ W 



A^/ 



^dd 

a BC X AD n ) 



cy , & utrimque partem D*«; 



( 

IgitUTH-/? — ^^J^ ^lbcdUQ] 

— rr 

£ duobus problemacibus i Schootenio propofitis 
unum confeci , & breviflimam demonftrationem concin* 
navi, Quomodo autem in asquatione , quacexhocpro- 
blemate deducitur , acquitrimenfum trientis quantitatis 
cognitac penuitimi termini fiiperet a^quibimennim ab ul« 
timi dimidio, idoptimb idem Schootenius demonftravit 
in Appendice ad arquationes cubicas. 

Atque haec eft fecunda genefis ^ atque conftitutio tri** 
menfarum arquatioiium , peranguU txuedionemrefola- 
bilium* 




Bduj 
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C A P U T IV. 



Be Jolutione quAdrimen/kmm ^qtMtionum ptr 
earum deprejponem dd tertium gradum. 

POftquam exploratum eft propoficam aequarionem 
quatuor dimenfiones habentem dividi non pofle per 
aliquem e fa^oribus ultimi termini , eareducacur ad cer- 
tium gradum per fequentes regulas. 

RegULA I» HUDDENII. 

Propofita qualibet xquatione quadrimenfa , & com-> 
pleci, nempe a^.fai. qa^.ra.sllo^ quaerendus eft va^ 
lor hujus a:quationis -\-y\ — qyy - 



£t habebitift 



-f/r -f4f J 
•^rr 



aa 



»J 4-/^- ^-^yX \ 






py 



n ^; 



^u 



Et^aa 



J 



■pt-^q-^y 



I 

7^ 



♦^ -f r n 9l 



-J^ 



pt^q-^y 




is/ 



I 1 



-^fp^q^y] 



EXEMPLUM IN NUMEMS. 



Efto -«- rf4 — 1 rf) — . ^ <jj - 

gulam fit -+J' J -f 3 J7 -f 4-y 

-*■ 4 



s^i^H-nn^i&fii: -*->n 



ta^iXlo y Perhancre- 
r — j 
4n«. IdeftM-j^s _|. ^y^ 

-12 

■4 

1, quodarguicpropofitam 
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iequationem h duabus bimenfis squationibus cotnpofi- 

tam eSe , nam ficut regula praccipit operando habetur 

--irtta — I rf— i-+K/T|na,atque m* ^^ — ia-—>i^ 

k/ 2 i n , quae duae xquationes inter fe multiplicatas 
propofitam xquationem -^a*'-^iat-»iaa^x4-'^t 
n producunc. 



B.EGULA II* VlETiB BT CAlt.TESli: 

Propofidt qualibec «quatione quadrimens^, fecundo 
termino carente, nimirum -+a*. qa*". r^.j Ji «, quasren- 
duseft valor hujus «quationis ^yi -+ xqy*- -»• qqy 

— rrnoi & habebitur -h 4*- H- s/ / I «^ -+ r f -+i/ 
-;; — P=-n*. 

Atque H- 4»- rr JJl * "*■ T f -»• xl' ItT;/}!"'* 

EXEMPX.UM IN NUMER.15. 

Efto ;+ 4+ — 1 4» — 1 4 — I n *. Pcr hanc Re- 
gulam fit -+/J — y* -^ i y rrr j^Xl 0, Id eft -f j'» 

-4-4 

'*— * j'* -+ //— 411*, eftque ^-/11 -+ I , quod ar- 
guit propofitam xquationem h duabus bimenfis aequa- 
tionibus compofitam efle, nam ficut regula prascipit ope- 
rando habetur 

-+rf4-+i4-fintf, &-f 44—14 — > 1 tl # qua: du« 
acquationes inter fe multiplicata: propofitam 
nem .-+44.— x4!rrM— 'xn« reftituunt. 



/ 



« • 
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RegULA III* VlETiE. 



Propoficsi qualibet xquatione quadrimensS , feiundo 
termino carente, nimirum ^a^.^a^. ra. s n^>.qua:- 
xendus eft valor hujus atquationis Hr y^ — ^y^ — 4 sjr 
^^qsUo^ £chabebitur 
•— rr 

J=ll"^* 

lEt-¥aa^*fy^q\a-+ \y -+r 

EXBMPLUM IM NUMBR.IS. 

Efto -h a^^ia*- — 44— 311». Pcr hanc regulant 

-h^ — r -—s 

argaitpropofitam xquadonem 2t duabus oimenfis xqaa- 
tionibus compoficam ede , nam ilcut regula prxcipic 

operandohabetur-+<«rf-n<*H-5ntf,&H- ^^ — i** — i 
n tf , quse duae acquationes invicem multiplicatae propofi- 

tam zquationem -+ <** h- i <«* — 4<^ — 3 n * reftituunr. 



1 >!■ 



REGULA IV* VlETiE, 

Propofitil qualibet «quatione quadrimensl , fecati« 
do, 8c tertio termino carente , videlicet ^ 4^ • r 4 . / n ^j 
quxrendus efl: valor hujus ^iutionis M- jr' '— 4fjr 
— r r n p , & habebitur 

-+ 44 -+ vij' j 4-f — / — r n g, 

. -—1 

Atquc-f44— H/y 4-4— jf -frll^. 



r+ 1 h}j\ 



ExEMPtUM 



Li»ii. IL Cabut IV. ^17 

EXEMrLttM INNtlMER.lS. 



Efto«+4f*— 54— zn». Pcr Ixanc rcgtilam fit 

j|i)»-{" 8/— $n«»cftque -r+j^n -f l, <]uo4arguit pro- 
pofitam aequationem h duabu; bimeo/is «equacionibus 
compoficam ciT^ > nam iicut regula prxcipit operando 
habcnir 

-^da '^id "+1^*, & H'«*<<— Irf — in*, quasdua; 
jcquationes inTicem multipIioitaE propoUcam sequatio- 
nem »+4«* — 3 4— > n * reftituunt. 



SLB«U|.A V. VlITiE. 

Propofidt qu^Ubec (fcq\iacioiipquAdrimenS£l, tertio, & 
qnarto termino carente, nimirum -+ a*, paK sTlc, 
quaErendD& eCl valbir Iiujus l(qtiaponis'-i-/}— 4/y 
^H* //^^ n > & babebitur 



itH*44 _ ^7/> 4^hy ^rpy Ho. 






EXEMPLUM IN NUMEKIS, 

Efto «rf^4 *^ j4}— SHf.Perbancreg^Iamfic 

H- 3t^ — 71 n , eftquev n -»-» , quod arguit propofitam 
jcquationem h duabut bimcnfis stquationibns compofi- 
tam efte , nam itcut r^gula pnecipit operando babetur 
•4.4<rM-x<*-r4n», &-+**«^w-+ »n»,qu5du«jEqua» 
tiones invicem muldplicacse propQfi^am acquatiopem 
^^4 H-34!<^| r^fticuun^. 



il8 SpECIMINUM MATHBMi.TlCO]LQM 



REGULA VI* AUTHOMS. 

Propofld quiUbet xquatione quadrimeassl , tertia 
ter mino carente , nimirum -+a^,fai .rd,snoy quaereii- 
<ius eft valor faujus «quationis,-f;'J— 4iy-f f?^n*,& 
ibebitur H-^r — n* 

m 

EXEMPLUk IN NUMEKI.^. 

Efto-+4+— m3— iw— ijn*. Per hancregulamfik 

-fyj -*7^jf -+ 1 j4Q»,eftque -+y n — *, auod arguit pro2 
pofitam xquanonem ^ aoabus bimenus asquationibtts 
compontam effe, nam ficut regula pr«cipit operan io 
habetur -+<*<*— fw -=+511 tf, &-+i<«— 24—30», quas 
du£e asquationes invicem multiplicatac propoficam. 
^quationem -f <*♦ — wi —13 a —15 n reftituunt. 

RecUI^A VII* AUTHOILIS. 

PropoAtit qualibet asquatione quadrimensl ^ fpxtia 
termino carente, nimirum H-<«+. pai, qaKsXlo , quac- 
Tendus eft valor hujus aequatioms '•^y^.-r+qyy^^fy^ffp 
n», &habchitur —^if 



•^^ipp-i-yiS. -+r^-T— :^|"* 



LiBEn IL Cafut IY. 21^' 

EXEMPLUM IN NUMEHIS. 

Efto H-44— j^J— wj— i8n<^. Per hancrcgulam fir 
H-/^—ijy-+ 72^—134 n o^ eftqucH-y FI H-3,quod arguit 
propoficam xquationem h duabus Dimenfis a^quationi* 
Dus compoficam efle , nam juxta regula^ prasceptum ope- 
f ando habetur 

-+i^* — 1^-+3 n ^ , & H-rfi— 1^— ^ n # , qu« duac acqua- 
tiones inter fe multiplicata; propofitam a^quationem 
H-^+— 34^— 1^2— i8n^ reftituunt: 



RegULA VIIlS ET ULTIMA AUTHOKIS. 

Propofit^ qualibet a^quatione quadrimensa, fecundo 
termino carente,nimirumH-^^-f ^?. ra./n o^ quxrendus 
eft yaior hujus a:quationis -^y^-+qq\ yy — rf/^H-Trll^* 




* EXBMPLUM IN NUMBRIS. 

Efto ut in i^-regulaH-^^. --u*-!-x^ — iTI ^ Per hanc 

regukra fit H->^— i//H^ \y — ; n , vel fado j^ n^ oritur 

4 
H-^^— 5^iH-8^— i^n^, & fitH-/'nH-45&confequenter 

^I^JIH-I ) quod ^rguit propofitam acquationemH-^^ 

»^i^^~w~t n^€ duabusbimenfis acquatioiiibus' com- 

pofitam efie. 

' ' Primis quinque Keguli^, ab Authoribus , quosnomi- 
navi , inventis duas fequentes addere placuit , ut qua^- 
libec ^quatio qviadrimenfa,,.quocumque.tandem niodoi 
fefe haDeat*ttacim,&abfqueuIIa'pr9paratione ad ter* 
Cfunf) gradmn deprimi poffic.Oiinnes aptem h^ Regula? ^ 
fiultimam excipias^.abeadem invencionis fonte profi^ 

£e ij 



»0 SpZClMINttll MATBEMATXCOB.aM 

cifcuntur. Acultima paulo recoadidoris cft onmxus^ ic 
ineade indoftria omifi quomodocognicaj^ poflit habert 
incognica ^quacionis propoficxquancit^as^, uc habeanc 
arcis periciin quoieexerceanc, uforc^ in bacinTeftiga. 
cione aliquam operam impendere velinc 

Nolo harum reeularum cenfiuam addere , alius enim 
eric eas examinanaiIocus:{bltoadjungam anamquam« 
libec, adliibidlpri^decenti pcasparacione infinicismo. 
dis folvi poflepereandemmechodam. Verbigraciit 

Propouc^ qulUibec aequacione quadrimensl , 8c com-' 
plec^ , nimirum -f*i(4. pMi,^^^, ra./ilo , quaneaditf 
cft valor hujas aequatioms 

^yi-^yii^l-^immj^ *+»u It #, &hAbebiciir 

—4/ — 4/Ji 

^4er 

— rr 




4d --i-ip l^'^^it-+iy '±j^M'tpm^p 



ZtJ iff H. »-f -+^^1 j -^Wi/>^H.»-f-,.^| 



AcqueH-^r ^ ^y\^*» l^*»^/ *" f jy — f /»"» ^H-*' 

In quibus cquaciontbtts literaMudarbicrittmlimicabi- 
lis eft , five pro licera fw (umi poceft quaeris quancitas ad 
libicum , &confeqtteQter modus habecur has «quacio-: 
nes infinicis modistolvendi. Idem ferco judidam dediis 
Reguiis , qux (ic per eandem mechodum conftrui ooC- 
iimc , ac etiam infinicae vixpaceant ad eas refiilTeadas. 

ExIMPLUM ZK NttMBlLIS. 



Proponatur ^ d**+nti-^$af' H-M-f.all^, icSt 
m n~f I , per craditam methodum£c 



JLiBBit n. Caput IV. ttx 

H-> -fJJ'* H.3/ H- I n •. Idcft jrJ 4, ity^ ^l^^y^X IT #, 

— 8 — 8 

& fit H- 1" n -^ 4 , quod argiiic propofiom cqoationemli 
duabus oimenfis atquationibus compoficam effe , nam 
jttxta mechodi prxceptum operando nabebitur 



^ 



H-JI-M-+5--4[/' M.WiH.iH.9-41 

Ideft H* << 4f «f |««- a n 0,8c H- 4« 4 -" a<r — I n M^ 
duseaequationes incer fe multiplicacae propoficam cqua- 

tionem h- -<♦ H- wJ — 94* h- i4h- a n « cfficiunc 

Ponatur jam h- mll H- ». Per cradium mechodum fit 

H-jrJ -f.6jr»H-ii>H- Sn^, Ideil H-/» H- lj[yiH- 41/ 

r+9 -t-3^ -+3^ 
— 8 — 1( 

M- I H* 1 

— 1 

—71 

ii-4jn^, &fitH-j'n— '^tquod, utpri{is,arguit pro- 
pofitam aequadonem k duabus bimenfis aequationibtt» 
compofitam efle , nam juzta meth«di pneceptum ope* 
randofaabebitur 

H-44 H-';') 4— H-I "^fH-I'-'! 

Ideft H-4SH-34 r-» n«, & H-4! •— M f— I n«, uc pri^. 




Eeiij 



liz 



SfSClMINUM MATHEMATICOJlttM 



C A P U T V. 

Dendtura ^qmtiotmmplures qukm quatuordimett^ 
fiones habentium y & de ilkrumfilutione. 

HU j u s capicis initio^ quamvislocus eflec^generalem 
arquationum fupra quartum gradum eve£barura 
confticucionem exponere non ferc animus^nequeenim 
hic omnia dicere decrevi , (ed earum cancummoao ae:qua« 
cionum naturam evolvam , quit cam per mefolabum; 
quam per angulidatiin aliquoc parces sequales (edionem 
refolubiles funr. Itaque 

PRIMA METHODUS UNIVERSALIS 

5IMPLICISSIMAS ANGUJ«ARIUM SECTIONUM iEQUATIO- 
NfiS INVE^IENDI. 

ABvelBrn^ 
^ A r vel B r n r 

Kcllc 

Analitsis 1* 
(a^B^n)irxB^n(aABn) 

iBT^^Ergo— nB^^&— naB^, 




44 



4rr 



Ergo-f aa — -^n^ OAt7n)-f \ ea 



neaogali. 



j^r^a^^f>-c^Ylo, ^quatio pro bifedip. 




kDTtd\ A HAL Y SIS 1» 

Ex probatis iUkcTl). 

— n (D AB 

Iw-B ADxBrn) -i-aa 
■l-h ad. Ergo -+<**— >r. a 



rrdn.9» ^quacio pro criredtioQe anguli. 



LiJBn n. Cafut V. 



tn 



itaMM.. 



^'wmm 



A£n/| 




Amaltsis ^*. 

Per primam ana< 
lyfim habecur 



(4rry D AC — jTl ACn) -+ i6r*a^ — /ut* 

iT rr 

I«r44+-+8f*4*-- /«8 n ( A/n )/, Igitur 



*8— 8rV-+ior444 — itff*rf*H. rf/^n*. ^Equatio 
pro fedione anguliin in quatuor parces aequales. 




Agngl 



Analysis 4* 
Per *""» analyfimH- srrrf — <<? n AD. Eirgo 



rr 



^r^a^^^^r^d^^gfTt (Q AD 11 D A f -4- oCD 



r4 



Ag n) -f ^r^M^-^d* H- rfg Ergo-f al—^t^,ai-h ^r^a 



rr 



— r+gn». i£quatiopro fei^oneaDguIiin quinquepar* 

tesaequales. . ~ • 
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^^ .•• -••• At|^ 




Analtsis j** 
Per Analy. 5"» (Q A/n) ^ i^r V-^2or4^4^ Zr^a^^itl 



( □ADH'QD)>cAKn) -f9r4^*— 6r^a4-4-4g* -^ife^> Ergo 

rt 

fedione anguli in fepcem partes arquaies. 

Atque iic in infinitum progredi licet ad flmplicifli- 
mas reliquarum angulariumfedionumxquationesinve* 
niendas. 

S E C U N D A METHODUS UNIVERS ALIS 

INVENIENDI ^QUATIONES IN QUIBUSCUMQUE GKA- 
DIBUS PEK MESOLABUM y SIVE PEB. ASSUMPTIONEAC 
ALIQUOT MEDIA&UM PROPOKTlONALIUM INTER £X« 
TB.EMAS COGNITAS RESCLUBILES. 



In Iir CR APU« 

Efto i^^aH^m^n^Sc utramque partem [Tj^o fic 
-^am ^m^ ^n^ (-4-3«* » h- 3 «»• n) ^3 «w x ( ^m-^n n] 
^a. Ergo ^a^^imna^m^Tlo. 

Quarefifit-4.4)— f ^-^rnp^ erit^^fiimma dua- 
rum quantitatum ^m^ n^quarum produdum mnll ;qi 
fumma ver6 arquitrimenforum ab ipus nempe ^m^^n^ 
n-+r. 

Efto i^ -^atl H-w— «, & utramque partem |ZI^^ ^^ 

^ai 



LiBEii II. Caput VJ i»5 

's-M* tt -f wJ — ni (—3 m*n -f 3 »m* n) ~f 3 m ff x ( — m h- 
«n) — '<,ergo-+rfJ-+3»iii<^— .«jn».- 

-+»J 
Quare R G.t^4i-+^d —rll » , eric ^ diflerentia dua- • 
nun quaotitatum •-4-»i*-~» , quarum produdum m » n f ^, 
difTereDtia yer6 a:quitrimembrum ab ipfis nempe -^fnf 

EXEMFLUM I""^ IN NuMERIS. 

, Efto -+/«) —6a —6 n ^ fit 4 n -f !/J| -+»!/Tl » quarura 
produdumeft flli } fumma vero acquicrimenrorum ab 
ipfts eft 6, 

EXEMPLUM l^® IN NuMEmS. 

Efto H-^J ^^Ca^-^li d. fit ^ n J"^| — k/Tl j quarum 
produdum cft ^ fl x ut priiis y differcntia vcro «quitri- 
mcnforum ab iplis cil i» 



In IV. GRADU» 

Efto ^an^m ^», & utramque partem |T;j^o ffc 

*— 1-^4 n^w4 M-»4 -+^»>*ij*(-+.4w'« -i.4»j»3 n) -+4w»x 

( ^w»^ ^»1 n ) -+^* — i^wii. ( Nam ^aa H -^m^ ^n^ 

^TMn)^ Ergo -+44 r— 4^^^ — w^ n ^. 

— «4 

Scd hujufinodi 2iquationes , in eradibus per pares nume- 
Tos defignatis. confiftentes , ad inferiores gradus , quos 
parium mcdiecates connotant , dcvolvuntur. Quocirca 
illas adhos dcfcendcnccsgradus , ad quos pcrtincnt , rc- 
mittimus. 



In V. GRADU. 

Efto ^^ n -Mw -^»> & utraroque partcm M^*^ fit 

Ft 



«i^ Speciminum Mathematicoiliim * 
-^a^ n -^mf -*ni ( -i-^m^n >f>SMs4 n ) H*5«ni k ( -+«^" 
-+»J TlJ^di •^jmna(^iomin*- -no «^ ltlH-iom*^i|^ x 
^-f « -+» ny/ H^. Igitur -f <<^ —^mnal ^yn^n^a — ^f n ». 

Qoare fi iit -f<< ^ -^f i«* -t-yi •^tn^yCnta fiimina daa- 
nHaquandcacom ^m -*», quarum prodaftom eft^ ^^ 
fumma verd xquiquinquimenibrum ab ipfls nempe-f mr 
-+«f n ^ /. 

Efto ddnde -+a n ^m — •» , & utramqu^ parcem Q^<* 
fic.4.iCf n-c«^ — ^»r( — im^n ~+jmn*n) •+5m«x (— ^»! 
H«»n ) — 4*— JWHW ( -no«»i^—io«fii»n ) -t.tonfii^x 
( ^m — nn)~i-a. Ergo-ha^ •+^mnai'+$minia — mf n^. 

H-Jlf 

Qaarefific-+<<J-+f4i-f/2r— *n*, eric ^ difierencift 
duarum quancicatum -(■»•— «, quarum produdum m» 
n 7 f , differencia yer6 aequiquinqaimenlbrum ab ipfifi 
viaelicet — f»!^ — »^ n -f/. 

^XEMPLUM I"" I» NUMEILIS. 

Efto -frf^ — i04»-+torf— 18 n*,fiti*tl -»-te|-ffel ,' 

quarum produdum videlicee ij^f n" a/umma vcri scqui- 
quinquimenforum ab ipfisnempe ^m^ ^ns n M-iS. 

EXEMPLUM 1'"*» IN NUMEMJ. 

Efto-f <«j-f iorfJ-+aOi<— 4 n*, fican A^l — /^^ 

quarum produdum nempe/^sTl n — five i, uc priiiSidif. 

ferencia ver6 arquiquinqtumeniorumabipfis, videUcet 
«T—r »^n-f 4. 



fi » I • I 



■M 



In VII. G RADU. 

Efto-f 4«n-f MH-», & utsamqne parcem |~|^<»fit 
-+ a7 n-f «7 -f »7 (■ -f. jm^n-+ jmn^ n)-f 7»« x ( -+ms 

*-+ «f n^ -f *J-p- jjpfciJ-f 5»i*«M-+*i»^«»-+*i«»»^ n) 



LlBXK II. CafUT V. tij 

v+»i«*»*x ( -f «J H- «J n) -f rfJ — 3»«4 (-+35w4«j 

-f 5y«J»4)H-3jwWx(-f »i-4-an)H-<r. Ergo-+^7 
— ynma^ -f i4.m*n\di. — 'jmi&U^ nP n 9. 

— «7 
Quare fific -{■iPr^qas -fy2i*>-*<*— «^n*, ericrf 
fiunma duanim quantitiluni -+»»-+«, quarum pro- 

dudumnempemnll — q,^ fiunma yero acquifepcunen. 

fomm ab ipfis videlicecM- «7 -+ »7 n-f a^. 
Efto deinde — f rf 11 — f «1 — « , & ucramque parcem 

|jl| "**' fit -f ««^ n M-«7 — «7 f-- •TM'» ^ ^«a^f n ) 

-+7«i« x(— »»J H-»^n) — .ttf — -5»t84»— -jrMiV^^ -f ai 
»'«*• — '«««'«J n) -+ ii«»Vy(-fajJ— aJn) h-^^ 
-+ 3»«M ( -^ 35W4») ^ 35«rJ»4 n ) -+ 35»iJ»J x ( — «t 
-♦• « n ) .— «r. Ergo -4. rf7 -f y»»i4(f -*. i4»|i-»>^4t' 
•+ jmlifia — «r7 n ^. 
•*f «7 

Quare fi fic -+ <«7 *+ ^^t -f /^i -^xa^xjl « , eric <* 
difiereocia duarum quancicacBm h*»i~«, quarumpro>. 

dudum , nempe » « n "^ f , diflerencia vero xqui» 
fepcimenfbrnmabipfis, ridetieee -f «|7 ^»7 n-f ^ 

EXBMPLUM lon xH NuMERXS. 

Efto -+ rf7 — i4rff ^ 564?— 5^4*— tf^n<»,ficrfrt 

j^^+l-ff^ a j,quarumprodiiftum eft^Tiij n (— ) 1125, 
iiimma yer6 «quifepcimenforum ab ipfis eft 66, 

EXXMPLUM l*"» IN NUMEKIS. 

Efto -+^7 -M4rff-f.564»-f5A<— ^ino,ficrfn 

K 64I -" f^» I qoarum prododum eft x ucpri^, di^ 
rentia vero xquifepcimeBforvm ab ipfis eft 6u 




Ffi) 



»8 SPEClMkMUM MATHtMATICO&UM 



mm 



In IX. Gkadu. 

^7 — jmnas -+ 14 »»*»*^' — jnfin^j^ ( -+ 56»»7||ir 
36 m^-fP n ) H- }tf»»*ii^ X ( -4. wiJ H- «^ n) -+^y 
^mna^^^m^n^a (-f 84w^»5-+84»^V 11} -h 84»^; 
X ( w2*-4-«Jn) -|.^J— 3^»^ (-4- n6m^n^ -^+iiSm^n^ n) 
H-ii6;«4»+x(H-»^-^»n)-f ^. Ergo-+^9— ^fflMWT^ 

Quare fi fit -+ a^f^qaf^fa^ — xai^ca^iTlw: 
Erit/f fumma duarum quantitatum -+m-f «9 qoarutn 
produdum ncmpe -f- «1 » n -+ -5 f , fumma ver6 xquino. 
nimenforum ab ipfis,videlicet -+ »»9 h- »9 n-+ ^. 

Efto deinde -+ ^n-+»i— » » iSc ucramque p^rtetn 
|T]j^o fic -+^9 n H-^9 — «9( — ^mH -f 9»«»^ n) -+9»»» 
^ ( — ;«7 -+«7 n ) — i«7 — yww^y — ij^m^n^a} — jm^nia 
(^}6m7n^—}^6m^n7n) -+ 5tf«i^«^ x ( -4- »»^— »^n )-+ as 
-^^mna^ ^^m*u*a{S4m^n^ ^S^^m^ n^ n)-¥ i^m^rJ^ 
(^m^^fi^n) -^al—imna ( -+ ix6m^n^ —ii6m^n^ Tl ) 
^ii6m^n^y.{^m'^n\l)-\ra. Et%o -+ a"^ -^ ^mnaT, 

H-zy^V^J -+ 30 wV^^H- 9 m^n^a—m'^ H 0. 

-+ «9 

Quare fi fic -+ ^9 -f qd7 -^ fa^ ^ xa^ ^ ca-dVla: 
Eric i^ diflFerencia duarum quancicatum»f-+ii, quarum 
produdum mn n ^f 5 difFerentia ver6 «quinonimenforum 
ab ipfis , nempe -{- »»9 — »9 n -+ ^. 



EXBMPLUM 1^°* IN NUMEHIS; 

EftoH- ^9 — 18^7-+ loZa^—^i^.oa}^ 144^— *48n#« 



Fit^n A/'3x1-+ />^i6j, quarum produdumf/^^uln^^ 
fumma vero a;quinonimenforumabipfiseft-+48. 




• LlSEK II. OApaT V. xts 

EXEMPLUM i°°» IN NUMEHIS. 

Efto-f d^ -+1847 -+ io%a>.-+ i40i«J-+i44<<-— 1^ 11*. 



Fic^ n f/^)i\ — f/^i^ 1 quarum produdam f^jiaj Ui^ 
ut priiis ^ diflerentia ver6 a^quinonimenforum ab ipdf 

eft-+itf. 



In XL gb.adu« 

Efto H-^ n-f-w-f »,8c; utramque partem \][\ ^^ fit-+^**^ 
n-+ w" H-»" ( -+ iim^^n H- ii»fii'° n ) -+ 1 im» x ( -+wt 

( -f ^$m9n^ ^ ^^m^n^ 11) ^ ^^m^n^ x ( H- 1«7 -4- ii7 n ) 
<i7 — jmna^ -+ I4W*«*^J — jm^n^a (-^16^ m^M 
iS^m^n^ n ) -*• i6pnhj x ( -+ ^^ -4-»' 11) h-^^ ^fmna$ 
^m^n^a ( -t- 330ot7«4 ^ 33o»i4«7n> h- iiom^n^ x 
(^ i»j-i.iijn)H- ^i— 5«i»^(H.46im^»^ -+46i»2r«^n) 
w-462w»'/i^x{-+;« -i.»n)-+^.Ergo^iJi" — iMi;!i^9-+44 
m*n*ia7 '^jjm^^^a^ ^^^m^n^al^^iim^n^a^^m^^Iio. . 

— »" 
Quare fi fit-+if" —^^9 -+/^7 ..-«jc^f ^ca^—fa — gHa^ 
erita fumma duarum quantitatum m^n^ quarum pro- 
du&ummnn^,^'y fiimma vero sequiundecimenfbrumab 
ipfis,nimirum-+«i" H-»"nH-g. 
Eftodetnde ^aTL -+»!—«, &utramquepartem |~[<^o 
fic -+-^"I1 -+w" — «"(— xi>»'°» -+nw»^°n) H-im»x 
/ — w9 -+»9 n ) — a9 —^mna7 —ijm^n^a^ —^ominia^ 
^^m^n^a { -+J5w9«^ — 55w*n9 n ) -+55m*A»x ( — hm^ 
—«7 n)-— f-^7 ^^j^na^ — hi^m^n^a^ ^jnJ Ja[—i6§m^n^ 

— ♦-165»!^«« n ) -Hhifij'»^^^^ (— w^ -+»^ n ) —a^ ^ynna} 
^^m^ii^u ( -+-55ow7»4 — 55o»f4«7 n) -+550»|4«4 x {^m\ 

— «^n) -H-^^ — h5«i»i^(— 45i«i^«^ H-46i»i^ii<^n) H-46Z 
?»y«y X C - ^ H« n ) — ^.Ergo -f^" h ii»mw9 H.44mV^7 
^^jm^a^as ^^^m^n^a^ -^iim^n^a—m^^Ho. 

' hP«" 
Quarcfifit -+4"— f-f^^— W47 — i-;tf4J — hm^ — f-/i 

Ff lij 
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^g n ^, eric ^ differentia duarum quancitatum -^ m 
quarum produdum ;»» n ,r f } difterentia ver6 stquiunde* 
cimenforumab ipfis^videlicec ^w"— «" n -*-g. 

EXEMPLUM l^^ IN NUMEKIS. 

• ■ • 

Efto'-+^"w— 22^9 -^ij^ay — ^ifi^y ^880^5 —351^ 
9« n o^fitstnkl^il H-Kf72|»quarumprodadumK/£3;^[ 



n i , fiimma ver6 arquiundecimenforum ab ipfis efl 96. 

EXEMPIUM «"® IN NUMEKIS. 

Efto H-^" -+22^9 ^ij6a7 ^6i6a^ --f 880^5 ^y^ia 
—1012 n ^ , eft -f^ n ^k/ToI+I ~ J T| > quarum produ- 

Aum n/I^I n 2, uc pri^ ^ difFerentia vero arquiundecu 
menforum ab ipfis,eft 1022« 

Atque fimili ininfinitum progreflu obtineri poflunt re- 
liquac a:quationes , quarum radices fint fiimnu y vel di£Ee- 
rentia duorum furdorum , in eodem cum a^quationibus 
gradu exiftentium. 

TERTIA METHODUS UNIVERSALIS 

PKi£CED£NT£S i£q^ATIOK£S £X MESOLABO OHTAS 
R£SOLV£NDK 

Hxc methodus non difierc ab ea y quamin refblutionc 
trimenfarum arquationum^ ab eodem mefblabo ortarum 
attigimus. Undenihilaliudhicagendumeft quamgene* 
ralem bujus artis refolutoriac ufum in refolvendis ejufdem 
naturac o^quationibus ^ quarum videlicet radices per me- 
folabum explicantur ^ «aucis oftendere. Itaque. 

Efto ^a^ — qd^^ja — / n ^» Per expiicatam hmus a:- 
quarionis genefim agnofcitur in ea intelligendas efle duas 
radices ^ quarum produdum eft-) ^ ^fiimma verb [Vjor«« 
abipfiseft^. 

Quart per prasmifTum Lemma fit ^// — — q} n ar- 
quibimenfo diflerentiac pl[^'""> quorumfiimma eft/^A: 
confcquentcripforum femidificrcntia eft -+k/^ //—5^5^ j? \^ 



> 



ItBBR. II. CaPUT V. 23t 

qiBB additt , vcl deinpta ab earum fcmifumma, ncmpe -f^ 
cfficit ^ \ t ^f/-\tt'^^f I n H F , & -f -1 ^ 



— A^i ** — ?sj f^ I n|Z:| n . Quarc fumma radicum ab 
ip£is , iive tadix propi^fitx asquatiouis eft 



» j" 




Eodem argamento concludetur ex xqaacione «4*4^ 
qd^ ^fa^ -^xa '—xjl^ radicem efle 



* 4 



■^v 



7r 



'J-^^v 



b^lljn 



I 17649 




i^. 



&apquationis^4^" — f^9 h-T^^^ r-^4^ H-m* '^fa^gTl^ 
radicem eile 



"17 



i^^ 



-+'K"X"2+^ 422285311670611^ 



II 



n-+<^* 



+-A^ i S "^ 42Sag53U<j7o6ii^ 
Atquc (ic in infinitum. 

EXEMPLA IN NUMERIS. 
P JL I M U M. 

« 

Efto ut in gcnefi -fi«* — lo^J m-»0/< — i8 IT *. Hlc 

— f H-/^ — * 
-4-ion-ff&-fi8n-f^,ergo-f jfn-+i ^'+ik^^- 
n H-32 , quare per canonis leges fic 

_4.^-+^-fj8i_3xjj -f ^H-P —•J 81 —31 II n -f rf, 

ideft -f k/i6|-+k/2~| n-f «r , utinhujus «quationis gene& 
monftratum eft. 



^3^ 



^it SFECiMiiruM Mathbmatk^ohum 

SZCUNDUM. 



Efto ut in gencfi-+47— 144^ -f 5^4? — 5^4^ €6^.0. 
Hlc-f 1411-+ ^ ic^U66yM<iw^^nz:necnon 



— 47 n-+ iiS. Quare pcr canonls lcges fit 



I 17649 

7 1 



^-f 33 —N/-f 10851— u8||J 




IdeQ:-+ 4 m- ^/"64! ~f k/ 2 I , ut in hujus arquationis ge* 
nefi monftratum eft. 

TlRTlUM. 



Efto utin genefi -f 4" •— 1x4? -f 17647 — 6i6ai 

8804J— 3J14— .9^11«. HicH-96n-fg, &-f i» 
ff — / — g 

nf,atque.{fn»,nccnon^^jj^^~^^"n-fto48. 
Quare per canonis legcs habetur 



II 1 , , ,1 "V 

l/^-f 48-1-^/1304— 1048I1 l^ 

t— .1 " ■ ■ ■ ••* — : . — . i 

f^H- 48 --^/1504 — 20481 IJ 



J* rt-f^» 



"- n. 



Ideft-+ n/64|-+ N^Jll n^, ut in hujus «quationis genefi 
monftratum eft. 



Um 



«MW« 



<.« 



Efto deinde H- ^y-^^i^-i-yS — tUo. Per expHca-' 
tam hujus ae:quationis genefim agnofcitur in ea intelligen« 
dasedediiasradiceSp quarum produdum eftj^, difie. 
irentia ver6 |T^|of «n» ab ipfis eft -+ a • 

H* 4 

Quare per prscwiflum lemma fit --+ / ^ ^^ n a:quibi- 

menfo aggregati i \Z\ ^"* > wnde ipfiim aggrcgatum cft: 



liBBR. II. Caput V. 



J 



tt— — a^ 
3125 * 



.cDJus dimidium eft J-+ i / <■ qi 

^ + 3125' 



»55 



CUi 



addica , vel dempta femidifFerentia ipforum j^ <>""■ 



nempe f/fit -f i/-i-^/ 1: «-777: qi nlZlPr &— f ' 



r 



3U5 



] 



r-+ J j ""TuJ ^^ n |j_| n , diflfcrentia veri radicum ab 
ipfis , fi ve radix propofitx xquationis efi; 



1- 




f/H-»>/-+ jf/ 



3I2S 



'f 



li r 

A^— f*-f n/ I*/ 



■V"^ 



31 



i5f 



p-n-frf. 



£odem argumento concludetur ex «quatione h- «<7 
qa^^fii}~+xa — ;(.n * radicem efle 



ri 



^H- U-+N/-i^<n76l5^' 



?i 



A^-HH-JK^Li—f^ 



f n-f 



J 

& ex aequatione -f 4" -f ^49 -f /«7 -+ xa^ -i-ca^ -^fa 
— gll , radicem cfle 



^ I r — z^ 

•K~f Tg-f •J ♦^285311670611 ^ 






i*MM 



285311670611/ 



& fic in illfinitum. 



r riH-^ 
[ 



J 




* » • 



Gg 
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EXEMri.A IM NUMSAIS. 
P K. I M U M. 



Efto -frfJ -f I04J -+ iOi* — 4n«. FitH-*n4,6c 
lorif ,quare ^f nz,&percanomslegeshabecur 

H-i«n-f ♦</H-i-f •J-f^H-Sxll— ij— i-fN/-+4-+3ill. 

Ideft s/Ti " •«'T I n ^ot in hujus xquationis genefi mon- 
ftracum eft. 

Sbcumo UM. 

Efto-+rf7-+i44!-H-56<«*-+5^i#— tfan*, ¥it xJlCi &-+i4n 
-+f -+/ H-x — ^ 
f atque -^ f n »• Quare per canonis legeshabetur 

nH^/--+3lH hCj^iH 1 18 1 1— ♦«/— 31-+ »J-f 9 6 1-+ uSl) 

Ideft -f *>/"Sf'l "^ *^l nH-4t, uiin hujus zquationis gc- 
nefioftenfumeft. 
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3yt4— iD«n*. rit iaiinH-g,«Yif ^ *• Quarc 
per canonis leges habetur 
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ldeftl!ii;5i;fl— i!/r|n-r, ot arguit hujos arqaatioaif 
genefis. 
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A L I T E K. 

Eftoutpri&s-+4t-f fj»»-4-ySr— #n*. Pottatur-f#f 
n IZI P»ergo -+r J — » n |Z| n » « P*«^ ^ natttia pro- 
poiicaE «quacionis } 6c ex geoerali lenunate pr auniflb fic 

Da*^— fJn-+«^ qf , crgo 
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Eandem methodumfequendo^reliquxxqaationes af. 
fedsD ) & per mefolabum refblobiles ad puras revocabun-' 
tur. 

SCHOLIUM. 

Quamvis lue radicum extradiones fuam habeantez 
cquadonum geneii certitttdinem ^ nihilominus tamea 
majoris claritatis ergo ^ illud idem divifionis ope con« 
firmabimus^ quod uno, aut altero exemplo declaraiTe fiif* 
. Itaque brevitatis caus^ pofito -f itiis\ -+ k/T| n 

7fh+n ^ & muGando ubique m « in fuum valorem -f i. 

li ^qoatio pivid£kda. Dzviso».. 
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Acque fic «X diyifionis legibus abund^ confirmacar^dJ 
dicem xquationis -t- ^y — io43 h- lo^ — 18 n ocSk 

H- iJTgl -+ s^j . Et radicem xquacionis -+ 4^ -f lo^fJ 

H-io^— ^n^eficH-Jn — ^K quod ante ex harum 
a^quationum genefi demonftratum fuit. 

M o NI T u M. 

Ut propofita xquatio in 5° gradu confiftes per traditam 
Reguiiun folvi poflit nonfiifncic uteodem modoaffeda 
fit, ac exemplaris acquatio ^a^ ^qa^ -^fa^tTIOyfcd 
adhuc requiritur ut H- rjff n-4- 7/", omnino juxtanacu* 
ram originalis xquationis H- <<^ — ynna^ —F 5 m^n^ 
^m^Ylo. Idem ferto judicium de aliis adventiciis atqua* 

tionibus ad altiores gradus arcendentibus , ubi expoficis 
pracceptis locus non efTet , nifi in ipfis intermediorum ter- 
ihinorum coefficientes eandem inter ferelationem habe^ 
rent ^ quam habent ad invicem* interniediorura termino^ 
rem coefiicientes in xquationibus originahbus , five per 
viam generationis inventis. 

Extant ahx xquationum per mefolabum refolubilium 
generationes , quas in aUo opere crademus , cum earum 
refoludonCi 
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QlTiEDAM. 




i^oyA meThodvs extrahendi 

JLAVICEM SrBuEilriBIMENSAM 
EX QJ^lBfrscrMQJ^E BINOMIIS. 

Ksgula; 

Uando binomii majus nomett eft abfoiutum, 
minus ver6 furdum dividacur d"^ minoris no- 
minisper 4, &; quotus inde proveniens-f ^^ 
a:quabiturmajori\iominiabfoluto, dudo inin* 
cognicam a. Quare £\ hujus xquationis radices extra^ 
hantur , erunt harum radicum radiccs fubsequibimenfx , 
eac quos reqoiruntur. 

Qioandd ver6 propofiti binomii minus nomeneftab- 
folutum , exiftente majori furdo ^ vel etiam quando 
ambonomina funt fiirda^ dividatura^^ minoris nomi« 
nis per 2, &: quotus inde proveniensablatusaQ^majoris 
nominisrefiduum dabit^ quod in incognitam^ dudum 
a^qiiabitur jT;!'' minoris nominis , per 2 primiiim divifi 
^aa. Unde fi ex hac a:quatione radices extrahantur, 
crunt harum radicunvradices fubasquiquadrimenfx ,ex 
quz requiruntuc . 

ID£JM P&l. NOTAS. 



Quando proponitur -t-r rf sf7l,eflquc ^rFH-K/T[, 
ustratur valor fequentis «quationis--^^^-r+ ^ dH^cay 
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Quare per canonis leges h abetur ^ 

Quando ver6 daturM-£-vtJT[^cftque ^^31 p^', vel 
etiam quando datur -|.^ « | -+*/ w | eftque»J7l nNTTI. 
In i* hypothcfi quacratur valor fequentis ^quationis -ir^a 

n -i. ^ f* -i-<«^ , vei H-MnH- ii<— »^ , & fitt -^^ n( 

^{d-^iec^f/' -+d^ "-dFl * ijgrcpcrcanonisfcs 



gcshahetur 



4 



41" " '- 



> n ^-f * -Hj^i?!; 



.^i </— i ccJ dd^dcf 

Atini^hypothefi quaerator valor femeatisarquatio^ 
nis^ dan'^rcCC^+4d-?cl^44n-^JU'-~>a^»^^et 

-f^ n -+ 4 «/— :i r^ ^H-<W— <& L* QMre pcr canonis 
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legeshabctur 
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IN PRIMO CASTJ, 

£X1M»LUM PRXMUM* 



Propofitum iMnomiom cftoH* tj -fJ/o^l , cnjusra- 
dix fit cxtrahcnda. 
QuoniamMc majtunomeo eftahlolHCttn , Iddrco di« 
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Tidatur a°" miooris nominis 704 por 4 hoc modo 

n-|.i7^.QuarepcrRcguIamfic-f rfrf h.17^H-+ 17 <« 
Tcl -+ rfi< n ~f-a7<<— 17^ & conlequcnter -*- a Tl 



17 



f-Clj±7^ ■" *7<^l ri^ J. Ideft -+.* n -V i^, vcl 



2 

•-frfn-Hi. Ergo -+ 4 -f »J1T| > cft radix quagfita. Vel 
fidatum fuiflet-n7 — ^/704! r*dix quxfitaforet H-4 
f^h/Tn > utmaiufeftumefl;. 

EXBMPLUM SBCUMDtkM. 



■^^24 |,cu]us radix fit in» 
renTcnda. QuoniamUcadliucmajiisnoineneftabrolu. 

tum,idcircodiTidatur--(^. Ergo per Regulam -f 6 

^ ^tatl'^ yt > ▼€! — |p^4«n -»-54 — 6, crgo -4- 4 n 



-f-l - (*^ii~^| n)j. ,ideft -f ^ n-+ }vcU*n 



-f t >& confcquentcr-f' *TT\ H* s/T| eft radix quasfita. 
Ec fi haberetur -f 5 — *Jzi\ > Radix quaefica foret 
.-♦•hfYl — »«^2 1 > *»t raanifeftum eft. 

IN 11° CASU. 

£zBM»LnM i^'^. 

£fto binomium -i-io -+is/isol%cv^^ ts^x fit invenicnda. 

Quoniam Mc majas nomcneft mi dnm , idcircd divida- 

mt'^{^9^lii-¥i^oYl^ilo, Ergo pcr rcgulam-fi^oj» 

— |0 

H -+ ^i j .14.^41 j vel.-l-^ n -*.i3o^ — ^i j. Qoare -h< n 
-►^5 Ct ( »^^4225 -^ilt n ) ^o , idcft-i-rf n H-12J vel 
.^4 II -f 5, ergoper canQsisleges h»b«ciur -tr»;i2|I-f h/ 5 1 



i«Mi«MM«ai^ 



JtA^-HO H->li8oIi 
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EXEMPLUM 2^°*. 

Pf opofitum binomium cfto -+n/^| h-k/^ , Cujus radix 
fit invenienda. 

Quoniam hlc ambo nominafiint furda ^ idcirco divu 
datur y vLt priiis , 7 ( 11 & -F 27 H H- 1 y > unde ^cr rcguiam 

—12 
fit-+ij^n-M-^i^H-3tf,velH-^^ri-+ijr4r—-j^, Ergo h-4 



nH-|fzt:(N/T— 5^|n)f • IdcftH-icn-+i25 vel 

n H-3 , ergo per canonislcgcshabetur-f *yn| H- k/TI ^! 

^A^-i-K/i/lH-K/I^I I . Et fi habcretur h- k/I/I — k/SJi fore» 

H-tel— 'iVjin J^^PI^I • Utmanifeftumcft* 

SCHOLIUM. 

Nolim veteri methodo, quac fimpliciflima , ic valde 
naturalis eft , hanc noftram pracferre , ipia tamen fuam 
babet eiegantiam , cum aliqua utilitate conjundam: 
Non enim hic , ut in antiqua , nccefle eft inveftigarc 
urrupi duo fiirda fint inter (e commenfurabiha , quod 
aliquando non exigui Uboris eft. Ut ut fit juvabit icm 
eandem piuribus modis cfEccre pofiTe. 

METHODUS UNIVERSALIS/ET FACILLIMA 

EXTHAHENDI R.ADICES £X QUIBUSCUMQUE BINOMIIS^ 
KADICBM BINOMIAM, £T PXANAM HABENTIBUS. 

PRiEPARATIO. 

iT> ut res quam ma^Kim^ facilis evadat , & ad unam , auc 
alteram difficultatem redigatur , fradiones y fi quac fint ^i 
idato binomio eximantur. 2^ fiambacpartespropofitibi- 
comii fint incftabilcs^reducatur ad aliud binomium,euju5 
altera.parsfiteffabiks , utxiocet Schootenius in fuis com^ 
mentariis ad Ubrum ^^°^ Geometria^ Cartefii. Ultimo 
tollatur h radicalis figni vinculo pars abfbluta ^ five pars 
radicianaloga 9 quac cum reliqua parte coeificiente qiian^ 
fiuteminvincuio comprehcnfam producit , hoccft» di*' 
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Vidatur quamitas figno radicali affeda^ five ea (it fimplex^ 
iive h pluribus compofita per poteftatem , figno analo. 
gam , ex cujus in quotum h divifione siarcentem du6bu 
genita fuerit. Atquehujuspoteftatis, fiveea fit D,five \T\ 
&C2tt.radix3relidam in vinculo coefficientem quantita- 
tem y five quotum mukiplicans , fi;ibftituatur in locum il. 
Jius partis dati binomii , qua^ inejSabilis eft. Ut fi detur 
k/rl I > quoniam numerus 12 provenit ex du&u 0^4x3, re- 
linquatur in vinculo coefficiens ^ hoc modo J^l 9 & ^ic 
pbtinebitur pars fiirda , five inefiabilis quxCitx radicis. 
Tum radix ex D'' 4 fiimatur , quac eft 1 ^ & tandem in lo- 
<um n/H j fiibrogetur 1 kTTI • Hxc autem coelficiens po- 
tcftas ,five D , five \T\ & cast. facile invenitur quacrendo 
divifores omnes quantitatis vinculo conclufic. Si vero in 
quantitatibus integris, vel fradis, qua: vinculo continen- 
tur ^ remanente earumdem fpecie ^ nulla poteftas radici 
analoga reperiri poflet , quac quantitatem , figni radicalis 
Tinculo confthdam dividere poflet ^ argumentum efiec 
datum binomium quxCxtSi radice carere , fed eam tantum 
per radicale fignum dcnocari pofiie. His pranniffis homen 
lurdum vel eric fimplex , vei aliqua quantitate ahColutSi 
afficietur , qux ipfiim multiplicabit. Atque hi duo cafus 
duabus diverfis hypotheflbusindigent^ficut infra patebit. 
Ittque ^ 

Kegula geneIialis. 

Supponaturbinomiam-4- ^-+ Krr|,vel-+ dH^pJTf* 
iprout opus erit , ficut didum efl , acquale quacfita: radici. 
Suppofltumhoc binomiumin femultipliceturfecundum 

exigentiam qvLX&tx radicis , ter quidem fi J fic extra- 

henda 5 quinquies fi de k/ qua^ftio fit > & fic de casteris. 
AtQuehocmododuasobtinebunturparteS) quarum una 
abfoluta erit y hoc eft nullo radicali figno implicita ^ quae 
refpondebit parti abfi^Iuta^ dati binomii ^ cujus etiam va« 
lor eric : alcera vero cujus termini furda quantitate afle- 
^erunt) & refpondebit quandtati partem inef&bilem 
dati binomii mukiplicanti ^ cujus quoque valor erit» 

Hh 
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Poftei in locum c^U gemcarum inSe poceftatum fubftii: 
tuacur ejus valor , nempe farpius nominacum refiduum ^ 
quodin vinculo repericur , poftquam ab hoc TiQCulo po« 
teftas radici analoga liberaca eft , flcuc diximus in praepa* 
radone , nifl mavis inicio operis didum reflduum vinculo 
aftridum ponere loco tj 7*1 • Acque exduabusasquacioni- 
bus , qu2e per colladonem parnum effidi binomii cum re^ 
ciprocis daci binomii pardDUS muicifariam inveniri poceft 
quasfitae radicis parsaofoluca, five qux nuUo radicali it- 
gno afficicur , ficuc exempla docebunc. 

PRIMUS CAN ON 

PKO ZXTllACTIONB k/ IN I^ CaSU« 

£fto ^d -f k/T| , quod bino miumcerin fe dudum e£« 

^d^Tl habecur ^^^.f^^Z^^l ^l " IZl'-+^ ^ll 

. Tam fic propoficum binomium ^m -«-8k/T| > ad banc 
formam redaclum per ea , quae fupra dida fttnc« Igicut 

EXEMPLUM PRIMUM. 



Efto ^16-^ f^673\ > cujus Jfic excrahenda. 

Per prasparacionem collacur h radicalis figni vinculd 
quicquid eft abiK)Iucum , & fic obcinebicur-fz6 -4.15 JY\. 
Ergo H- di ^yd^iSTla^Et^^idd^c^i^yic 
vsLiorcc^ nempe 3 in ejus locum fitbrogaco oritur -^ ^i, 
H< 9^— 26n^9&-+ 3^^ *— la n^. Ideft -f^^n ^4, 
& confequencer dlli. Quare propofici binomii -4* 26^ 
-+ k/ 675! quacfica radix eftn- * ^ •^TI* 

Poceft eciam inveniri idem yalor quancicatis d , qxuf^ 
rendo radicem acauacionis — f ^^ ^^d^teilo ^ quoi 
admodum facile eft , quoniamillius radix femper eft na^^ 
roeris abfolucuis , & iol^ divi(brum ulcimum cerminum 
dividencium inquificione perficicur. 

Sipropoficumbinomium efieCH-a^— «K/iTji^ inveoH 
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iretur pro dati binomii radice -+ 1 — »/T|» vel fi datum fo- 
rec — 1 -t- *fj\ jproveniret — » •+ k/TJ pro daci binomii 
radice^ ucmanifeftum efl. 

EXEMPLUM SbCUNDUM 
BX GeOMETBXA CAB.TESII PAG. 395 

Proponacur -4< 44 -(■ ♦^l^+f I » ^^ "* •^ ^^ excrahenda. 
. Fiac per prxparacionem h- 44 -*- 1 8 *^\ • £rgo ~f 5^ 
-f- r — ■ 18 n , &: fic r n ^, quo valore in locum c fubroga. 

tofic-+ 3iW— II n»,Ideft<WnH-4,&</ni. E^go 

1— — — — — ' ' 

H. X -^ n/T| n A^ H. 44H- s! I944I1. 
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SECUNDUS CANON 

r&O EXTBACTIOME k/ IN SECUNDO CASU. 

Efto -¥d^p k/tJ , quod binomium cer in fedudum 



efficic-+</J '-¥xddp\ ,»„,„,__, ; -1 

Tamficdacumbinomium -f» -^«n/TI. Igicur -4-<^? 
f-fji/f;^*— »»n»,& -f3^/» ^pic^nllo. 

Ucaucem habeatur d quaeracur valor iequentis acqua- 
tionis -+^J — 6my^ — ijm» |^ — Zmi n *. 

Cognici ducemy ftacim nafcecur d. Ecenim s/l^n </. 
Exemplum ex Geomet bia Cartesii pag. ^^z. 

Decur binomium -+ 15 -f tJ "^ | . 

Per praeparacionem fit — nj -+ »1 tim » eftque «» IT 25 , 
»nii,dcrn2. ' 

- Jam uc habeacur radix aequacionis — i- jr? — • 6my\ 
'^iyimy'--Zmill,9, 
^xitnn 
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OrEB.AT10N£S. 
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j -^zjetfj n -fZ6l 367 
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&fic H^n -<-g. Ergo per canonis leges Iiabc-; 
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«5 -f- ^/9681 ^uxficaxx: 
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Ideoque propofiti binomii 
<iixfit-fi-HKrr(, 

Huic (iaiiles asquationes iiiyeoiri poflunc nc hzhc^^ 

cur^,inextra<9:ionesf,J, &C2r. daci binomii, quando 
furdum abfoluti quaotitace afficitur , fed cum res fit plena 
laboris ^ meliiis eric ex integris fadoribus quanticacis fur«' 
dumafficientisillumfeligere, quidebeteflexqualis^ in 
hypothetica radice -t- </h-/h/T|. Quod facile fiec exa- 
minando iilos ordine , donec in idoneum iocideris^eodem 
modo quo in xquacionum divifionibus exanjinantur divi- 
ibres ultimi cermini , qui illum abfque fradione dividere 
poiTunc. Verbigracia^ quoniam in dato binomio h- 2j^ 

H*tx k/ 2 1 » cujus k/ extrahi debec , quancicas furdum affi- 
ciens, nempe ii fadores habec z^fic ii. Supponacur^ IT 2^ 
quo valore in ejus locum fubrogaco in 2<^^canonis xqua- 
cioneH-3</^^H-^r — %illo , habecur h-6^^ — ^IT^, 
ideft -H-^inH»T,&ficH-//nH-i. Eft vero i* Canonis 
asquacio Hrd^^y^^dr^i^JJo > in qua valoribus , d^jp 
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tceitk corum loca fubftitutis fit -+ 1 -4- 14 — 25 Tl^. 
Quod cijim vcriim fit , conftat ^ n 1. Si vcro hujus 
xquationis tcrmini pcr fubrogationcm valorum d^p iac 
noncvanuiffcnt^ncceflarium fuiflet alium fadorcmfur^ 
dum afficicntis fupponcrc squalcm f^ & cadem arte ten- 
tarc utrum aflumptus valoripflconvcnirct» 



PRIMUS CANON 

PRO EXTRACTIONE ^ IKI^CasU, 



Efto ^Ji^ k/ r| ,quod binomium quinquies in fedu* 
dum cfficit. 

Jam fit propofitum binomium-fwH-nK/fl , adhanc 
formam rcdaAum pcr ca quas in prxparationc di<^a funt. 

Igitur H- <iJ-+iorf3^H-5frrf— w n j &-+5<^^ H-io^</»' 
^cc-^nHo. 

ExEMPLUMEX Geomethia Caktesii, 

P^g. 3P3- 



Proponatur -f lyfi -*■ ^^31000 j , cojus f^4i||^xtra- 
Jhenda. , ' .__ 

Per pr^arationem invenitur -+176 -+80 f^y(. 

Ideoque -*• </J -<• locdi -h ^w^' — 1 76 ri <? , & -+ 5^* 
-+iof<;» -i-fc— Son», & fit f n J, quo valore in cjus 
locum fubrogato habetur 

-+</v -+jo«ij -+115^— 17^11 *,8c H*5i* -»-5o</* — 55!!*, 
id eft-t-</* -f loi* — iino , & fit-f </n-+ I. Ergo 
quxfita dati binomii H- 176 -+ f^3iooo[ .1/ cft -H 



//^5 j 

Poteft etiaminveniriidemvalor littene<^, quxrendo 
radicem aequacionis H-</J -f^oif! -t-uj*/ — 176X1* , uc 

jam nouvimus. * 

Hn uj 
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SECUNDUS CANON 

PRO EXTHACTIONE *J IN l^® CasU. 

£fto -f^-4-/*«/T|> quod binomium qumquies in (e 
dudum efficic 

5 f*j>+ H-f */» 



Jam iit propofitum binomium -+m H-ir«i/Tj ^ luoc 
formam redadum , ut fiipra. 

Igitur H-^T -^iocf^ds ^$c^f^ — iw n ^ , & H-3^^ 

EXBMPLUM. 



Efto «^401 H* k/ 177608 I cujus^/ fit extrahenda. 

Fiatperprarparationem 4^-401 -4-198^/^1. lam quta 
numerus 198 furdum N/Y^jafficiens fadores habet 149 Sti. 
Supponamus i^ in hypotnetica radice ^+d h-/»/7'| » hte« 
ram^ nH-2> nempe uni e fadioribus 298. Igitur juxta ca* 
nonis leges operando , & mutatis jp icc in luos valores 2 y 
& 2 habetur •♦. 10 d^-^i6od^ — 1 70 n^yidc{k^d^^i6d\ 
— i7#^,&fit-+^n^i. ^ 

Eft ver6 -+^^ -^iocp^d^-^^c^p^ — »1 n , ideft hocin 
loco mutatis mutandis -fiH-80 -4.320 — «40I n^^quod 
ciim verum fitfequitur ^p TL -+2 ^ & propofiti binomii 

H- 4 01 H- JT77608 1 A^ cflc -f 1 -fi n/TI . 

Atque fic in infinitum progredi licet in extra^ione cu« 
juflibet radicis h dato binomio. Yer^m de his dida fuffi- 
ciant. 

Cartefianam methodumhuic noftras prxferat qui vo- 
let, haud long^ abfumusabeademfententia: verumta» 
men traditas regulas eo pracfertim nomine dignas cen/e- 
mus ^ qu6d tam edrum invptio qudm praxis faciJli* 
roa fit« 



/ 
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METHODUS UNIVERSALIS AUFFERENDI 

UNUM QUEMLIBET TEAMINUM PAIMO ZXCEPTO 2* 
tJUAVIS iEQUATlOME PHOPOSITA. 

Efto quaclibetaequatio -4.^4 -l^^^i -+f^' — '»H-/iI*. 

-+3«*»- -+3w*r^»|} n -f («J , ic in asquacione propofira 
ubique mucando m , ejufquepoceftates, in ^+e t+», ejuC 
que reciprocas potefuces , erit 
-+*♦ -+4»»^J '-¥6ni*-e^ -+4«i5* -Hii4 n-f ^4 'j 

-+f '^iqm -+^m*- n-f f4'?- 11*. 
— r — m n — ra 1 

• -f/ n-+/. j 

Jam liberum eft ex enata per ruppontionem noftram 
«quadone propter arbitrabilem , five ad arbitrium fum- 
ptam literam ;», quemlibet terminum anfierre , primo 
cxcepto. 

Quare fi velim i»« cerminum auflerre. Fiat -+4« 
— / n , five -+ j/ n -+ w , & eadem xquario-+#4 
-+<«i*** -+4)M}r-fi»4 n« iemanebit , veriim 1^0 termi- 

no carens , eo quippe per hypothefim -+4» — ^ n # cran. 
nefcente. 

Siver6 tertium terminumaufierrelibueritfiat-f^»»* 
— j^w -+f n <? , vel-fw» n -+ i ^ — ^ ^, & confequen- 
ter -f i / -I. f/^i^ p% _4 Y\ n H-w , &cadem scquario 
-+*4-f4w#j-4.4»,}^_4.i„4 ntfremanebit, ver^mterrio 
— / —3^* —fmi 
-i-iqm -+f»i* 
•— r — m 

-+/ 
irmuao carcns , co quippe pcrhypothcfim H-^m^ r-3/m 
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H-f n evancfcente. £t hoc deinceps ordine procedea. 
dum eil ad tollendum quemlibet c reliquis cerminis. Sed 
ez ultimi termini abUtione nihil emolumenti capitur, 
quoniam ex facienda hypothen vel propoHta xquatio 
recurric , uc in hoc exemplo, vel cerc^ inde nafcitur zqua- 
tio, quxcotidemdimennoneshabetquam propofita, ac 
prxterea ejufdem efl naturz. Ablatio verb penultimi 
temiini zquationem gignic , uno gradu infehorem eS , 
quz data eu,8£: quz ide6 minorem difficultatem involvir. 
Minor adhuc difiicultas occucret ic antepenultimi ter. 
mini fublatione , nam ex ^ictenda hoc Xqqo hypothefi 
exfurgec zquatio duobus gradibus inferior eS, quKpro- 
ponitur. Uno verbo quoc locis diflabic termious auffc- 
reodus ab ulcimo , tocidcm gradibus inferior ea , quK pro- 
pofica eft orietur xquatio , donec veiitum erit ad i"°> ter- 
inJnum,pro quoaufferendo omniam fimpHciHimaxqua- 
cio ex ibi fa^ienda fuppofitione prodibic. Poftquim au- 
tem ablacitium terminum elegerimus, H proveniem ex 
enaca xquatione valor incognica; &: ad arbitrium fumptx 
literx ffi , vel ejus poteftaces in reliquis cerminis fiibro. 
gencur, habebitur zquacio illo, quem (ollere volebamus^ 
termino mulcata , utquaEcebatur. 
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SOLUTIO PROBLEMATIS 
% D. VrAx.z.tsro TOTiiis Eanor^ Mathematigis 

- FHOPOSITI j SBD PRI^S AD OENfillALE REVOCATI^ 
AHNO M, DC. LVIII. EODEM TEMPOAE qUO PRO- 
POSITUM EST. 






PROBLEMA D. \rALLISIL 

DAtis Ellypfeos maximls diametrls , cum pundo in 
tranfverfa ejvs diametro affignato ^ reperire in nu- 
meris fegmenta lineae intra ellypfim terminata; , & pe^ 
datum pundum tranfeuntis , atque datum angulum cum 
diiSb diametro facientis. 

VeriiKm quia propofita: qua^ionis folutio acque facilis 
cft innumeris, ac in lineis (ut pofteaapparebit) meli^s 
fadurum me judicavi fi priiks demonftrationemanalyri- 
cam Mcaf&rrem^ exquatam numerica, qu4m geame- 
trica fequeretur ad problematis folutionem pertineos 
c£Fedio. Atque ut hxc folutio pum fotnore detur ^fpe- 
ciale D. Vrallifii Problema adgenerale fic revoco. 

P&OBLEMA GliNERALE. 

Dat^ ipecie qualibet conica fedlioQe , fub qua etiam 
circulum comprehendo ( ideft hoc in loco dat£ fola dia- 
^ metro , fi fedio fit circulus ^ vel dacis parametro &c angulo 

quem ipfa parameter cum fiia diametro efficit ^ quando 

cft parabola , vel denique datis , atqucad angulum debi. 
' tum confticiitis diametro , & contigu^parametro^cum 

cft ellypfis , vel byperbola ) tum pundo in intema ejus 
'diametrofignato^caminnumeris, quam in lineis reperi- 
. refegmcottiinezintra^rdioBem terminatx^ & per da^ 
. tum pmWibwi tranfenntis , atqoe <iack3iQ angulum cum 

fe6Udiametro£iicientis. ^ 

Detbrminatio Casuum. 
[ Hoc ProUo^a duos habet cafos^ vel enira datusao- 



. -<. ' 



t 



ip ADDfTAUEKTX i^UiEDAu: 

mlus flsqualis eftangulo, quem fei^onis parameter caoit 
ua diametro confticuit ^ vel eidem inasqualis eft. Pri- 

mus cafus nallamTer^ pacitur difficqlcacem , & coca coq. 

ilftic iniecundo cafu ^ quando nempe anguLus danis inx^ 

qualis eft angulo fodlionis paramecri ad luam diamecnun 

applicati. 

SOLUTIO PkOBLEMATxS IK tKlKO CAivU 




, Datum» 

PK.iEPAR.ATio I*. Detur !• alio^us^ circuli diameter 
hdiid , _ I W, velio alicujus parabolx parame 



icnh 
cdTlc 



ipnp - ttrif^ &«angu1us/if,aucm*ipfapa-: 
^fcHj rameter if , cum iua diametro icy 

• , confticuit , vel 3° alicujus ellypfeos, 

vel hyperboljc tranfverfii diAtneter id , & parameter^^^ 
invic6m jundas ad debitum angulom S^, Pr «cerea ip 
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iCircuIo angttlas hci ficre&us , in aliis vero figuris «quetur 
angulo r^/. Uride red;a hvyqfUt Inveqiri debec ut^eric 
eicapplicacisaddiamecrum ^^rin dacopundo c^ uc conftat 
ex harum fedfcionum generacione^, 

I^EMONSTIIATIO. 

peTcripcisfiguris, uc fadum vides. Quonram i^ in cir- 
culb angulus hci redus eft ex nacura circuli , ideo p^~[ 
" . iPinparabolaf^T^I Vty. 3^inellypfi , & hyperbo. 



Iz.d. f IX ic.yy. Ergojr/ Ilyy^Sc f/^icp\ n/,quod erac 
demonfixandunic 



SOLUTIO PROBLEMATIS IN 1° CASUi 
PKJEPAKAtlO iS 

icTli fegmencum minus. - ». n • %. 

Iifdem qusc priiw 

poficis, jam dacus an- 

gulus mcf fic major,. 

vel minor redo in ciN 

culo , yel angulo cip 

in reliquis figuris» 



fegmencum majus 
c^i n f differencia fegmencorum. 
hcllm applicaca. 
idud cranfverfa diamecer. 
d^iUn. 
^fUyi^notnwantitSis.^ 



CoNSTHUCTrO. 

' A pundom in dkmiecrum ^r demiccatur in circub per- 
pendicularis,vel in reliquis figuris parallelaparamctro ip^ 
nempe mf^ quas eric una ex applicacis ad diamecrum ic , Sc 
coniequencerdiveriadredamrquasab applicacarum nu- 
mero excludicur propter conceflum imparallelifinum Ii« 
^earum mc , &Jf •* Demum ducacur appucata h^.. 

Demonstratio, 

Dancur omnes anguli^^^ mr/ex hypochefi, ^ confFru- 
Aione, ergo dacur racio omniumlaceruminterfe^videlit 
cec lacehs i/j ad lacus ns/quam pono uc z^zd r^Si voco pi-«' 

li jj 



f 

i 



« 
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mam ratioQem dacam. Deinde ejufdem laceris ^adlatdi 

tnc quam pono uc i^ad/, hanc toco (ecundam racionenii 

^ dacam. Onde requicur mc, mfi : f^r» Nam fadam ex 

tribus datis ^, t^ft^'^ proporcionalccft a'* nuf^ hinc 
ulcimam voco racionem }<> dacam. 
Jara ex hypochefi;;, r-.xy^mfy Ergo >y n n^t i. ry ^ 

Acqui 1° incircalo rryjf n («■'» ifili)it -i^— ^jrjr, & 
ordinatascquacioneficjrj^n ^g<.iC-»fW 



;5,i;. -+ rr 



Acqui »<» in parabola rryyTl{fiftlfi •+fy H) nm-Afff^ 
^ordinataacquacionc.ficjylKwwiH-^n^wi^j^ -*/</ 

rr rr 



Atqui 3» in Eilypfi rryyJe^/jy-^ :j MMU^r. £rgo imyy 

Hhcmm -^-qmmy^—mm/y &ordinata atquatione nc 
{yy rt -+ bemm h- f «wy EQ-Hvn •* i<w*i^ -♦ qm*x^y 

II - - — r »■ ■ I ■ I ■■ ■ I 



•MlMMi«N 






Arqui 5« in Iiyperbola rryy^ H -*• «/ -4*^:$iimi. i«.: 
Ergo igrgy II -4-iffWMi -f iimnjr-4>mii^,&ordi&au 

iequacidne fit: 



• • 
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f^hm^n -+ nfi-ny -^in^y^ U. \ -i-ht^i^^n -t-m*^z*nji U-^jfy 



-«. a i 



bnrr^ mm hnrr^ m*x^r 
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Deniquec^mfitinoRimbasfiguiris^ fwy.me. Ergo 
in omoibus figuris mcHfy. tTiKle cdghita per mok inYeii* 

« ■ . > • . ■ • . 

cas ae^quationes quantitace/, quanticas tennini fy non U* 
tebit. QuoderatilemonftrandunJL 

: I ■ _____i__i — 1^. 

A L I T E H* 

' Itfdem quac pritis pofiris , & fiipponeodoj^ n me 
Ex hypothefi/. r : :/. «»/ Ergo ry n mf.tc rryfXi O wj^ 

/ / 

Sedetiam/ <,::/. efyErgoj^Tlc/, 

/. ^. 

Atquiin circulo (o ^ ^zy x ^l x j ^"— vl ^) ^^r^fKy 

f t f' 

'•^z^* Tlry* & totum per//inmtipIicando fic 6 cff-^jKy 

'""ff ff , . ■ 

r— i^* n f?y*.tJnde ordinataaiquatione fii^jit hcff^ tfx^. 

\ A(queficpIuieszqu^tionesinftar*pre«cdentium infti- 
tui pofliinL 

A M 

Adhuc alxtik. 
Ponatur »i/il> Jam t^ r: : cfiy.Etgoxjfli cf. 

Atqui in drculo ( ca-f* *»-«y|>c I ^ — ^l ^ ) -«• ** 



iKy-^WyUyj & tptum pcr rr mttltipUcaado fic 

■ ■ 



rr 
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^154 Additamenta (iujedam. 

-^Bctf •+ qrri^ '^^yy H rrjy^unde ordinata acquatione 
habecur ^jy n ^ bcrr -^ grrx^y. Atque fic plures a^qua- 

tiones ad inflar praccedentium inftitui poilunt, 

Hic non infHnoror in extrahendis aut etiani vetbis 
enaoci;^nf}isinv9ncarum asqoatioqum radicibus , ciim i4 
exfequi facillimum fit 3 & hinc regulas dediicere ^ tam ad 
geometricam ^ q^qam ad numericam praxim accommo,- 
datas. - - . 

Mulcaquoquepoflem CoroDaria hipc deducere , qua^ 
lia funt comparatio retf|[arum,quz in fittguUs figurisiupra 
p.oims.pfitixtem pnnfl:tim ducuntur ^ &Lin ellypficompar 
ratio omnium fuarum diametroruiTi ,quando datumpun* 
6kum centrum eft ellypfebs. Pbflfem quoque propohcum 

problema .Gi^$HMki7«;it{i jjiQei^ cdlVis y gradatim^magis ac 
magi$.qoipppfif i^ ;ut «jparabpjai^ quam cubicam vocaar^ 
nam pra^miftdE analy feos^ veftigia (equendo , & ponehdo y 
rir/naberecur 



rrr - —^ - . r ^^ 

prouc^bus ex »f/^rma,vel fecunda eft ex duabus mediis 
proportionalibus inter bpy & bf, Itaut ex fpeciali proble* 
inat^ propofitaiitiiiifimunV) & generale problema cSu 
cifie mihi videar. Veriim de his alias ^ nunc adunius pro- 
blemau^fp^^tipqpem^bajftenus ^^ 

^^oniam vero poft inventas pro folutione propofiti 
probTemans a^quationes non fufficit earum radices extra-^ 
here , ut hi^^itttt m€ ^ placet (Joronidis loCo , & in exem- 
phim cacterarum primam aequationcm verbis entinciare; 



SlC RNUNCIATUR. 



*" Si 'pnmjjB^r^hohhdataB aflceced&os it. fe imridpIusitT» y 
£ve alicer ejus quadracum ducacur pritno iosatoffl fub ccu 



ADDITAHZNTi. Qll^uEDAl^^ ijy 

^nicisdatac diametri fegmentis^ dgii^(je ver^ iniioruii^ 
iegmentorunxlifferenciam ; & bina prodv^^la fcf^firatirxi 
dividantur per aggregacum quadratorumex primap racio* 
nis datae cerminis. Quotufqueex i^ diviEbne pr6veniel^{ 
addacur ad quarcam partem quadraci fub quoco ex>i^^ d^ 
Tifione profedo , ac aujus fumm^ rddit i^ttadrata j dimir* 
dio quoti fecundi concrada, vel^U(3^'multiptid;eturiti 
confequentem fecundac rationis datas ter^itiwh. Endta 
inde produda per ancecedeiitem dufdem iecundac racio# 
nis daca: cerminum i^illacim divifa asquabuncur quasfiti;; 
du6bc in circulQiine^((egmencis.:Siimt>JSianifei|uni.eft; 
ex pf attmifnbis^iiationis conAicucione. ^ \ ; > ^ rrr. 

Acqueha:c efi: prima iregula ^ cujus opd cam in numeris, 
quam id lineis^ quacf{cadu<fla^^ficuc jubeiur^ in circu)o 
linca:fegmencareperiuiicur. — ^-^^* v^ ^^ ^ 

FI N I S. ''^i^''^ 
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EXTRAIT DU PRIVILEGE, 

PAR^graeeft t>ifWilegecIu Roy , en ftiRe dU mt^c^fixiiine. de. May mjiile 
fixcm£bn6Kftefepc,5igoiI)B CoTTifti.AircHB»&fcelI6': tlcftpeVfnisa 
M. DuLAuKiNsdefaireioipfiAfir^venclre &: de)>ixerjmXivre .p^juy a>iiw 
po(%, intitui6FRANcisci.DuiAURiMs Sfbciuina MUthb^atic.a iuohus 
Libris ccmfnbenf^, C^c. pkr tel Libraice oulniprimeur gu^il voudra choifir> 
pendantfeptann^/Etdefenfe^ Ibne fuites ^toui Libraires^ Imprimears A: 
autres d*imprimer lcditI«ivrc^Kl*envendre de concrefaks , oy mcfmejd'e& 
excraire aucune chofe , (antl^ fonfentcment cxpr^s.^udiLfieur Dulaurens/pu 
deceuxqui auront droit de^luj^ sipeine de trois^^llcjivres d'amcnde , de 
tous dipens > dommagei S: interefts^ 8c autresf eiiies > comme ii ell' plus a±T 
piement por«fcpar Jcdit Piivilfge, • , • 

Monjlettr VuUurivs s tbolp lChMrUs Ssvrmx tibrdire lure h Tdris/four 
imfrimer^ vendre^ Mker^ lidlt Livre, aujuel iV^d ttddi & trMufforttfm 
droitdudit Prvuitege. le xp. d'Aouft i6'tj, * . "^ 

Regiftii fuc le Xivre de la CommunautV dcs Libraires, ImprimenrSiSc 
Relieurs do Paris , fuivant' 1' Arrtft dn Parlement en datte du 8. d* Avril lijh 
A Paris lc 4. Juin 16^7« signe Thib&rt, Adjoint du Syndic. 

• , * ^ • * 

Achev6d'imprimerpouc la|4(remiere^ais Ie^o.:d*Aouft i^^y^ 

iLcs Excmplaires onc efti foarnisfuivant lePrivilege. 
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^ipp-y^ 
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Ihid. uttima. 

xio. IJ. 

Ccteros erMWf s tfmra|4uoof teiriorls momemi , -«uc eos < £ q«i i^on^ ri9it(ruu } qoos 
thorii incuri* , hon inuicia fiideric , bcnignos Lc^or condonitbii* 



iO<«-r— 18. ' 



/1. 



X 



•1 



-f :, 



f . 



